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Epistola ad LECTOREM., 

» 

Bbnicnb Lbctob. I 

Ittiml Hfn boc qtueqtfid eif 

Jiatimipfe^ modh digneris in^icerCy mitltk 
indidit deprehendes 5 nec ttmen ut juris id 
tui fieret^ defuerunt anSores . quibm tondens^ 
anime certe trepidans atque renHenSy iddrd 
pr£jertim obfequutsss fum^ quoniam in hoc^ quod ipje primus 
obierim^ munus fuccejjurk exemplo prseire rem Uterariam 5 
fi miniet effeHu, Jaltem conatu promovenS , non iubonefia^ 
me ab tfiicio meo adena videbatur ambitio . atctjfk tenuk jjes 
inefie bonafrugk non-nihil^ quod ^ aliquotenm tibi profit^ 
mc omnino difiliceat. Meminerk autem obtefior q$ti in hk 
literk proveSior e/, quale feriptum attre&as 5 non utique 
tibi foli elaboratum 5 non fponte produSum 5 non diuturni 
, meMtatione fidtaUos exhibens feriantk ingenii conceptus 5 at 
Legiones ^holaflicas 5 pimum officii necejfitafk exprefias 5 
tum Jifbinde properantius ^ujas y ut abjolveretur penfitm, ac 
hora ekfiueret ^demitm aapromifiui literariipopuiiinftruSfi^ 
onem compar at as y cujsss intererat complura (qualia tibi vide- 
buntur) leviora non pr ater miti i ^ utfrujirafuturm^s(id 
quod te monitum oprtuity ne multum expeUando Ubi pariter 
abfisy ac mihi) accuratum hic qtdequamy affabre pofitumy aut 
concinne digelium Jjerans. Enimverhy qub Ubi fatiffoce- 
remy expediret feio multa detruncarCy meliora Jubffituerey 
pleraque tranfponerty omnia ad incuckm limdmque revocare 5 
qua tamen adnitiy nec Uomachi meiy nec otii fuit 3 fid nec 
facultatk exeqm .inpurk itaque naturalibus (quod aiunt) 
^ prout nata Justt emittere malui 5 quam operose lambent 
aliam informamy nec ipfam ' pladturam refingere . quinimb 
pqftquam eskndipropStuminiiyJeufafiidio correptus feu no- 
vandi Jubiturum fiumum fugitans , ne quidem horum mag- 
uam partem relegere fitfiinui 5 vernm^ quod temUa matres 



Epidola ad Lefiorem. 

fdt itant y]k me '^efutfum partam amicorum haad recufan* 
liam nuirici£ cura commift^ prout ipfts vijum cjjk^ edacan~ 
dum aut exponendum . quorum unas ( ipjos enim honcjium 
duco nomieatim agnojcere) D. liaacus Newtonus, collega 
nojier (peregregia vir indglis ac infgnk perit/ a) exemplar • 
rtvijity aliqua corrigenda nm/ens^ jed de fuo nonnulla ' 
penu JuggerenSy qua nafiris a'icuhi rum laude i //nexa i er nes , 
alter ( quem nofir£ gentis haud immerito Merfennum dix- 
ero^ cum Juk tum aliorum operk provehendis h/fce literis na- 
ium) Z>. Joh. CollrafioSj ingente fuo c/ws labore editionem 
procuravit.' ToJJem jam alios expellationi tu£ obices ponere^ 
Jeu venia conciliatrices caufas obtendere (mctin/ ingenii tc- 
v/iitatem ^ experimentorum inop/am ^ alias intercurrentes 
curas) ni fi Cztoms Jenioris mordaculum illud in m^ f//bvc- 
rerer recajurum : Rcfte fi Amphi(9ryonum decreto con- 
liri^s ha?c evulgas. Hujujhsodi f/ltcm praloqu/um parfi/n 

aquilas exegit ^ partim in foetuns proprium sogyn quadim eli- 
cuit^ ut excufatior is, ac a cenfura m/tnitisr prod/^et . ft/t 
aerior fis^ nec hac aure dextri admittere velis ^ pro tuo (per 
me licet) ingenio jacias^ quantunsvis flrenuc reprehendas. 
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Epftala ; tn qua 0 fer it hujut Argumen- 
tum , e^^ fcofut breviter 
e^fonuntur. . 

P Ercontaris (amice cum primis chariiSm^) quid fn 
Legionibus iflis jam prziofubditis prxQiterim, aut 
prxftare voluerim . relponlb facU& defungi poflem, 
. ea dicendo prxftita videri , qiue lingularum inkia 
rollicentur, \ quibus inlequentium methodus, materia, 
Icopusconftare poterunt ipsa delibanti . verum inTummam^ 
opinor, ida contrahi vis, & lub unum alpedum redigi . id 
quidem aegr^ 'polium , nili ( quod juxta falHdiofum ac 
Joi^um eflct) complura Theoremata recitando 5 Icd ut- 
cunque morem tibi geram , rerum capita fuccio^^ per- 
Rriagens. Ceneratim e6 connitor, ut illam, quam tra- 
nandam fuleipio, pptic£ partem aliquatenus promoveam, 
ejus imprimis principia explicando ; tum ab iplis Vtilia 
CimJeSaria deducetnlo 5 demum pratcipuos (quos animad- 
rerteram) defedus liipplerido, nec non vtilgatos error ts 
corrigendo . huc collimans, Ipeciatim primo receptas hy- 
potbefes ad examen revoco , quatenus admittendae funt 
• quomodo redjusintelligendse edocere lludensj tum ^ 
phy Geis uerilimilibus cauus ip&s eliciens ac allruens . quS 
70 parte mihi Bdei multum' attribui nolim 5 quae probabi- 
liora mihi vila protuli, oeutiquam ver6 talia, quibus iplc 
magnopere' conlidam . valeant quantum valere poliunt. 
Saltem hypotheles iplas admitti peto, ceu experientis 
confentaneas , nec ^ ratione quaquilm abhorrentes, 
iiypotheiibus conftitutis, ab iis proxime generalia 

a qas- 
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Epifiola i h qua Operk hujus Argumentum^(Sf^c, 

quxdam Theoremata derivo, partrm ab aliis agnita (qux 
methodi grati S, & propter aliorum probationem, meis de- 
roonftrationibus ffrmata appono) partim a me obfervata . 
deinad fpecialia progredior,, id mihi negotii Aimens, ut 
Ciitoftr/rif’, ac Dioptrrc£ utr\u(q\ie, in ufu maxime pofitx 
i piiwx Icilicet & Spbxrke ) potiiiima pertraftem Jn 
Cutoptricu aphxruM (fiquidem plana jam olim vere latis, 
ac fus^ exculta habetur) ejufmodi Ihcoremaia propono, 
de quibus reflexorum radiorum interlediiones atque lirai- 
tca’ innotelcunt^ undque pundicrum tam a longe, quam^ 
propinquo radiantium imagines, & apparentes loci deter-- 
minantur ^ refpec^^u oculi nedum in radiationis axe, ftd 
extra ipfum ubicunque conftituti . quxeert^ vel nulquam 
(quod feiam) out magni ex parte perperam alibi iradJata 
proftant j id quod, iiKidcnt^r aliorum refutans i^tentias, 
ctim ratiociniis perfpicuis, tum experimentis decretoriis- 
eviftum eo . Dkptrit am porr 6 tam planam tjttkm sphx- 
rkam^ refra(3ionls noviflirod prtflrata 'lege Vel hypothefi 
(quam iUvUrk Carte(i:/s detexit, at plcrique, reor, melio- 
res optrei jam amplexantur 5 quam & propter affignatas 
alicubi rationes veritati confenam judico) voluta funda- 
mentis extVuo . nec enim coium, qui pi incipium illud ad- 
mifenint, ipfiim hadenus quifqusftn (in (criptis intclligo 
qux vid^im luci commendatis) huc applicuit. Hic au- 
tem imprimis punda radiantia long^ difflta (feu quafi 
parallelos emittentia radios) confiderans, quo pado ab 
ipfis profluentes radii detorquentur exquiro. Theoremata 
quxdam elicic-ns, c quibus J5rafcipua re^radornm jympto* 
mata liquent, ipforum interiediones ac limites dignofeun- 
tur 5 apparentia denique pundorum cfcjedorum loca de- 
lignantur, tam oculi refpcdu qui m axe, quam ejus qui 
ufpiam extra axem collocatur . tunceadem attento quoad 
punda fenfibiliter vicina, feu divergentibus radiis allu- 
centia . fub. extremum , quo paratior Iit bonim ulus , 

pundorum 
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Epifiold j itt qua Operis hujus Argumenlunt, ^c. 

ponfioruin per umnigenas lentes transi ucentium imagines 
(in^Mittn exhibeo determinatas. HHce qualitcrcunque 
'coofei^is, de magnitudinum dijudicandis (ifiis nempe, 
qu2 hujulmodi confequuntur inflexiones ) apparentiis 
nonnulla generatim attingo^ tum poflea fpecialius ac 
uberius planorum objeXorum imagines quales fuqjt , Sc 
quomodo dehgnandae commonffro . ab ind 6 receptui 
cano. Memoratis autem hifce pailim alia inter- 
fpergo5 de quibus tu videris, nam ego malim reticere. ■ 


><. > 


Brevitatis gratil notx quxdatn adhibeotur , quarum hic 
fubjungitur interpretatio. 


A’-+- B . bec 
A — B. 

A — :B. 
AxB. 

A 

B “* 

A = B. 
Ac-B. 
A-3B 
A.B::C.D 


e fi A B fimftlMctfU. 

A, demfii 

difierentta Iffjtrum A, ^ B. 

A mmltlflicMMy vel duEla im B. 


A ^vif* fer B, vel afflieat* di B. 

A €qddtdr iffi B. 

A majar efi quam 6 . 

A mtttvr efi quam B. 

A ad H eaudem rationem halet, quam C adD, 
A, B, C, D -fr- . A, B, C , D /" uuc ceuttuue profortiemdes. 

A . B CT* C . D, A 4 i B majorem rationem balety quam C di D. 
A. B C . D . AaiB m "orem rationem balety qujtm C adD. 




ratione 

'adN. 


M 


q . ^adratum ex A. 

A . Ldtusz vtl radix quadrata ipfius A. 

c . Culus ex A. 

VAq-hBq. Latus compefiti ex Aq&Bq. 

Reliquat y fi qua occurrunt y allreviaturat Lt^er facili eenjt&etrd 
capiet y prafertim in analjfi tantillum ver fatus. 




Lefl. 


Digitized by Googie 


X 



'I. .'^n^Rxfatorlo janyvinculo folutus, 5c fcopulum pnclcrvc- n 

II ■ ftus Rhetori^wn, ad muneris mei proprium opus ac^ ttlpmiim nt- 

■ cingor. Imprimis antem novi quod inierim confilii VJiradtpl*^ 

■ rationem, paucis expediam- Ciim prius ioftitutum ur- ,, 

' gens adverterim, occurrere pleraque nimiam attentio- 

nem dciiderantia, nec ex improvifo au fculr antibus, in- 
de fatis opportuna ; incommodum etiam illud a puram Geometrum 
attreftantibus haud polTe declinari; conAitui , dercliOa tantifper 
i/la, protinus in araarniores , floribus nempe Phylkis depictos, & 
fruftibus confitos Mechanicis ) mixtx quam appellitant Mathefeos 
Campos deviare . Opticx nimirum, Meclunicx, Cofraographix, re- 
Iiqiixcujufcunque,proutoccafiofercr, & commodum videbitur. Ne- 
que tamen animus erit ullius ex his longe diflufa latifundia pervugari, 
vel extremos flnes circumire ; fed ad ejus quafi metropolim e velTigto 
rc^>a procedere j primas tantum hypothefes excutere, przcipuaquc 
(quibus illa tam vafta theorematum moles incumbit; ^ndamcnia de- 
l/udare j tum vero nonnulla, palmaria quidem illa, ftatim emergentia . 

^ corollaria fubtexcre. Quorum certe b-x^ s jucunda pr.if.nim, utilis, 

&■ frudluofa videri poteft } quum e principiis re£tc pofiri», probeque 
perceptis reliquorum & firma fides, & facilis cotnprehemio fub- 
na firanrur. 

« t 

« I ^ 

''II. Ab Optica fumemus exordium ; fcientia cum primis Nobili ; 
quam cum peculiaris amxnitas, tum ingens commendat utilitas. Nam 
jNarur;e fimul detegendis arcanis, ac explicandis Phxnomenis minime 
vos latet quantopere conducat • neque miniisad Aftronomicas rationes 
. qunm plane neceflaria fit 5 w Perfpedivam, Piduram, & his agnatas 
alias eximias Artes taceam;qux totx quantx quantx funt ab ea j^endent, 
ac principia fua mutuantur. Ut & prxtkeam qualia, certe vix pretio 
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fuo xHimanda, ad vitx communis ufum bencBcia rubminiAret • visus 
imperfeftionibus& vitiis tam prompta, quam certa, minimi funmtus, 

& nullius periculi remedia conferendo, Neque, quum curiofi/fimus 
iftefenfus nofter ita varis» indies, ita miras rerum fpccies. exhibeat 
nobis; non admodum obleffare nos, non eximia voluptate mentes 
noAras afficere poflir, unde talis emergat apparentiarum diverfitas, & 
quis fit illas attingendi modi^ nedum accurate, certdque cognolcere, 
led lucunque verifimHiter arbhrari ; prxferrim quum ia nulla parte 
noAri, nec in tota fortaflis rerum compage, necefliutibus, commo- 
dis, & voluptatibus noAris profpicientis melioris naturz feu iSnes 
agendi, feu modos plenius queamus perfpicere; nufquam adeo di- 
flin^ius aut apertius opificis vetro-fe* eluceat artificium. Verum 
elogia pertexere non vacat, aut convenit nobis. Rem potius ipfam 
aggrediamur. 

III. Quz circa vifum occupatur difeipiina communiter in tria mem- 
bra difpenitur • primum, quod vifiis direffis radiis objefta cernentis 
afFeiliones conflderat (hoc fpeciatim Optice nominatur ; ) alterum, 
quod e radiorum ab opacis corporibus repereuHu oriundas fpeculatur 
apparentias (cui Catoptricz nomen inditum ; ) tenium denique, quod 
ideo Dioptrica vocitatur, quia caufas inveftigat, aut exponit eorum 
quae a radiis apparent per diverfa media tranllucentibus, & eorum oc- 
curfu demutatis Quam diAributionem ut non improbamus, ita nobis 
haud obfervandam proponimus < nedum quia multa pariter Tiis com- 
munia funt, at pnecipue quia vmo quarvis, ut libet fimplex ac dirciAa, 
ficuti revera non abfque nonnulla radiorum inBeflione peragitur, ita 
nec ea feclusa penitus intelligi poteA aut explicari. Igitur hujufmodi 
methodo potixw inii Aendum cenfemus ; utjiempc primo vifionis caur 

. fas (quae fcilicet illam exrrinfecus efficiunt, aut afficiunt j examine- ^ 
mus i tum ut videndi modum (hoc eA quo pafto fenfus hic noAer ido- 
neis organis inAruffus iAis concurrentibus caulis, objefloruni illas,, 
quas experimur, differentias apprehenditj adnitamur exponere • de- 
hinc, ut Phxnomena quaedam felefliora fufeipiamus eluddanda ^ 
poAremoque forian, ut de vifus remediis ac fubfidiis aliquid fub- 
jungamus. 

IV. Vifionis caufas externas quod attinet, nemini jam dubium eA, 

exiAimo, non ulha (quanquam /: wpf .'/«r/i, PU'oui\ veteribus 

aliis id placitum erat) ab oculo radiorum cmiffione, verum ab obje^lis 
deHueiwe rc quapiam, oculofquc percellente vifum effici ; qued & 
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Ogmocrit$ jam oliffl, ciufqHe fequaci (dicam an (Imio ? ) fubolucrat 
£picmro. Qjod fane malim adfumerc, vcl fupponcrc, quam poft tot 
alios opcrofonifu comprobare. Certe f quo breviflime tangam hanc 
qaarflionem) (ic in alia qualibet evenit fcn/ione, (quidni pariter invi- 
lu ? ) non ut fenfus in objeAa feratur, ftd ut ipfa fe teniibus imprimant . 
incimodiato nempe contaftu, vel medii cujufdam feu projeili, feu com- • 
moti interventu. Tum ratio vetat, ut erocelJo quicquam in immenfam 
adeo circumquaque diftantiam credamus emanare ; neque quod (ic 
emanet in eo.quidpiam aptum natum deprehendimus. Totus enim- 
vero pellucidis humoribus aut membranulis conflat opacis, ad tranf- 
raittendamHucem, vcl ad eat»- excipiendam, aptiflimc, fedad progig- 
nendam a fe vel ejaculandam haudquaquam comparatis. Qund li lu- 
cem ipfc profunderet, infirifque radiis attingeret objefta, quidni den- 
iiflimis in tenebris hoc pnrfertira faceret, & feles vel (Hiflorlcis 11 
placet ) Tiberii fieremus omnes ? Qu?r, dico, lucis externa tam indif- 
^ pcafabilisad vifura ncceflitas e(Tet ? a-utauynAt equidem Platonica. 
Soniim audio, vim non capio. Demum ab objeAis, etiam a tergo (itis, 
circumfufas fpecies quas VQcant, ad oculos deportari, fuique percep. 
tionem efficere, cum d fpeculis, tum ab aliis innumeris perquam ob- 
viis experimentis compenum habetur ; illarum igitur eflxacia quidni 
commodiflime vifionem adferibamus ? fatis hac illam quam adfumimus 
vulgarem jam hypothefin adftruunt, quam& totus dicendorum tenor 

luculente confirmabit. 

• 

V. Ciun vero multa vifum afficiant diverfimode, puta lux, lumen, 
dies, crepufculum , colores . rerum imagines, phafmata ; nec tamen 
abfquelucc. (Prxfence nimirum autpravia^ quidvis horum aliquid 
peragat, perfpicuum cft lucis hic pracipuas partes, primariam effica- 
, ciam fore. Quinimo rem fedulo penfitantes, eo deveniemrs, opinor, 
ut varias his omnibus adnexas apparentias non aliunde quam ex divcrli- 
raodl lucis unius operatione putemus ptoficifei. Cum nempe lux Iit 
illud quicquid Iit quod a corpore lucido (quale flella, ignis, flamma^ 
proveniens immediat^vifnm afficit, lumen nil videtur aliud quam lux 
in corpufcula quadam, opaca (feu lucem non penitus excipientia^ 
V intcrfpcrfa impingens, nec non ab iis in omnes undique 

partes rdiliens • qua fcilicet in oculum itineri fuo expolitum tumultu- 
arie delapfa confufam quandam apparentiam excitat , auaiu, fi fortior 
fu, fique proroganda lucens prxfto fit, appellamus aiem •, at fi de-, 
bilior fuerit , ejufque fons anfccfierit, crepufculum dicimus. Etiam 
color nil ferme videtur aliud, quam Ius ii corporibus quibus occurrit 
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m;jufculis, & aliquatenus ft!^ilem fuarum partium fitum retinentibus 
("pro varia particularum, e quibus illa componuntur, figura, dUpoliti- 
onc, textura, hoc vel illo modo) detorta, vel utcunque repercufla ^ 
nimirum ut ejufmodi corporibus illapfa lux vel motu fuo, vel agemii 
virtute, vel ip(a quantitate fua ( quoad raritatem intelligo, vel denlita- 
tem i radiorum copiam, aut paucitatem J talis evadat, & pro modi 
diferimine difpares proaeet apparentias, a quibus eam variis colorum 
nominibus iniignmms. Imaeines autem -nil plane funt aliud, quum 
lux ab objeilis ita reflexa, veTrefrafta, ut rurfus in unum locum, tu- 
lemque recolligatur .litum» qualem tunc obtinuit, quum ab originali 
proflueret objefto ; dircftdque verfus oculum itinere procederet ; quo 
fit ut fimiliter obje{la , Ted tanquam alibi collocata reprxrentent. 
Phafmata denique |lint imaginum quafi colores, pro locis diverfa me- 
dia trajicientis alia ac alia quoid motum, vim, quantitatem afle<ftione 
diverfa variati Crafliufculc jam ifla proponimus j quorum iorfan ali- 
qua faltem in dicendorum progreflli magis elucefcent. 

VI. Ciim itaque lux in vifione peragenda, diverfifque procreandis 
apparentiis ita quafi paginam utramque faciat j Et revera praeteriHam 
nil aliud feofum ingredi, vel commovere videatur ; de illa primo difi^i- 
ciendum venit. Et ejufce quidem de natura a Phyficis magnopere 
defeeptatur; an puta lit corporea quidam fubftantia, an qualitas j an 
aftio tantum, ,aut motus quidam j de produ«flione quoque confequen- 
tcrejuldem, & propagatione difquiritur, utrum continuoper medium 
tranlitu, vel medii duntaxac impulfu, vel fua ipfius multiplicatione 
qu-adam huc propagetur . quales ego quiftiones curiofe non eventilabo. 
Quod iftam falrem fentemiam attinet, qu.x lucem accidentium clafli 
accenfet . quando veri» corporeis effeftibu» .quales funt rc^la progredi, 
repercnti, refringi, calorem exckare,^ lenfum affkere ) ven fubliften- 
tes cauli, veri locales motus aflignari debeant j neque quomodo merae 
qualitati, vel accidenti cuipiam ifla competant intclligerc mihi datum 
Iit ^'quinetiam quo fefe pafto ‘multiplicare valeat, id genus erilium, 
qua ratione-\'im ullam exerere, cum c cordatioribus & rerum intima 
perfcrutantibusPhilorophis haud pauci fe pariim capere profiteantur; 
eam haud dubitem hic milTam facere. Verum an corporei quidam 
iTr»psj/su,’ de lucidi corporis vifeeribus emanantes, tonimque nobis & 
ipfi interje^lum fpatiuni quam pernicifTimc tranfeurrentes lucem con- 
Ifkuant; vel an illa potius nihil fit aliud quam ipfius lucentis adio, 
contigua fibi corpora prementis ac impellentis , iifquc mediantibus 
aln, qui adjacent • tum & horum interccilu ruriiisalia proxime fuc- 

cedentia; 
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(TdcniU; ncc non ira perpetu;! deinceps ad nos dcdiuVa fcric; vixau- 
lim certe mihi dijudicandum accipere : adeo paribus utraque pars ar- 
gumentis niti videtur, arqnis utraque cifficultatibus urgeri. Quin eo 
kre propendeo, ut cenream utroque fubinde modo lucem prcKreari, 
tam per effluvia corporea, quam per continuum impulfum . fatiuftjuc 
tore rionnullos ejus etFe?fus huic , alios illi tribuere. Sane cum ad 
qiuntum inten'allum undiquaque protenllim cxigiuc lampadis flam- 
mula fe vivide confpiciendam prxbeat, adeo quidem ut integrum ejus 
radiatione circumpoiitum medium perfundi complerique \idcatur, 
animadverto; quomodo tantillum corpus tali tamdiu fuppedjtand.v 
profluviorum copix par fit; quomodo dum ea profiindit nonipfum 
plufquam exhauriattir, Sc confeflim evanefeat, haud facile capio. 
Cum vero rurliis lucis infledtiones, illafquc qui conlequuntur cflcclus 
cogito, vix animo meo nudus impnldis tacir fatis. Iraque mentis anxi • 
us harrco. Veruntamen qoia de natura lucis aliquid pr.vflernam cxj^c- 
dit; iis quas mox tradam hypochefibus nonnihil explicandis congruum ; 
hocfc modo, vel non abfimili rem habere concipio. 

VII. Pono corpus omne lucidum, ut tale, congeriem eflequandam 
corpuicutorum ultra, pene quam cogitari poteft minutorum & exilium;, 
horum autem unumquodque vehementiflimo motu percitum, aliquo 
f fecundum legem iftam natur* fatis receptam & exploratam) redii 
tendere ; tum medium circumflare, fluidum quoque (cujus nempe 
partes Bullo colligat* nexu quaqnaverfum libere teruntur) c corpori- 
bus aggr^atum, exiliflimisquidem & iilN, afl priorum refpcdu bene 
craflis-fle Iblidis ; ita tamen ut hoc meatus habear, & interflitia tenuU 
oribus illis admittendis opportuna . tjuin & horum craffiorum corpuf- - 
culorum occurfu progrelTum impediri nuiltoniin ex illis,’ qu* in lucidi 
fuperficic ver fantur, aut ab ea ruunt corpufculis; ut necefle fit iis fic 
inhibius, atque repul fis introrfum fe recipere, quofitutdida conge, 
ries (aliis etiam in eam aliunde confluentibus ejufdem nator.x corpufcu. 
lis) aliquatenus intra fuos cancellos reflringatur, nec toto flatim in'lu» 
ras expanfa diflipetur. Interim vero complura per didos canales re- 
perta via curfum fuum reda continuare, materum inibi deprehenfam 
haud ita fortiter obfiflenrem in fugam agcntia,& ante fe protrudentia | 
quorum vefligiis alia de lucido corpore fimiliter prodeuntia prorfm 
infiftent, longumque fimul omnia locis rivulum efficient, indeflexd 
fcric procurrentem. Quin & iflorum forte nonnulla memoratas me- 
dii crafliores particulas impetu ferire tam pr* valido, nonnunquam ut 
ipfas quoque cedere cogant, & fecum conlpirantes in-diredun» adja- 
centia 
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ccntta, corpora propellere j qvur 6c pari modo proxime fuccedencibu» 
vim inferent, & ita continuo, Ik ut liraul & fcmel indefinite protenfa 
talium corpufculorum feries promoveatur, & antrorfum connitatur ; 
qualis utrolibet modo produda lucis propago radia; confuevit appella- 
ri. Ita quidem rem exillimo limpliciter obtingere , donec medium 
permanet homogencum, hoccll ejufdem ferme magnitudinis, folidi- 
tatis, ac Hgurx partibus conftans, & fimilibus interflitiis pervium • ac 
fi medium occurrat aliter aff^um, c diverlis quippe fecundum quan- 
titatem aut figuram paniculis compa£tum, ponfque laxioribus, jaut 
Uriflioribus peitufum, cujufque proinde materia vel promptius cedat, 
aut contumacius oblufletur, oportebit illius feu curfus, feu impuKus 
vim, efTeAuBiqae demutari ; quin & fi novi medii fuperficies ita tran- 
feunti lucis amni fe obliquam objiciat, ejus quoque dice^ionem infrin- 
gi ; vel ainu>.\eirir contingere, quam ArijUttUs vocat , eo nomine 
(quas nunc diftingUere folemus ) Tefleftionem (iraiil ac refradionem 
complcdens. En mvcrb matefiac impingens ita compad.T, ut venienti 
tranlj um permg?r,aut prementis im^um inconcufla fuflineat.alib tota 
quo facillime poterit & dirediflime, regredietur & refiliet • alio vim 
fuam quam retinet omnem derivabit ^ id quod lucis reHedio djeitur 
(Hujufmodi vero corpus lucem non futeipiens eatenus opacum, (Hoc 
e(l terrenum , ut Grammatici volunt, id> Ope vocabulo prifeo telluram 
dellgnante^ appellatur ^ quateont autem libimet incurrentem alio 
projicit, iUuflratum dici ^ quatenus objedi fpeciem redhibet afpicienti, 
fpeculum.^ Quod fi vero materia loci progredienti fic obviam fada 
itranfitum utcunque prrbeat, ejufvc conatum excipiar, lentius tamen 
aut paratius prae illa, per quam prius decurrebat, tum virtutis fuae 

Q uantitate aliquantum hinc variata limul a redo *quod affedabac itinere 
cfiedetur j eo nimirum ordine modcJque quem pofthac conabimur 
elicere. Coalis efFedus refraflionis nomine venire folet ( fubnotetur 
autem, hoc modo lucem intromittens medium eatenus perfpicuum, 
dbpfuDUffl , tranfparens, pellucidum appellari, j Ita lucis naturam, 
orig^oem, propagationem, ac prc^rellum ( omi/Iis qu.T adjun- 

gi poflfav plcrifque minus ad noftrum propolirum fpedantibusy^ expo- 
no ^ nec aliud fere pr.-eter hic requiro declarandis hypothcfibus, quos 
communicer adfumunt Optici ; qui-que nccdlario debent huic extru- 
ciidiSciencii priflerni. Comprobandis autem iis, qui dixi non in- 
cumbam ; cum 5c ( quod inftituto nofti o fatis eft) talia dari pofle non 
miniis iplaUiceclarum videatur, imb revera dari complura declarent 
• experimenta. Opticas vero quas innui hypothefes pricipuas fubjunge- 
mus, nonnihil attentabimus explicare. 
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Vlll. I.. Radii lucis (hoc eA lucidi tranfiros aut impuifus quales de- 
leri plimus tramites j in eodem cxiAentes fimilari medio diredi fiint. 
Hoc c «Kilis abunde patet. Quin inde Corollarii vicc deducitur radios 
«quoad rem ipfam, Phyliceque loquendo figura prifmaticos eiie, vel 
cylindricos. Nempe corpufculum illud quodpiam in lucidi fu/erficis 
poiicum, h quo radius originem fuam ducit, dum a primo fuo loco ceu 
bafe defertur aut tota fud fuperficie contiguum libi corpus reela propel - 
lir, figurz fu* f vel impulh faltcm corporis figur * J congruum defig- 
nat, luper hac vel i\la bafe conftitutum, folidum longum, exile, teres, 
quale cylindrus, aut prifma. Proinde quando Mathematice rem tra- 
damus, iftos radios pro redis lineis habwe polTumus j tum quia reve- 
ra funt adeo tenues & redi ; tum quia plerumque pro cylindricis ejuf- 
qiodi feu prifmaticis figuris ipfarum axes iu fumi poflunt, ut nihil inde 
ratiocinio Mathematico derogetur. 

IX. 2. Ab omni corporis lucidi fvel illuArati j punfloadquodvis 
.medii f non obftaculis ititercili;) pundum lucis aliquis radius dirigitur. 
Haec apud Opticos tricilfima Tuppofitio quo vel intelli^i vel amitti 
podlt, omnino duplicem limitationem exigere videtur, e fupra didis 
«tramque deducibilem. Unam, ut omnis pundi nomine nedum non 
- przcife pundum quodcunque Mathematicum, ac nec omnem particu- 
lam concipiamus realem <Sc Phylleam ; verum faltem admodum exi- 
guam, qiulique ferme minorem vel animo defignare nequeamus, al- 
teram ut non in unoquoque Aride dido temporis inAanti, nec in omni 
reali temporis portiuncula cogitemus hoc contingere, fed ut nullum 
temporis intervallum fentiri poAit ita curtum, aut momentaneum, quin 
intra ipfum A quavis lucidi delignabili parte delignatam ad medii partem 
radius aliquis exporrigatur. Enimverbeum radiorum i A* quas af- 
figruvimus radices, lucidum componentia corpufcula, lint illorum, 
quorum nos utcunque quantitates fen fu vel animo percingere valemus, 
corporum refpedu tanquara infinite parva, nec non infinita quali per- 
nicitate donata, non diAicilc concipi poteA in omni delignabili, vel 
imaginabili lucentis fpatiolo prorfus innumerabilem eorum multirudi- 
tudinem exiAere, quorum fere fingula diverfasin plagas tendunt , ut 
nulla Iit delignabilis plaga, quam non una quapiam appetat, aliquam 
tiltetn, utlibrt imperceptibilis & anguAi, temporis moram interpo- 
nendo. In eo fiquidem tcmpufculo lucidi partes lingulas innumera, 
fuctefiive talia corpufcula fiibingrediuncur juxta deferuntque, ‘de qui- 
bus mirum fuerit ni quoddam unum ad delignatum medii fpatiiim ten- 
dat, libitranfmitt.mdo meatuum aliquem (quos Se pari ratione t.»n- 
, ' qi-a.n 
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quam infinitos fupponcre fas cfl ) idoneum reperiens. Ita vulgare pro- 
nunciatum interpretor • id quod alias rigide iumptum haud verum du. 
.eo. Ncccnimidem corpus eodem temporis puneto di verfas in partes 
eontendeie, vel adnici ; fed nec eandem prxtife medii partem c diver- 
iis locis accedentes corporum motu? excipere quifquam conceperit 
opinor, aut ego conceflerim ; non certe magis quam idem corpus una 
plures locos Occupare, vel eundem locum plura iimul corpora fufeipe- 
rc; ad iftum modum intellefta dida fuppolitio totam una cum radiis 
lucidis naturam, omnem, ut mihi vi^’tur, Phyficam peunircebit. 1 q 
noftro rem explicandi modo nihil durius obverfaii video, quam ut hinc 
diviri.T potentix, fapientixque vis magis elucefcat, in luce lic ctfornian- 
da, tam ejus effectricibus particulis admirabilem exilitatem, inconi- 
prehcnfibilemquc velocitatem impertiendo, qujc prorfus ei neceffari^ 
fuerunt, ut renfienem efficeret, & reliqua tam utilia ei deffinata mu- 
nia obiret. Sane lucis corpiiftulum unum ab arenula quavis litorea 
plufquam ea fortaffis proportione fuperatur, qua tota quanta quanta 
eft mundana moles arenulam iHam excedit j id quod non Jta cenfe- 
bit abfonum, quifquis ad complures fatis obvias apparentias men- 
tem "adverterit. 

Subnotandum eff porro duas has fundamentales hypothefes, (ic ac- 
cepta?, innumeris admodum familiaribus experimentis confirmari. 
Quovis enim in loco ubicunque collocati objefti lucentis vel illuftraJ 
quxeunque defignabilis particula confpicitur oculo, reprxfentatur in 
fpeculo, modo nihil objiciatur ab eo reCfa delabentes radios interclu- 
dens ; eadem vero ffatim oculo fubducitur, & penitus obumbratur 
liquid opaci corporis direCtum intercipiens radiorum iter obtendatur! 
Etiam foramen utcunque tantillum fufficit trajiciendis radiis quibus tota 
quamivis objeCli facies obverfa depingatur. Et porro quam nulla poffit 
apprehendi tam exigua lucidi pars, ii qua non lux ad oculum defluit 
perfpiciliorum ufus aptrtiflirac monffrat. At pergo. ’ 

X. 3. Lucis radius quilibet alteri medio perpendiculariter incur- 
rens, aut rerta progreditur, llquidem cedente medio procedere valet 
aut in partes dire^fc contrarias (hoceffinfe, vel in fuam retro femi- 
ram ' repellitur. Expeitentia firmatur hxc hypothefis . & rationi 
quoque confentanea eff . nec enim ulla potefl: excogitari caufa, cur in 
unas potius quam i i alias partes defleaatur • igitur in nullas. Quinimo 
■Ii verum Iit omne patiens, aut percuffum vim inferenti politiva quadam 
vi repugnare, pcrfpicuum videtur corefiffentiam dirigi, undevisingru- 
. .cbaf, cjufquc confequemer cffcflum abfolutc loquendo, tantum illic 

deprehendi. 
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deprehendi. .Quod Ttnc tnihi taiu verum apparer, ut non dubitem 
hancipCun hypothefin ad omnimodos incurfus extendere ; feu gcnera- 
tim enari, quod pulfus omnis & motus, utcunque medio culibet im< 
pingrns , directe (per fe nimirum , proprie, dUlinAe^ue rem efti- 
mando) continuatur, aut prorfum aur retrorfum. Scilicet, exempli 
cauG, Ii duo baculi ABYZ, CDYZ in idem medium E F (illud 
pcrpcndiculariter, hocobliqudj uniformi (juadam prcflione vel impe- 
tu adigantur, exinirao medii cedione vel reiifttmtia totam ( qua bacu- 
lus obliquus fertur, aut medipm impellit vim sequeret femit^ an- 
trorfum verfus I K, vel retro verfus C I> derivari, ac perpendicularis 
iplius impetus in GH progreditur, aut regreditur in A B. Quod 
enim nonnulli putant medii fuperEciem baculi perpendicularis cenden- 
tixraagts opponi, quam obliqui, proindeque perpendicularia impul- 
fumre^a continuari, fed obliquum alio detort^eri ; vel ailertionem 
ipfam non agnofeo, vel non admitto confequentiani. Eramvero fi per 
illud opponi nil aliud volunt quam realher objici, feu Ollare re^a 
pcigenti, non miniis eo modo AiperHcies EF opponitur baculo C D, pj 
qpamipfi AB, reatum enim ejus progreflum pariter intercipit, ira- 
^ir, demutat. Veriim H quam aliam nefeio quam imaginariam op- 
polkionem intelligunt, nihil video quod huc faciat inde confcflari. 
l^rore<^remab(lraAe, nec ut accidentarium quid immifccamus, ex- 
pendendo, nihil aninet ullam medii partem conliderare pnrter illam^ 
ad quam corpus progrediens aut propellens ei occurrit , hxc enim fola 
rdilletido quicquam el!k;% aut cedendo. Quare per reAam D Z pro- 
^rediemi impuifiii -folmn.pnniium Z opponitur , perindeque fuerit 
]ualem reliqua medtffuperfiqes obtinere litum concipiatur. Pun£lum 
lurem Zaeque polfni venienti a D per reClam D Z, atque tendenti per 
rectam Z K verfus K contrariatur, ac ei qui a B per B Z procedens iter 
ilfcitac per Z H verfus H. Idraque de reliquis medii pun«SHs intelligi- 
>ac e(t, quibus ntci^ue baculus ipfum contingit, aut ei applicatur, 
caque revera par ntri^ue pulfus quoad oppolitionera elf rauo , llmi- 
rfque proinde utrobique r^ultabh eifeitus ; pulfum nempe reCto tra- 
nite vel tranfnWMre, vel rejicere. Verum longe fccus eveniet, fi ba-. 
ulum alterum obliquum, feu PD Y Q, cum ipfo ABYZ confera- 
nus- Etenim fuperfictes EF baculi ABYZ motui, vel impulfui 
n:^is opponitur, aut oblilHt, quam motui vel impulfui baculi PDYQ/ 
liupniam illi toti cum tota fui parte Y Z, huic vero tantum ex parte Y 
enititur, equadifcrepantianeccfTario-difpar effeibs confequetur, ut 
lirniroinpuH^ aut motus direCtio mutetur. Qpod dilcrimen eolu- 
lentius adnoto, quoniam hoc arbitror modo ( vel adiimili ) lucis ra- 

C dios 
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• ' dios divcrfo medio oblique incidentes, velut exorimur, inflefti } (al- 
tem eo fpeciantia lucis pntcipua fymptoroata, tribus porro fubjiciendi» 

. hypothelibus compichenfd, vix alia ratione commodiixs explicari. 

XI. 4. Omnis radii lucidi infle^lio (hoc fubinde generali nomine,' 
compendii cauf.i, tam ri fractionem,. quam retledionem compleftor) 
fit in fupcrficicad medii inHeAenus fuperficiem perpendiculari, feu 
re<^la. HujiHce fuppofitionis haud ullam, factle fatis commodam & 
claram rationem reperias apud Opticos ^ petitione principii, vel in- 
comprehcnfibili quadam obfctiritate laborat quicquid ferrac c6 fpeitans 
afferunt ^ neque valdd miror radium lucis femper ut reftam concipien- 
tibus individuam lineam id eis accidillcj quo polito vix probam ullam 
ejufce rei caufam afflgnari poffe credo. Cadat enim radius linearis 
A B in fpcculi ( inftantiar gratia) plani fuperficiem ad punftum B • per 
2. ejuod utcunque ducantur diUT refta- C D, E F ; cum igitur reJtz A B, 
C D fint in mo quodam plano, quidni rcHedio radii peragatur in illo 
plano i Simili ratione quoniam leAx A B, E F funt in uno plano, 
, quidni radius in hoc etiam refleiSlionem patiatur ? eodemejue pland 

modo quid obftat quo minus in lingulis omnibus, hoc eft infinitis 
planis, fpcculi fuperficiem fecantibus, & per reitam AB ceu com- 
munem fcilionem traductis perficiatur refledlio, idemque proinde ra- 
, dius unus in partes undique cunctas reflexus difpergatur ? cur hoc fieri 
non po/lit, utique non capio. Quod refpondetur enim, poftto plano 
'ABC ad rpecuii fuperficiem recto magis illud planum, quam extera 
qiixvis fpeculi fiipcrficiei contrarium elTc, proinde reliffentiatn in 
eo maximam contingere, proptereaque radium in eo potiflimiun in- 
ficdi, parum fatistacit • quoniam, ut fuperius inlinuatum, extra 
puniTlum ipfum B, cui radius impingit, alia nulla fpecularis fuperficici 
pars merito venit confideranda quid enim (ut hoc adjiciam pnrdt^ is) 
an in univerfam qua longe latc'que diftenditur, ipfius fpeculi fuperfi- 
ciem agit hic linearis radius, Sc ab ea vicillim patitur ; an in ejus defi- 
nitam aliquam partem agit, patiturque ab hac ? quis in totam agere, 
vel a tota pati concedet ? Et cur id uni parti deputandum prx aliis ? 
ubi terminus figetur ? quoufque procedet operatio? quinimo potius, 
quia radii per redam A B procurrentis impulfui tantiun id fpcculi quod 
cft in reda A B verfus G protrada reliftit, ideo pulfus in ipfam A B 
rejicietur ^ Et nulla fuccurrii aufa fontica, propter quam aliorfum 
defledat. nihil datur, quod ejus tendentiam alio determinet. Igitur 
ut aliis, quz puto varix adignantur, hujus cfledi caufls excutiendis 
.abHineam, inde genuinam ejufce rationem- (ut & generarim omnium 
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qui circa radiorum inflexionem primitus obveniunt) exiflimo peten- 
dam, quod lucis radius non mera fit linea, verum dimenlionibus om- 
nim^is priditum corpus jutpote (juxta quae prxmonuinius) cylin- 
dricum aut prifmaticum, pro flnira corputculi, a quo oritur. Sup- 
ponatur, aliquatenus illuAran^ propofiti ergo, Paralielepipedum 
ABCDEFGH lucis radium obliqud fpeculo incurrentem reprx- F*g. 
fentarc • cujos latus B F applicetur Ipeculo, durn interea reliquum 
ejus fuprafpeculi planum elevatur.’ Impedietur ergo Parallelogramum 
A B F E, nc retia procedat j inde continget reXam B F aliquo fupra 
diXum planum relilirc; Veriim in alias faltem parte» fiet ha c refle- 
ttio, fecundum quas reXus radii progreflus, quoad ejus fieri potefl’, 
quam minime pervertetur. Cum coim is reXiilimum curfum aHTeXet, 
eum fex indole certa, perpetu.Kjuc lege natune) Ii perfeXc nequit, 
at tamen ut proxime confequetur. Itaque cura inter plana latera 
ABDC, EFHG libimet uppofita curfus ejus antea dirigeretur, &. 
objeXa fuperficies nihil jam obftet, quo minus inter eadem plana, ta- 
raetli furfum excofTus, progrediatur, admodum liquet etiamnum inter 
illa fanitara ejus contineri j locumque feu plagam reflexionis eatenus 
haud perperam determinari. Cxterum cft planum A B D C, eique 
oppolitum E F G H fpeculi plano reXum ^ quia Paralielepipedum 
reOIom ponitur, &ideo lateralis reXa BF in fpeculi plano exiftens," 
planis ABDC, EFHG reXa Quocirca Ii totum hoc Paralleledipedum 
ob exilitatem Aiam, aut Mathematicae computationis gratiS, proreXa 
quafi linea cenfeatur, erit pariter & reflexus radios etiam linea reXa ; 
nec non uterque continebitur in fuperficie ad fpeculi planum reXa« / 

Non diilimili ratiocinio, fi radius cylindri reX i figura prxditus admit- 
tatur (qualis nimirum a corpore procurrente, vel impulfo producetur, 
id fi Sphxricum fuerit) etiam radius in fuperficie plano fpeculi reXa 
refleXionem oftendetur fubire. Speculi quippe plano reXus incidat 
rylindrus ABDC; cujus bafes AMCN, BODP, axis XZ; Fig. 
ta fixlicct, ut bafis B O D P fpeaili planum contingat in Bj reli- 
pum ejus corpus (prout in figura depiXum exhibetur) oblique fur- 
iens fupra planum emineat. Balis autem diametri B D, P O fefe nor- 
naliter finient . ac per ipfam P O, & axem duXum pknum efficiat in 
;ylintIro Paralleiogrammum POMN. Si jam per hujufce latera 
vlO, N P duX a concipiantur dUo plana axi panflela, cylindrdmque 
ontingentia, liquebit (ex antedidis caufis pariter applicatis) totius- 
ylindri duXum inter hic duo plana comprehendi, radiique refleXi- 
)nem iriier ipfa definiri. Sunt autcra hic plana fpeculi plano reXa. 

>it enim reXa G B H communis feXio circuli B O D P, planique 

C z fpecularisi. 
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fpecularis; h*c utique cirralum continget j (quiafpeculi planum, rc 
bypothdi, non alibi przterquam ad B circulo occurrit, adet^uc nec 
redaGH) quare reh.x G H, OPfunt parallelx. ErgoPO eft ad 
fpcculi planum parallela. Huic vero perpendicularia funt plana prz- 
di6\a cylindrum- contingentia per M O, N P dui^a , axi paraUela. * 
Quapropter eadem fpeculi plano re^a erunt. Hinc, ui antea, fi totu* 
radius habeatur inftarredz linear, continget ejusreneilioveluc in fu. 
perficie ad rpeculum planum reda . quippe oun ejus latitudo rota com- 
prehendatur inter ejufniodi duo plana ^ quae protnde (i nulla fupponx<' 
tur, in unum illa coalefccnt. Accommodari pofient hzc cutcunque 
radii figur.T tali, qualem fupra dcfcripilmus, utcunque nonnulla de- 
mutantlo ; fed & eadem pari ratione radiorum refractionibus adaf^m- 
tur. At pluribus parco. • » . * . 


Lect. II. 

5. T 7 Iz, quam nuper aperuimus, & aliquatenus ingrefii fumus, 

V inhirrentes eo jam devenimus, ut nonis incumbat proximd 
celebres illas hypothefes (an Theoremau malitis appellare) radiorum 
inflexorum itineri penitus determinando (imaginumque proinde locis, - 
figuris, quantitatibus invefrigandis, nec non apparentiarum quarum- " 
.nnqueeaufis explicandis) neceflarias, experientix quidem bene con- 
(boas illas , etiam aliquo rationis fuifragio communire ■ prxAratis 
utique fundamentis, ac fuppofirionibus intiilendo. Cum itaque lacis 
radio corpus adfignatum lit figura prifmaticum, aut cylindricum } £t 
hoc quidem redum (utpote prz reliquis limplex, St luturx totas fuas ' 
in agendo vires exerenti pr-efertim conveniens j ) cum & exinde pro- 
ecefrus ejus eatenus fuerit definitus, ut intra fuperficies duas planas iii- 
nedenti medio perpendiculares includatur , quas quidem abhinc (quan- 
do nullus tranCverix dimenfionis illius, vel intervalli fuperficies iftas 
dirimentis ad rem nofrram, illam faltem quam nunc attingimus fpe- 
dansefledus, aut ufus fit) brevitatis dt perfpicuiutis caufa, velut :u- 
nam habere poflumus ; adeoque jam radium ut duabus folummodo di- 
menfionibus prxdituni, Sc ad infbr Farallclogrammi cujufdam red- 
anguli, in plano ad medii infledentis fuperficiem redo jacentis, .con- 
fiderontes, reliquam itineris quod perfequttur determinationem, uki- 
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inara Ulam ^compleum, inve/ligabinius, acexponcmns; cujarce 
qi^idcin circa reflefVioncm tnquificioni» confe<5laru refuiubit hzc pro- 
pola cio, paflun ab Opticis recepta 

^ ' 

-II. lUdimiHeideHSf&rrfiextu ndfpeeMli, vtlcp^el reflt^leniM 
fuptr/icitm c»MftitnHnt *^u4iet. Hujus eflfati decUrationcm 

iic cxe<)uimur. Parallelograrouffl re^angulum A B C O lucis rcprx- 
femec radium obliau^ plano fpeculo £F incidentem. (Keda fciticet 
£ F fit communis ^io plani ad fpeculom re.- i, in <|uo didum Paral- ' 
lelogrammum exiftii, & in quo^ {ecnndum prarroilTa, refle£lio per- ' 
agkur» cum plano fpeaili.) Ciim iuque Paralldogramrai pun^um B 
fpeculo pdmuro impingens opaco ac impervio, reda progredi nequeat, 
conetur oponet (ut prxftruximus) retro verfus A per ip(am re.;iam 
B A refilire. Ciim autem interea redae B D fupra rpeciuura eminen- 
tis alter terminus D, nullo prxpeditus obftaculo pari vehcmenti.i cur- 
fum quoque fuum adnitatur promovere per redam C D H • palam 
videtur utriu^ue conatibus adveriis non aliter facilius aut propius fa- 
tisfieti polTc, quam fi umimque circa pundum Z redx 6 D medium 
rotationem concipiat. Sic enim utrumque pariter & quam minimum 
a redo quem anedent curfu defledent ^ fianidem redx B Aj O C 
circulum B C D ^ tangunt, cemro Z per B « D defcriptum. Cum 
autem hujuTmodi motum circularem obeundo pundum B defcripreric 
arcum B C, & pundum D arcum D /, hoc efl quando reda B D ob- 
tinuerit ficum ^ edam iplum pundum D fpeculo impinget ad ^ ; 
reditumque proinde per arcum fcilicet iplius quoque jam intec- 
cifo curfu, molietur ; Sed & nunc temporis ipfum pundum B ad C po- . 

Ctum per arem C D tendit ^ quorum certe motuum adverfanuum al- 
ter alterius eBedum impediet ; itaque proximo faltem, quoad h6ri 
' poterit, utrumque progrelTus arripient ) proximi vero funt qui per 
tangentes qui «libi nihil repugnant, at podiis omnino fe- 

cuiBConfpirant • itaque pundum B per redam C * , pundtimque D per 
redam procurrent, adeo ut totus radius AB-OC jam acquirat 
fjRun j & pet^hanc orbitam reda motum £ium profequatur. 

Liquet autem angulos ABF, *S^E zquari. Nam xquantur anguli 
* Z B Z «f B ; quapropter adjundis hinc inde redis ZBA, toti 

A B F, » ^ E pares erunt. Unde patet c duobus quoque redis rdiduos 
ABE, zquari; quod propolitjim fuit oltendere. 'f>g* 5* 

.111. Ita de pnemi/Iis ruppolitionibus noilris fundamentalem hanc * 
Citoptiicz legemfeu regulam elicimus, quam vertlimilitcr autcon- 
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cinnc pcnu vos cAo judicium. Non difiiteboc autem aut penitus difln 
mulabo non efle nihil quod his objici pollir, & dubitandi caufam inji- 
cere. Cur enim, percontetur aliquis, quando folumpunftum B vec- 
fus A renitatur, & totum linex B D quod fufereft partes appetat 
contrarias, non circa pundum quodpiam aliud in ipfa B D, puncto B 
propinquius, ut puta circa X, potius iftagyratio concipiatur peragen- 
da 'i Refpondeo quam brevUlime (quoniam induto curfu tendens ul- 
terius sgre remoras fert ) id in natura conftantcr accidere, tpium mo- 
tus redus in circularem degenerat, ut extremae fibimet adverfx mobi- 
lium partes omnem motum dirigant ac moderentur, reliquis ad illa- 
rum dudum componentibus fe, raotufque fuos attemperantibus ; ne- 
que non his quos ob extremarum contranifmum, atque conflictum 
amittere neceflc habent in illas transfundentibus j quo fit ut mediis 
hinc inde quam tardiflimc dimotis extremae velocius revolvantur, Ita- 
que ciim extrema punda B, D partes in contrarium arqua vi nitantur, 
neque nifi circa medium pun«5tum Z rotatio peragatur, quod effectant 
aflcqui poffint, id ftatim fiet, & reliqux partes haud gravatim obfc- 
quentur. Ne dicamin rc.fta BD nullum aliud punAum exiftere, cui- 
prx aliis jure prarrogativa competit, ut circa ipfum mobile libretur. 
At pluribus abftinens ad refractionis pnrcipuam legem haud ablimilK 
dircurfu prolidendam atque declarandam accedo. Hanc nempe : 

I V. 6. Radii luds alteri cuipiam diflimili peTfpicuo (nimirum ho- 
Hiogeneo quoadfe) incidentes ita refringuntur, ut perpetuo reiti fi- 
dus inclinationum, quas habent inddentes, proponionales fint redis 
, finubus inclinationum, quas obtinent refracti. Huic elucidando, fia- 
biliendoque decreto • Parallelogrammum A B D C lucis radium re- 
prifcntans impingar planx fuperneiei E F. pelluddi medii (vel fit reda 
E F fevtio communis, ut in cafu pcaecedcme, quod 6 c abhinc femper 
intelligatur) progreflum ejus aliquatenus retundentis. Itaque medium 
ifihoc fubingrediens punctum B procedere, tardius quidem, attenta- 
bit per redam B G, fcu peripfam A B protradam, interea vero pun- 
dum D in primo durans medio motum fuum priorem adurgebit in re- 
da C D H. Hos autem conatus, alias irritos futuros (nec enim uirum- 
que poieft teCtum motum illud tardius, hoc velocius incedendo confer- 
vare) quam proxime confequentur, modo circa pundum aliquod in 
reda D B produda Imim, puta quale Z, rotentur 5 itafcilicet ut dum 
pundum D in medio rariori (rarius appello quod miniis refiftit, aut 
retardat} ut & denlius quod motum magis reprimit, & tardiore»- 
reddit) velocius latum deferibie arcum majorem D } pundum B 
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tardius in medio contumarciore delatum minorem arcum Bc delineet; 
tjuibus peraftis refta B D tenebit (itum fJ'. Ciim vero jampuniSiim 
D denfius quoque medium interet ad < 1 ^ ; proindcqiie puriter & ipliim 
retardetur j motus ilti circulares protinus extinguantur oportet (nec 
emrajam {nindum D velocius feretur quam B ; nec* ideo majorem ut 
prius finiul arcum deferibet,) Itaque prius iter, quam poterunt proxi- 
me, deferentia tendent utrumque per horum arcuum tangentes , 
f * ■ ndiu^]ue totus A B C D 41OC modo detortus, <Sc (itum *SS^>e. 
na^us per hanc poftea femitam reifa dccnrret Adnotandum eff •au- 
tem quaecunque iit redbe A B ad reftam E F inclinatio arcus D B C 
(vel femidiametros Z D, ZB) eandem femper habere proportionem 
inter fc ; talem nempe, qualem in deniitate, fcu reliftcntia peculiare 
diltrimen. exigit. Etenim fuppotiatur in quovis fuperficiei pellucida; Fig. 7. 
loco politum nobile punitum B ; cum medium hoc ex hypothefi fit 
homogencura (hoc eft ubique pariter obliftens) nulla potelt, opinor 
afljgnari ratio cur hoc mobile non in quafvis panes a-qui velocitate de- 
ferri pofiit. nimirum-xque celeriter ad tendet, (impetum modo 
ceperit illhac dirigentem) per reilam O B Ci_, ac in N per reilara 
A6N. Adeoque radii lucidi AB, OB utcunque differenter inefinati Hg, g, 
parem omnino refiftentiam invenient ; punctum, inquam, B, feu verfus 
Q^jlfeaverfus N nitatur, xqual iter, eodemque modo retardabitur. 
Quinetiam ciim pun£tum D in primo medio femper eadem, qu.vcunque 
fuerit ejus pofiiio, celeritate promoveatur, (atis apparet motus iftos, 
uit motuum femitas eodem tempore decurfas, arcus nempe circulares 
D tf', B C femper eandem inter fe proportionem fervare ; nimirum il- 
am, quam hawnt femidiametri Z D, Z B, vel Z Z B ; quae idcir- ‘ 

'0 proportio, principaliter ac primario, radiorum refravtiones, ad 
•adem duo media faftas, determinat atque metitur. Hanc autem can- 
iem effe patet cum illa, quam habent rec'li (inus angulorum iplis Z d', 
i, B in triangulo Z B oppolitonim . ipforum (cjlicet Z B / fvel 
i B E) fic-Z‘('B. Eft ahtem aiigulus ZBE complementum anguli 
\ BE, (hoc eft angulus inclinationis re^.T A B ad E F) & angulus 
d, / B eft complcmeimun anguli F «T* vcl inclinatio rcilx J' » ad ean- 
!cm E F. Igitur abunde liquet propofitum. Patet vero, quod in hoc 
afii, angulus £ BZ major eft angulo B JZ ; vel, duftis B M, N 
J E F perpendicularibus , quod angulus M B G major eft angulo 
4 ; adetique quod hic refraftio verfus perpendicularem, quod ai- 

nt contingit. Ac ita quidem quando radius ndius in medium tranfit, 

■>fi magis obliftens, fendenfiiis. At (i medio incurrit faciliorem tran- 
tum pracbqiti, feu rariori, plapc limili modo, fcd ioverfe fc res haber. 
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Quod (licet brevius) conficeretur negotium adlumendO ficut eadem , 

7 htbi^ AtbenM, ac Athtuit 7 hebat eft via, iui radium de raro tianfe. 
untcm in dcniius, perque deniius velligia fua replicantem in rarum 
nil aliud quam eandem femitam repetere $ ut nempe fi radius A B D C 
de raro tranfiens in denlius refringatur in » C * ^ 5 quod etiam hic ra- 
dius « C K / e denfiori recidens in rarum vici/Iim in A B D C refringe, 
tur ; quia tamen afiumprum illud non nemini demonftrationis & ip- 
fum indigere videatur ; Et univerrim,extrcrodque r^ore fumptum for- 
lan haud adeo verum fit ( majoris etiam evidentiae cau(a, prefertimq; 
demiim quoniam huic cafui nonnulla quodammodo peculiaria funt no- 
tatu non indigna | Quin addo quia przilare videtur efie^lum unum- 
quemque propriis e cau fis deduci) feparatim oftendemus. Rurfum 
igitur radius A B D C, qu^ prius figura donatus rarioris medii fuper- ■ 
ficiem E F incurrat. Cura igitur pun£lumB velocius procedere jain-va- 
Icat quam antea (medio fcilicei lUapfum promptius cedenti) hoc cft 
quam pun^hiro D, neceCfarib commuubicut reRus utriufquc, quem 
affeftanr, motus in ei proximum circularem, circa punftum aliquod 
in re£la B D, puta circa Z 4 ka ut Z D, Z B talem inter fe proportio- 
nem obfervent, qualem lingularis exigit horum m refiftenda mediorum 
diverfitas j utique licut in qv« priccflerunt ; eiim vero punftum B 
ita circumduftura defcripfcrii arcum B tf, & punftura D arcum D / j 
punfto Dad / tunc, medium rarius ii^redicnii, ceflabii ilh motuoro 
ircequalius . adedque fimul neceffarib delinet routus drea pua£kim 
2, 4 am^uc punita B, D per diftorum arcuum>ungcnt« f « / » (rc- 
ftjcZC perpendiculares) quod proximum. eA iter arripient. Rurlus 
autem, pariter ac incafu procedente, seitzZ D,.Z B (velZ /,Z B) 
rroporuonera exhibent, quz refraitiones hujufmodi dimetitur 4 ha- 
bent autem Z Z B feipfas, ut reai finus angulorum . Z B Z ^ F j 

hoc eft ut finus inclinationis reitae A B ad finum inclinationis redo 
« quod f ropofitum fuit oftendere. Liquet autem quod, hic ang. Z/F 
' major efl angulo Z B adcbque . quod refirailus divetgitia.pec. 
pendiculaa.. 

V. Advertendum eft posrb quoad prtorem hypothefin,. feq caflsm 
radii de medio rariori contendentis in denfius, eum feraper, qualifcunqj 
fit ejus obliquitas, medium denfius fubire ; & per ipfum-inccdsre^ 
modo commonftrdto. [Simpliciter autem hoc, & ablude debet in- 
tclligi, nec ut accidentariumquiequaminterveniat, .qualia funt, opaci- 
tas pcrlpicuhaii immifta, figura diaphanum terminans, ejus cralliries 
kurquaUSj aliud quid poli pofitum diapbani refiUeDtum promovens ; 
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cijuTmodi quif^ de cauHs diaphanum fubinde fbfliin evoTurum eft 
opacuiD, & inuar opaci radios valebit rqiercutere . ceu quando lapis 
in aquam impingit obliqud ^ ciun hydrai^ro fuMbra^lo vitrum mu< 
nitur. Dumlapfse.v. oblique impingit fuperficiei EF ('cui parallela 
OQ^ per lineam AB , tou linea. B^ad fundum OQ^protenfa 
venienti repugnabit, auxilii quoque nonnihil conferente fundo OQ^; 
neque mirum fuerit, 11 major hic renicentia deprehendatur, quam ubi 
radius alter M B P perpendicularius incurrit, quando major fit B Q^, 
quam B P.] At nos feclufis ifiis medium velut interminaturo, in om- 
nes partes aequaliter refidcns, abfolutc perfpicuum, & radios ex fc 
non rerpuens accipimus ; quibus fuppofltis perpetuo quod dixi, ra- 
dius, obliquitate quapiam incidentiz nil vetante, medium denfius pe- 
netrabit. Veriim in altero cafu, cum de medio denfiori lux rarius ir- 
currit, non femper ea medium hoc permeabit. Nam fi magna fatis 
fuerit obliquitas • fubinde radius inflexus fupra fuperfleiem E F at- 
tolletur, angulufque (qui dicitur) refraftus, aut inflexus replum ex- 
fuperabit t quinimb fleri poted ut ipfum exaequet. Sit in exemplum 
primo inclinatio graduum 4 y , vel femire£fa 1 Et Z B ad Z D fe habe- 
at ut quadrati diameter ad fuum latus , qu* terme proportio radiorum 
ex aqua in aerem tranfeuntium, experienti! conteftante, rationem FJg. , 2 . 
metitur) radius velut in ipfam E F refringetur, aut eam ftringens pro- 
cedet. Eli enim Zd^ (aequalis ip(iZD) jam ad EF perpendicularis, 
adeoque ^ » arcum J' D contingens ipfi E F congmet. Unde patet 
obiter, id quod fuperiiis infinuatum, non univerfim conflare, quod 
radius a quo loco medii unius in aliud proceflit, ad eundem retrogra- 
dus accedet. Hoc enim faltem in cafu radius A B refringitur in f * fu- 
perficiei media dirimenti parallelam j veruntamen qii i per * progre- 
ditur minjmc recedet ad BA, nec ullam, ut manifellum cft, cmnino 
refraftionem patietur. Sed hic cafus tantum unus, & quafi pro nullo 
:en(eri potefl;. Quod fi, fervata quoad denfitatem eadem proportione, 
radius AB paullo magis ad reilam EF inclinetur, ejus. Refiraftus *3* 
fupra ipfam E F affurget ; punftum quippe D reflam E F nunquam 
pertinget • Sc pun^um B decurfa rarius intra medium peripfieria 
BCindenfum remeabit, in quo proinde rurfus, circulatione fu.i di- 
Tiifla, per tangentes f «, » ferentur ; adeo quidenfut radius ABCD 
ani renc.Si videatur, quatenus medium denfius haud penetrat totus, 

/el egreditur. 

VI. Nec inepte quidem (etfi quodammodo, velutique primario, fit 
relraitio) refleriionis nomen adfeifeit hac aifio, quatenus & ipfa 
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reflcflionis leges cxamuffimobfemt. Nam quoniam iTofcelis trian- 
guli Z B C anguli Z B f, Z C B funt xquales, etiam anguli (de rcdlis 
refidui) AB£, «Cp pares erunt, quod reHccUoni proprium eft. 
Itaque non abs reilo pronunciant hoc Dioptrici • neque tamen caufam, 
forta/fisab iispractermiflfam, taQtre volui, nonnihil abimmediacx re- 
fle«JUonis caufa diverfam j, nc quifquara hatlitet, aut hoc adfumcnti 
gravetur concedere. 


Vir. Hxc autem doflrinaciim multis experimentis utcunque com- 
probari queat, unum faltem breviter attingam fatis illuftre, neminifq. 
non examini patens. Efto triangulum ABC feilio prifmatis triangu- 
laris xquilateri (nimirum vitrei, feu cryftallini) baii parallela • in hu- 
jus autem bafe fumatur punftum quodpiam F, & fit angulus CFG 
circiter graduum 50. (unde juxta doflrinam hic infmuatara, Sc poftei 
clarius exprimendam, radius G F velut extremus erit eorum, qui re- 
it* B C c vitri partibus illabentesrefraflionem patientur . eo fcilicet 
obliquior quilibet refleftetur.) Sit igitur (auoniam utramque quali 
patitur inflexionem ) ejus refraXus F M, reflexus F E ; kem F G re- 
fringatur in G O, & F E in E R. Porro jam in G O ftatuatur oculi 
centrum O ; & ab eo prodeat radius O CL, qui refringatur in QP ; 
mforum O G, O CL.rffwXi G F, QJ^ (uti fecundum principia no- 
Itra pofthac conflabit) progredientes divergent ; eritque proptereii 
ang. <^P C c~ G F C ; quare radius Q,P medium B C penetrabit, 
ac refringetur, puta in P N ; liquebit autem c dicendis refr^os F M, 
P N .a fe divergere j Hinc jam radiis MF, N P interpofitum objeXum 
radiis O G, O Q interjeXum apparebit, velut ad h- % f>tu neutiquam 
immutatura. Rurfus autem ab oculi diXo centro prodeat alter radius 
O K, cujus refraftus Iit K I ; hic itaque rurfum a G F diverget, ac 
inde erit ang. K I F ang, G F C . adeoque K 1 minime penetrabit 
medium B C, at refleXetur, puta in I H j tum I H refringatur in H S. 
Ergo jam radiis E R, H S interjacens objeXum puta RS radiis OG, 
O K ir.terjeXum cernetur, velut ad S «■, litu partium everfo. Confe- 
quiintur ha-c doXrinam noftram, & experienti* liquido confentanea 
deprehendentur, quin & obfervatu dignum erit, c duplici refraXione 
fpeXatum objeXum MN Iridis coloribus tinXum adparere (rubro 
fcilicet ad fi, caruleo ad r, croceo medium occupante) objeXi vero 
RSc duplici refraXione, (Vd refleXione tamen intercedente, appre- 
hcnli iniaginem f «■ colore nihil ab ipfo objeXo dirferre. Quod ex eo 
fane videmr evenire, quoniam ang FEB angulo FGC squatur ; 
adeoque radius K O non aliter e vitro exit, quam RE ir.grcflus 
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feu quicquid rctraftio ad E effecit, id refrafiio ad K retexit, radium in 
ftatum reftituens, ei quem ab origine habuit non difparera. Verum 
hac non eft hujus loci penitius excutere, Saltem obfervari meretur hoc 
praecipuum, ut arbifror, in prifmate Phanomenon. 




VIII. Hac, inquam, ciim ab experientia confirmentur, neque tamen 
ei magis, quam ratiociniis noffris confentiant, caulis tamen adlcribun* 
tur (a quibufdam) nedum diverfis, at prorfus adverlis. Qyod enim 
vitrum e g. radios intra corpus fuum receptos, ejufque pofficae fuper- 
ficiei obliquius incidentes retrocedere cogat, hujurmodi rationem exhi- 
- bent : aiunt vitrum radios facilius admittere, vel tranfmittere quam 
acrem j quin addunt aerem vi refleclendi praevalida pollere } quodque 
proinde qui poff vitrum adventanti radio fit obvius acr cum reverbe- 
rat. ratio mihi non adblanditur. Nam imprimis rei naturae mi- 
niis confentanea videtur. Quum enim acris corpus ex aethere puro 
maximam partem, ccorpufculis terrenis, & ex halitibus aqueis con- 
flare totum videatur } ex his partibus ather , opinor, non minus 
prompte quam vitrum radios tranfmitti ; aqua veru faltero (ex illo- 
rum, quiburcum dirputamus, fententia) tantillo difficilius . adedque 
neutiquam harum alterutri di^a retiedlio jure videtur attribuenda j 
terreftres autem particulx (quae prae reliquis etiam pauciores videntur, 
& raiiusinterfperfae,pracfertimin acre fudo fummifque montium ex- 
celforum jugis) funt opacae, nec lucem admittunt, all eam in omni- 
cunque pariter incidenti^ rejiciunt • adeo ut nec ad has quam refpici- 
mus lucis inflcdlio proprie fpeilet. ergo nihil fub^ videtur aufae,cur 
acr (prz vitro) ingruenti luci potentius obliffat. MtAo ; 11 talis acri vis 
refl exi va competat, & vera Iit, quam hi Philofophi memorato Phae- 
nomeno caufamadlignant, confequi videtur, ut nulla prope Horizon- 
tem Stella confpici polfit (admiflb faltem hoc, non inverecundo rcor, 
utplerifquevifum erit, poffulato ; quod purus /Ethcr, naturale lucis 
vehiculum, acrez regioni fuprajeftus haud minus facile quam vitrum 
aut aqua radios intromittet.) Sit enim C terrz centrum, O oculus, 
S vifibilc punfturo longinquum,- ceu ffella, licum in Horizonte; per 
" punftaver6€,0,Straje£lum concipiatur planum faciens in terr.x fu- 
perficie circulum O P • in atmofphzrx, vel acris circumflifi, extima 
fuperficic ciraimfcrcntiam ZN M ; itaque cum radius quilibet, ut 
S M, vel SN (Horizontalis puta, vel eo (uperior) in fuperficiem M Z 
cadens ei incidat perquam oblique (nifi falcem atmofpfu-rzSemidi- 
ameterCZprx telluris Semidiameiro CO dicatur enormiter, & in- 
credibiliter magna) cum & aer idcirco, juxta fententiam quam ex- 
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pendimus, lucem admittere non debeat ^ omnino di^ radii S M, S N, 
& coniimiles reBe^entur, & extra atmofphzram procul abeuntes 
oculum non pertit^ent. C^nimb fatbeonft^ videtur exhinc, quod 
radii quales SNut vifum afficere queant, aut aaedere, verfus per- 
pendicularem N C refringi debent • id quod adverfari* Hypothefi 
pariter adverfatur. Veriim harc obiter, ac in trancurfu didbfunco. 


IX. Porro, fubnotandum efl, quoad binos cafus fiipr^ tra£latos^ 
cum duo media, diverilmoda comparando duzfe reprefentent propor- 
tiones, altera, terminorum litum tranfponendo,. alterius inverfa, re- 
fr^onum ideo menfuras ( quoad lurc) iiidem terminis defignabiles 
ordine permutari. Utfiin primocafu iinus re^us anguli incidentis fe 
habeat ad linum reAum anguli refra£U, licut A ad B, in fecundo finus 
incidentis ad linum refira^ti fe inverlc habebit ut B ad A ; nimirum 
m praecedentibus Bguris, quanto Z D major ell quam Z B, in prima 
Hypothefi ^ tanto conlbt Z.D minorem dTe qu^ Z B, in fecunda . 
mediis falicet iiidem^ permanentibus. 


X. Denique, cum medii cut- radius impiat fupecBdem ha£hnus 
adfumpferimus planam, advertendum fuperel^ quamvis illa curva Iit, 
eodem tamen abfque fenlibiii di&rhntne fele modo rem habere, ac li 
p^no curvam fuperBciem illhic, ubi radius occurrit, contingenti im- 
pingeret. Incidat nempe radius ABCO in curvam lineam Q^R, 

1 5. quam ad incidentix pun^m B tangat re^ £ F. Prorfus eodem mo- 
do refringetur iRe radius ad curvam Q B R, quo ad re^am £ F, nili 
quod iffiuc arcus Ot in rariori medio decurfus tangentem aliquoufque 
prxtergreditur. Id quod eximiam radii fubtilitatem confiderando, 
quamque perexiguo diRet intervallo pun^lum / a curvx vertice B, 
nullam omnino fenObilera (imo nec i^ginabilem) inducet differen- 
tiam. Q^millus enim ille circulas cfle debet, in quo chorda B/, ra- 
dii larirudine paullo major, arcum fubtendet aliqua cura ejus fenlibiii 
. parte comparabilem ? poteft igitur angulus Z B xqoalis fupponi 
angulo Z B F j quo conceBb reliqua fluent eodem tenore, quo prx- 
ce^tia. Quin una rationem exhibuimus fuppolitionis,*qux paffim 
ab Opticis accipitur , ita tamen p|recari6, non ut fubinde nullum 
in audientibus fcrupulum. relinquat j nec ut femper adlenfu ffimo. 
concedatur. 


XI. Ita primarias illas drea radiorum infleftiwiem Hypothdes 
(vel Axiomata malitis,auc Theoremata ;quibus omnis incumbit Oprica 
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cojuTcunque generis iaentia, qualitercunque declarare (Induimus, & 
c principiis admodum affinibus elicere ; modo, mea fenccncia faltem 
omnium qui legenti fe vel ci^itanti fuggefTerunt, limillimo veri, cura- ^ 
que tam rationibus Mechanicis, quam experimentis Phylicis, Secuta 
ipfa rerum natura congruenti/Iixno. Neque nulla mihi tunc oborieba- 
tur voluptas, ciunpoftquam interalios ifta lucis fymptomata expli- 
candi moilo» liic iplc femet in^eflferat, eum examini fubjiciens, Geo- 
srtetria: legibus (aliquanto (ane prxter expertionem) adeo quadran- 
tem comperiflem. Me* tamen eum um fufe diducendi peperciiTem 
operar. Ii qu* do^^iffimus Mm-g-atuu hifce conformia, luculentius 
quidem opinor & accuratius, pertrarvit, priufquam h*c aggrederer 
contigifll t inrpexilfe ; penes quem exure multa nil dubitem (nec enim i 
eum adhuc curiofms evolvi) fupplendis his, & confirmandis accommo- 
data. Porro fuit etiam animus, alias, qu* plurim* traduntur, horurn i 
rationes percenfere, ac perftringerc (quarum mihi nonnuU* craiQ 
petitione laborare ; multum ali* a re propofita abludere , quxdain i 
animum fubtilitate {mtius confunder^ quam vi confli ingere videban-. 
tur)verum etiam huic exponend* nimiiquam immoratus, ha^enus in- 
finuatis contentus, omnes tranfiliam; illius faltem eruditiffimi vici . 
nefas fuerit non aftipulari penitus, & acquiefeere deaeto ^ ** qui, Dc- 
** um unicum & Optimum Natur* ArchiteAum,: . hanc (au) legem ra- - 
diis diverfa media permeantibus pi^cripriflcj- ut omnes omnino * 
“radii veri, & apparentes eandem femper inter (e fervent analogiam. 
His, inquam, dimiffis, fuccedit ut e pn(lni£lis emanantia quaedam . 
Pprifinata fubneftamus. 
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I, TJYpothefes Opticae primaria?, & fundamentales quafi leges 
X JLeXporuimus ha£Ienus, & excuffimus quomodocunque : 6c- 
.quitur jam ut ex iis emergentia quzdam (ad apparentiarum caufas tam 
vere quam expedite difeernendas conducentia) fubjungamus corollaria • 
.dccarterisqux faciliora videntur, autufum prae ie tenint potilfimum 
feligentes. Radios autem jam conlideraraus, ut unica dimenfione prae- 
ditos (fiquidem reliquar, quibus Phyficc gaudent, pariim faciunt ad 
computationes hic inftitutas) ut lineas, inquam ceu vulgo fit, reftas 
concipimus a lucido quolibet aut afpeftabili pun£lo dimanantes. Quin 
Cccum, hocadmiflb, finguli cujulque radii infleftio in fuperficie per- 
agatur ad planum infleflens refla (uti conftat e prarmillis) cum & no- 
bis przfertim mox inftitutum fit fingulorum punflorum radiationes 
confequentia fymptomata fic expendere, ut locos ipfonim apparen- 
tes determinemus, oculi refpcflu centrum habentis in ejuTmodi 
plano ufpiam confiitutum ; pro planis ubique reflas lineas, pro Sphx- 
ricis fupcrficiebus peripherias circulares, pro reliquis lineas refpeflivc 
congruas, brcvitaticonfulentcs& perfpicuitati, fubftituemus. Porro 
ciim quo praccifc modo peragatur vifio, quibufque prarditafit afFefli- 
onibus adhuc expolitum non fit; Et de illa tamen fubindecraffius ali- 
quid ac generalius dicendis intexere fortaflis ex ufu 'fuerit, illa faltem 
pervulgata, poft hac curiofiiis expendenda, jam «toKtxliitmt adfume- 
mus . nempe : Vilibilc punflom in illo radio fitum apparere, qui pro- 
cedens ab ipfo (direflc vel inflexe) centrum oculi permeat j proindeqj 
fitum objeflorum c radiorum itii tranfeomium poliuone judicati. Ma- 
jora, minora, vel aqualia videri objefta, prout ipfomm extrema pun- 
fla radiis cernuntur angulos ad oculi centrum refpeflivc majores, mi- 
nores, aut ar quales conftituentibus ; difiinflam unius cujufque punfli 
vifionem radiis eftici modo nanurali, hoc eft, divergenter, oculo illa- 
bentibus ; Et liqua funt his agnata pariter obvia, feu manifefia. 
Quinetiam, verborum parci, vocabulis paflim receptis 5c ulitatis defi- 
niendis aut explicandis abflincntes, ipforum fupponJmus intelle- 
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ftura. His utcunque majoris evidencix caufi, prxlibatls, ad corolla- 
ria qu* diximus expromenda nos conferemus c velrigio. 

I 

■ II. Imprimis autem (pofthac quidem in decurfu, quoad plures libi 
parallelos^ aut ab eodem pundfo divergentes (vel in idem convergen- 
tes) &: huic vel ilii fingulari, qux traftanda veniet, fuperficiei inciden- 
tes (radios, lingularia quotvis inflexos defignandi compendia, radia- 
tionibus organice examinandis profutura, tradituri) generales nunc 
aliquos incidenti cuivis propofito competentem inflexum alfignandi 
modos proponemus ; quorum adhiberi poflit, qui rei natae videbitur 
accommodatior. Pro refleftione. Incidat radius A B ad B ; Et per 
B ducatur QJ3 refledenti perpendicularis • 5c fiat ang. « B CL= ang. 
A B vcl per B duda Iit E F refleftentem tangens ; &: fiat ang. 
tt B F = ang. A B E • liquetquc fadum elTe, modo utrovis, quod 
requirebatur. Pro refradione vero ; ducatur QJi refringenti per- 
pendicularis, & fuper diametrum (in hac libere fiimptam) Q_3 de'- 
feribatur femicirculus, incidentem A B fccans in R . tum adjunda 
QR, fadoquei, R:: Qjl. T (terminis autem 1, R hic & dehinc 
perpetuo proportio refradiones metiens indignitatur) circulo B 
adaptetur ipfam T exaequans •, erit connexa S B protrada nempe) 
incidentis A B refrada. i Vel : per incidentix pundum B ducatur E F 
refringentem contingens • 6c in hac utcunque fiimpta B K fit circuH 
diameter, incidentem AB fecantis ad R - & fiatl.R;: BR.T- 
& adaptetur B S = T j erit S B « ipfius A B refrailus : Vel demum : 
In ipfa A B fumpta utauique diametro R B, fuper hac deferiptus cir- 
culus fecet perpendicularem QJB ad- Q_s vel tangenrcm EF in K j 
fiatque I . R : : 8 K . T . 3c adaptetur Q^S •=: T • crit rurfus S B inci- 
dentis A B refradus . quorum ratio c politis innedionum legibus ad- 
modum eft manifefta . verba piget impendere. 

IIL Radii cuj.ufvis incidentis inflexus inflexi viciflim* incidens 
evadet. 

Hoc plerique, diverfc paullb prolatum, accipiunt , aut pollulant. 
c prarinillis autem facillime colligitur. Idque potius methodi gratia 
(licut & nonnulla qux fequentur; quam quia res meretur, oftende- 
raus» Pi'o refledione • Radius A B ipeculo E F impingens refledatur 
in B-* ; dico radium B ci permutatira in B A refledi. Nam quoniam 
AB incidens refleditur in B «a, erit ang. a. BF «r qualis angulo ABE. 
polito jam *B incidere, etiam angulus quem facit ejus reflexus cum 
H E .aequabitur angulo a B F ; proinde non alius erit ab ipfo ABE 
qiure B A ipliiu * B reflexui erit. Pro 


Fig. ^ 6 . 
Fig. i7, iS, 
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' Pro refractione vero : Incidat radius A B rncdioET in B & ifthic 
re&r^atur in B ^ dico pennucatim radiuu <» Bc regr^ientem in B A 
re&ingi. Nam per occurfum B ducatur iiBP. m^ dirimenti EF 
perpendicularis j & in hac utcui^uc fumpio punCto P ducatur PG 
ad A B prorraCtam perpendicularis, ut & P H ad B ; 6c produca- 
tur «BS. Eft ergo PG finus reftas anguli incident» ABQjid 
radium BP{ &PH /Inus anguli refraCti S ad eundem radium 
B P. Ciim itatjue ratio P G ad P H refraCtionera metiatnr e fupe. iori 
medio faCtam in inferius ; edam viciflim reCtarum P H, P G propor- 
. do refraCHonem determinabit ab intenori medio fkCtam in fuperius. 

Unde fi radius » B jam ponatur incidens ; cura fini P H, P G reCd fi- 
nus anguli incident» P B U, & anguli P B G, liquidum eft ipGm H B 
in B A refringi. 

<1V. ‘Angulo incident» majon major competit angulus inflexos. 
(Angulum inflexum vocito, qui a perpendiculari continetur & in- 
flexo 1 1 is proinde refpcftivc dicitor angulus reflexus, vel refraCtus. 
Angulus autem infleCdonis (hoc eft refledtionis refpeCtive, vel refraUi- ' 
onis) appellatur is, qui comprehenditur ab incidente 8c inflexo ; ind- 
dencixvcro, ne quis fedis accipiat, imod nos angulus eft, quem con- 
tinent inddens & perpendicularis.) (^d propolitum fpeAat efflitum, 
id e pofitis principiis manifefte confedatur. Etenim in refledtione 
ipfi anguli reflexi angulis incident» propordonalesfunc ; in refradi- 
one faltem re< 'i finus angulorum retradiorom finubos angulorum in- 
cident» proportionantur. Unde liquido conftat propolitum : quorfum 
verba, quorfum Schemata multiplicem ? 

V. Cum incidentes ad roperficiem mediam fefe deculTant, iidem 
fefe inflcdi ionem pafli decuftabunt, eodem ordine fervato, quem dired^d 
progedientes habuiftent (utique lic ut perpendiculari poft infleAionem 
propior incedat qui propior anteii luit.; 

Hjtc propofitio revera non differt a prxcedente ; quo demirer 
Herig, Tihf.i. eam a non nemine prindpia noftra ufurpancc aliunde coropro- 
• bari. 

VI. Angulo incident» majori major convenit angulus infleif tonis. 
Qm>ad re{lcdionem,res extra dubium evidens eft , ai^ns enim refle- 
xionis incidentiae majori conveniens eum plane contioet> qui minori 
incident» refpondei. Pro refiadione vero: fit reXa Q3P r^in- 
genn perpendicularis j inddant autem radii A B G, D 6 H (fdlicet AB 
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obliquius quam D Horum vero rcfradi fint B B ; dico an- 

eulum C B (t majorem ede angulo H B Nam ad B P io perpendicu- 
lari libere fumptam diametrum conAituatur femicirculus B G P ^ cui 
occurrant ipfz A B, D B protradz ad G, H , nec non ipTx B «, B / 
punAb A, /. Fiat autem angulus G B K xqualis angulo H B /, vel 
arcus G K arcui H / ; connedtatur etiam reda / G, fecans ipfam P K 
in X j ducatnurque deoub fubcenix G /, H Jam ob angulos P G 

P H / pares ( arcui quippe P.i' indAentes amtx » ) Qc angulos G P K, 
HP / cx conArudione quoque pares, erunt triangula GPX, 
H P inter fe Gmilia. Q]iapropter erit PG.PX::PH P/.eA 

autem c l^e refradionum PH.P/V:; PG.Pa. quarePG.PX:; 
PG.Pa: undePXrrP*. eAantemPX minorquitroPK (quia 
totafubtenfa GJn intra circulum jacet. J Quare p« minor eA quam 
PK } adeoque P K fecabit aogtiluro G P « . quamobrem arcus G a ma- 
jor erit arcu G K, hoc eAarcu & idcirco major erit angulus 
G B « an^o H B / : Q . £ . D . 

Procedit hxc demonAratio quoad cafum, ubi I cr* R (vd cum ra- 
dius e ipedio rariori denfius ingreditur ) at exinde qaoad alterum quo- 
que cafum facild deducitur concludo. Nam fi viciflim « B, ^ B con- 
cipiantur incidentes, erunt ipfz B A, 6 D earum refradz ^ ac edam- 
num anguli A B G, B H erunt anguli cefiradi. 

Hujufce Theorematis apud Htrinnimm habetur alia demonArx- 
tio. Confer fodes, & utramvis dige. Nos quam res obtulit 
pofuimus. 

Vll. In iAorefradioniscafu, quum I minor eAquam R, & anguli 
incidentiz, puta anguli D B redus finus P H, ad finum totum fe 
habeat ut 1 ad R ; nullus incidente D B obiiquiqr radius medium E F 
refradus ingreductur, aut penetrabit. 

Nam penetret ('fi fieri poteAJ obliquioris alicujus ABGrefiradus 
B*. Erit ergo PG.Pa :: (\ .R::) *PH.PB . eA autem PG 
major quam P H . ergo P a major erit quam P B . quod pland 
fieri nequit. Eigo AB non refringetur in medium ipuE F fub- 
jedum. 

^ VlII. Angulus incidemiae major ad angulum futuo refradum ma* 
jdrem habet rationem, quam angulus tneidentiae minoa ad refra- 
dum fuum. 

Erit feilkct (in figura numeri Sexti, cujus huc apparatus transfe- 
ratur) ang.GBP.oBP, CT ang.HBP./BP.' Nam triangula 

• R 


Figi »r. 
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GPa, HP^ itadifporantar, ut latet» PG,PH(iUcoi^uaiKfiiii^ 
de major angulos GP « minoremHP/ comprehendet) tum ceotroP 
^ per / dercribator circulus £ / P ipfiis P G, P « fecarn ponft» P, item 
connexa £ H, centro H per 4 tranfeat dt^us H M N ipfks HP, H E 
fecans punA» N>M) denuo connexa £ / cumPG convetuat is L. 
£(lque jafflar^.aP /. ang./PH: ;feftor£P^. fcftor #PF tr" 
triang.EP/.triang./P L::£/./L :: triang.EH/. ^HLc~ 
fc^orMH/. feftor ang. EH^. ai^. V^HP. eft igi- 

tur ang. <PJ^. ang. J'PH'cr" ang. EH^. ang. ^HP. ergoque 
compofitcang»«(PG. ang./PHc~ang. EHP.ang. J^HP. per- 
mutanddque ang. « P G. ang. £ H P c“ ang»^ P H . ang; ^ H P. eft 
aotereHP.PE: : HP.P/ : : I.R;: GP.P.». adeOqoe EHad 
aGparalleU; velang.EHP::=ang.«GP. ereo erit ang. «PGr 
ang. <t G P cr* ang. ^ P H . ai^; /HP. hoc eft ai^.«BGi aBP 
c~ang. BH.ang.^BP. vel componendo ai^. GBP.ang.«BP 
cr* ang H B P . ang. ^ B P’ Quod erat demonftnindam. 

CgrtL r. Ang.sBG . ang. « BPtr* ang: / B H. ang^ </) BP. 
a. Ang.« B G . ang. PB G cr~ang. B H . P B H. 

Opportunam eft hoc Theorema conciliandis cum experientia pro^ 
poTitis refractionum 1 ^'bus. Ut demirari fobeat noperrimum Opticx 
(criptorem, virum alioqti diftufd doctum^ hujufmom ratioomio leges 
iftas impugndiTe : In majoribus tamen angulis inclinationi» (iplif- 

“ fima funt ejus verba) hilfum clTe conftat ( principium nempe no- 
*^ftruro ;{ } in his enim adgulur refraedonts majweft inbtripoan- 
' *‘guli inclinationis } quod mihi aliifque ex loculent» expenmenris 
compertum elL Harc, inquam, ille Qgaft vero dixiflet ^ 

numen 6 & 4 fimnl accepti non confidunt lo, quia numerum effici* 
unt majorem ^m’8. plane fimiliS eft diicui^ c non ovum ovo ft- 
niilius. Nam in refractionibus ex. gr. ad vitrum factis fi ponatur ad 
quamvis indinationem ^ puta gr^uuro i f ) quod fit an^us refra- 
ctionis fubtriplus anguli inclinationis (quem iUevoot, inddentiar nos 
at^ulum appellare folemus) necelTario, ficuti modo demonftiataffl 
eft, c principio noftro confequetur, qum ad aliam quamcunque ma- 
jorem inclinationem refractionis angulus major erit fiibtriplo ai^uli 
inclinationis, nominatim acoepd gmunm inclmaoone juxta di- 
Ctum principium inftitutus calculus angulum przbebit refractum 
1 9. 24' j angulumque proinde refractionis 10. ^6', qui 30 graduum 
trientem exuperat. C^rc cum Clariffinus vir Hy^thefin hanc (a 
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Cdrt^ qiijd«n(ximo rtpmw, , ie4^ab {>lfrifi]He NfSftntiofi^ 

9 ^ad% Mirftnnoy Htrij^$m9f,H*klu0t «(f»#, .^uift & ipfo ejus 
confodale doflinimo RiccioU (ufccMam & approbatam ^ quam& ccr> 
c^bujas Scientiae non parum intereu veram deprehendi) Ubcfa^atum 
iret i eam potius imprudens ^paieocix. Suffir^io communivit. Qiii* 
nimo ii quid inik huic principio vitii, illud potius erit, quod in maxi- 
mis indinadonibus refradionis angulos exhibet apparentibus ali- 
quantillo noajoies ; quz tamen dUc^antia num ipHus l^s hujus, an 
npecimentorum deic£tui,,vel accidmtaciis <|iut^dam intervenienti- 
bus caniis adtoribi debeat, - haud fadlc pconunciaverim. Nec enim 
fortaflis cognata refieAionis lex, a nemme non admifla, extumen- 
tis onmibus prsciforerpooderct. Nobis fufficiet quod in reuquis in- 
clinadonibus, mediis psadixtim, diiibi lex experiendae, quam prarfe- 
nmt authorcs, ■. perquam conid^mca reperitur ^ addo, quod ab ea de* 
da^btcoQcluftonescum experienda mire confpuant^ nec ab eaquU 
animadvertere potuerim, unquam difcordant. Eam proinde ('ciun.ajbi 
probabilis haud ruppetat,GMmetrid$, ratiodniis pracAemenda) non 
'verebimucubivis ut ratam (umere, ac adhibere ^ fads certi (;q>udnos 
faltem) in elicitis ab ea concluTionibus haud omnino qukquam nota- 
bilis erroris emerfurum. 



IX.- Obiter hic ^ mttxRtunuSt ptoblemation. quoddam interreram 
^quia Schema num. d.rupecius ei grads inferviet, cjufque conlWlio ^ 
c luperiore conftru^one derivatur.) Per datum in retringentc pun- 
^lihimC-^) madentem ducere , cui dkus conveniat an^us refirx^onis. 
DucatmBPrefdngendperM^culacb , hanc autem dud.potTe^rop. 

. ponimus, aut po(bdarous)/W ad diametrum B P conftruatur femicir* • 
culuf ;■ & iit utcunque P G . P « : : 1 < R (pro P G ycro praedat ipiam 
r dtaonetrum P B accipere) fumaturque Arcus G K fubcepdeQs atigulum 
vparemdato. Fiat autem PX = P«.^ X,duftare£kadrcujo 
occurrat irf i', demum acdpiatur Arcus H = G K, erit dudx RH 
. cebca£his B^ (uti pr;et;edenteradiG:nrhim iavencndo non difficile col- 
: ligttur>ade(>queUqiiet fa/RgmeiTe qnodem fKPpoi^^ Hoc pneter 
ordinem i^etpprfwiftond.. . 

.. , X. C^iurcafH}ueg9ierkiline84jRBSinddatradius MNO ad N, Fig.a 4 ,a$. 
j iipjue diAx Un» perpemJkularis.ve^ N C {idc in hac utcunque 
loiBpto punao.Cj pn hothtran&at madenti parallela C B ^ qukum 
conveniat ipfiusMO indens G.NK(exitinrefieaiQncKN n KC; 
inreb^qoc f^ KN*^KC .<R. (vel item, ii. in ipfosinflmco 
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funatur «tcunque punctum K } & ab eo ducta K L ad perpendicularem 
C N parallela cum incidente conveniet ad L, ertt illic K N = N L 
hicKN.NL;: I.R. j 

Fig- 14> * 5 • Nam i . in refleaionc ; quoniam ang. ONC = KNC (ex lege 
rcflcctionis.) Etang. O NC = KCN (ex Hypothefi quod ON, 
C H parallelx funt ) erit ang, K C N ang. K N C . adeduue K N 
= KC = NL:(i.E.D. 

a In refractione | ducantur C £ ad N O, & C F ad N K perpen- 
diculares (unde liquet puncta £,>F exiAere in circulo fuper diametrum 
C N deferipto) quare , connexa E F. erunt anguli C E F = ang. 
F N C (eidem inIiAentes peripberiz r C) arqoates. kem propterea 
eA zm. E C F = ang. F N E = ang. N K C . quare triangula B C F, 
NKC funt xquiangula fibi mutuo, quamobrcin eA CE.CF:: 
K N . K C . atqui (juxta legem refractionis ) eACE.CF::I.R. 
qua propter erit, KN .. KC::1. R;velKN.NL::l.R: 
Q^E.D. 

XI. Qapd fi pCT N ducatur tangens U T j erit (in reflectionc) eti- 
am KT=;KN} &NT angulum M N K bifecabir. In refracti • 
one vero erit KT ad K N, utco-finus anguli refracti, ad cofinum an- 
guli incidentiz. Quz faltem ad noto, ceu Lemmatica. 


XII. Exhis facile deducantur Conicarum Sectionum circa radiorum 
inflectionem fatis jam pervnlgatz proprietates . at quae fbrtal^ per 
nimias ambages. 

I. Demon Aratae pro Aant. Ut in parabola (puuRBS, cujus axis 
B C) incidat M N O axi B C parallelus ; ejufque reflexus fit N K j 
erit igitur (ex oAenfis) KN =r K C . at Inunctum K ponatur umbi- 
licus parabolz ; erit etiam inde (juxta notiflimam hujufce rurvz pro- 
■ prietatem ) K N = K C . quare paralleli radii reflexus neceflario 
per umbilicum tranfibit j qui pro^^erea non immerito quoque foeta 
. ' appellatur. 

Fig 26 . a. Item »» cujus axis B D, foci H, K, fi ad quodvis curvz 
punctum N a focis ducantur rectz H N, K N 1 fatis celebre eA, quod 
perpendicularis C N angulum H N K bifecabit. Unde N H . N K r : 
H C . C K . & componendo NH + NK.NK::HK.CK,velBD. 
N K : ; H K . C K . vel permutando BD.HK::"NK.CK. quare 
fi taliijfuerit ellipfis,’ ut lit B D . H K : : 1 . R - etiam erit N K . C K : : 
I . R verum li incidens M N ad B D parallelus refrir^atur in N K .. 
erit (juxta mox oAenia) etiam N K . C K : : I . R. patet itaque quod 
ipIiusMN refractus per focum K tranfibit, Quid plura/ 

3 Non 

f » - 
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' 3 . Non abntniliter in HjperlnU^ (cujus itidem axis B D, foci H, K; 
leliquiique velut antea przparatis ) oilcndecur tore perpetuo N K . 
CK::BD.HK. unde fi fuerit (ex confractione) ti Fig.zj, 

U K erit etiam N K . C K : ; I . R . quod Ti radius M N ad 

C B parallelus refringatur in N K ^ hoc idem accidet, ut nempe (ic 
N K . C K : : I. R. quare radii M N refractus per Hjiptrlul* focuna 
tranlibit. 

4. Quod vero ab £///p/»x aut cujufvis focorum alterutro 

quilibet curvz incidens radieus in alterum reflectatur, admodum facile 
dilucefcit. Nara in ellipfe, perpendicularis N C, ih HyperboU^ tan- 
gens N T bifccat angulum H N K unde patet propolitum, Hax 
extra noif ras oleas polita curiim & levi/Gme pertbringo ^ nec tamen 
ut eo multa putem defiderari. 

Reverumur in orbitam ; & quidem derelictis his generaliflimis, 
ac abibracti/Iimis, lemmatum vkem obituris, ad panicularia defeenda- 
roos. Ad planas vero fuperfleies (vel earum loco propter iniinuatam 
antehac caufam fubrogatas lineas recta^ inflexis obtingentia radiis pri- ' 
mb contemplemur. Etiam quoad has Otoptrids primum, utpote fa- 
cillimis, breviflime defungeraur. 

XIII. I. Parallelorumfibiradiqrum(AB, MN):rcctar (EF)in- p- 
cidemiuro reflexi ( U N h) funt etiam fibi paralleli. 

Nam quoniam A B, M N ex hypothefi funt paralleli, erunt anguli 

A B E, M N E pares. Ergo funt anguli * B F, m N F etiam pares. 

Q^ar e rectae «t B, ft N funt parallelx. 

" » 

XIV. a. Sit recta A B Z rectae reflectenti E Fperpendicularisj cum 
hacTjro promanantis ab h cujufvis radii A N reflexus m. N conveniat 
in Z . dico fore B Z r= A B. Nam ang. A N B = ang. « N F = 

Z N B . quare liquet triangula B N A, B N Z fibi mutuo aequilatera 
fore j & effe A B = B Z : Q,. E . D . 

' J , ■ 

XV. 3. HinCjOmnes ab uno puncto,divergentium tanquam ab altero Fig. 
quodam uno prodeuntes. 

Quoad punctum longe di/Iicum (fuo parallelos ad fenfum radios eja- 
culante) patete penultiroa. Q^pad punctum e fenlibiliier finita di- 
flantia radians, ex ultima patet, quod omnium.ab A divergentium ra- 
diorum reflexi protracti concurrunt in Z •, adeoque videbuntur ab eo 
promanare. 

XVL 
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' XVI. Hinc pdnAum Z erit ipHus A (refpcQu oculi uspiam confti- 
' nui) imago pene^/finu. Siquidem imagjnis voulnilo nil aliud in- 
' telligo, qi am locum a quo plures radii (quot (cilicet aflidendo vifui 
fuffidunt) fimiliter divergece , feu dimanare videntur, atque ciiro a 
primariis objedisdidunduntur. . Proinde cujuivis hoc modo radiantis 
objecti locus apparens, vel imago fadlimc determinatur. 



XVII. Exhinc etiam eadem opffi, vilus imaginem adfpeoantis axis, 
feu reflexus priiKipalis (ifteniminim qui per oculi centrum (putaO) 
tranfit,) & refleaionis (quod vocant) punctum determinantur. Con- 
nexa nempe recta O Z erit axis ille { nec non ejus cum E F. interfectio 
N, punctura refleaionis. 


Fig. 30* 


XVIII. Quoad hoc reflectionis punctum unicam Jubjidemus anno- 
tatiunculam. Radiante punao A, «oculi centro O rais manentibus 
recta Catoptrica £ P ptmatur rectar cuidam O P parallela, fed alioquin 
litu indaenninata ; erunt omnia reflectionis puncu in 
Sit, inquam, A P ad O P perpendicularis, & bilKencar A P in X, at- 

3 ue POin Y . & perXducatur XG ad PO parallela, item perY 
ucatur Y H ad A P parallela ; & X G, Y H concurrant io C j tum 
Afyn^totis C G, C H per ipfuirtO delaipta condpiatur Hyftrhtl§ 
: R O S harc per omnia reflectionum dictarum puncta tranfibit.'^ Nam 
utcunque duaa E F ad P O parallela ' HyptfitU ROS occurrat ad Nj 
& ducantur rectae AN, O FJ ; dko ar^lnm A N E angulo O N F 
arquari Secet enim APip£un EFinB) & ducatur OQ^ad AB 
parallela. • Et, ex HnerMd natura, eftCD.CY ::YO.DN. 
quare dividendo erit YD.C Y:: YO — DN.DNj hoceftOQ. 
C Y:;N Q; DN. & permutarim OQj.N Q^:!CY . DN, item 
• rurfusobC D ,CY : s-Y O , DN. erit ceroponeodo CD-t- C Y . 
CY;:YO-t-DN.DN. hoc eft AB.C Y:: BN . DN. vel 


permutando A B.BN::CY. DN. quare eft OQ.NQj:AB. 

' B N . eigoreaangula triai^Uj O QJ^, A B N limiba funt { fle patet 
angulum O N Q anralo A N B arquari : Q^E . D . 

Mereri faltem vel //ffrrM#grariil videbatur harc ejofte proprietas 
adnotari { quin fle Analo^ cauft verfus ea quae lequoitor. Neque 
de reflectionilms ad. plana quicquaro praeterea. Ad refractiones 
tranfeo. 


Lbct. 
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L A D ea jam accedimus qux radii» obveniunt adi planam Tuperfid* 

/\em, veladre£bam lineam, iet'ra£Ws. QuoJ armentum eo- , 

diligentius p ofequemur, quia nondum pro merito fuo videtur (atis > 

cultum ; ut Sc quoniam in eo tra&ando metiiodum prxllicuemus no- 
bis, dcquafi normam in feqnendbasobfcrvandam. Ad rem. 

II. Parallelorum re£be lincz^(£F) incidentium radiorum fAB, p;»; 

M N) ret'ra^(B«)N ft) funt etiam libi paralleli. Nam quoniam 

A B,M N funt, ex hypotheli, paralleli, erunt anguli A B E, M N £ 
pares. Itaque refin£^ habent angulos pares ^ horumque comple- 
menta (IcilicetanEuli* A £,^NF>aR]aantur, quare liquet refiaftos 
B a, N ft fibi patulos elTe. 

III. Hinc infinite dillantif, hoc eft parallelos radios emittentis (in^ 
fiaitam ad fenfum diftontiam intelligo, qualis eft quoad hoc fldlz cu- 
jurpiam) pun£H locus apparens, aut imago per hujafmodi refira^io- 
nem efi e^a infinite quoque dillat ^ quippe ciun haK etiam per radios 
paralieios adfpe£letar. Itaque (Itus ejus refpe^u visus ubivis politi fa- . 
die determinatur. Sk oculi puu cenmnn O ^ & A punAum radians 
inomenfd didinim ^ connexaque A O tefirir^entem £ F (ecet in G ; 
fitqueradii AGre&afhis petO vero ducatur OBZ ad «G Fig; 32 . v 
parallela ^ inhacadinfinittun protenia (velut ad Z). apparebit pun- 

ibam A. Cum. enim radii A G, A B fint («ifnm). .paralleli, eti- 
am iprorura refiracd erunt parailclt;. Qiace cum G«fic imactus ip(ins 
AG, erit BO, ad G* parallela, edam radii A B lefiractns. £rgo 
punctum A in recta O B proteofa apparebit. Quoad hujufmodi radi- ■ 
adonem nil fuccurtit diud ^ iiaique de propinquo radiant» puncti (ym- • 
ptomau contemplemur.. 

IV. Sit tecta A B recur refringenti E F perpendicularis in qua . 

fit punctumradians A, ab E F haud adfcnlum longi i^otum"; ab hoc ^ 

autem. 
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autem procedentis cujufvis radii (ceu AN) refractus N « cum ipfa A & 
Mfwi.p. (protractus utique, vel retractus) conveniat in Kj dico lore NK. 
N A : : I . R . (Neque non invcrfc, fi fuerit N K.N A;;I,R, 
erit K N « ij. lius N A refractus.) 

Hoc e fuperius oftcnfis immediate confectatur. Et hinc etiam fatis 
apparet, quoniam (id quod bene notetur, ut pa/lim in fequentibus aC- 
fumendum) angulus N A B, aequatur an^o incidenti* ; (quippe cum 
is complementum fit anguli A N B j ) Sc angulus N K B (comple. 

* mentum videlicet anguli K N B) acQuatur angulo refracto. Cum ita- 
Fig. 34,55. que fit hinc finus anguli N A B (vel anguli deinceps N A K) ad fi- 
jium anguli N K A, ut I ad R , etiam in triangulo N A K latus N K ad 
latus N A fefe habebit ut I ad R. Quod E . D . Quinetiam ii latera 
N K, N A fe habeant ut I ad R j eium dictorum aO||ulorum finus ita 
fe habebunt ^ unde conilabit ipfam K N. « ad A N pertinere. 

V. Hinc particularis emergit expeditifllraus modus hujufmodi quot-' 
cunque refraaos defignandi. Nempe per radians punctum A ducatur 
A B refringenti E F perpendiariaris j &fiatAB.ZB::R.l) tum 
per Z ducatur recta G H ad EF parallela. Proponatur jam quilibet 
incidens A N, cui conveniens defienandus eft relractus. Eum fic de- 
defignaveris. Protrahatur N A (fi opus) ut cum G H conveniat in' 
S; 3 c centro N per Sdeferibatur circulus ipfam AB fecans inK (fe- 
cabit utique fi retractus aliquis ad incidentem A N pertineat) erit con- 
nexa KN, protr actaque radio AN debitus refraaus. Etenim eft 
KN.AN-: SN.AN:: ZB.AB:;I. R;;KN.AN. unde 
liquet (e pratccdente) propofitura. 

VI. Exhinc etiam hujufmodi refrattionis praecipua fymptomata 
perfacili colliguntur Negotio 5 quxfeorfim acceptis, Qc qu* fe- 
cum murao colTatis aeddunt refractu j hoc imprimis : In primo cafu 
(quum nempe refraaio fit e rariori in denfius, fcu quum I c-R ) 
concurfus retractorum cum recta A 8 (quam fubinde radiationis hujus 
axem appellare licebit) fupra punctum Z exiftit. Nam connexa NZ ^ 
quoniam ang N Z S recto B Z S major eft, erit N S (vel N K) cr. 
NZ; adeoque BKc“BZ. Item, in fecundo cafu (quum media 
contrarie fc habent) dictus concurfus infra punctum Z exiftit. Ete- 
nim rurfus connexa N Z ; eft ang. N S Z reao A Z S (interno) ma- 
jor, adeoque N Z c" N S, vel N K » & ideo B Z c” B K. 

VII. Hinc liquet punctum Z effe limitem ultra vel citra quem (re- 
Fig. 3J. fpective) omnes refracti cum axe AB concurrunt. Quinimo qu^ 

ipfius 
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ipHos pcrpendjcularh A 6 f qaafi; cc&a^ in ipfiun punAom Z ter- 
minatur. Porro : 


• V « 

VIII. LnrnmM : Ht A B ad E P normalis, & ^ duobus in A B 
Inmpcis utcunque pontis A, I (quorum A proprius ipH B) ad duo 
punda quat vis M, N in ipfa E F acceptis (quorum vero M Ht ipfl B 
vicinius) conoci^antur re^z A M,AN | & 1 M> 1 N ) dko fore A N . 
AMc-lN.IM. 

N am centro N per A defcribafiir circulus P A O R (redas I M, 

I N tntericcant pundis O, R) & per R ducatur R T ad E F parallela, 
iKansI MinS. £t ob angulum NRT obtuTuin, ratet redam RT 
extra circulum totam excidere ; unde S M c~ M cr~) A M . 
adeoque AN.AMct"AN:oM::RN,SM:: 1N.IM. li* 
quet ^tur efle AN.AMc^lN.IM: Qpod E . D . Hinc 
^i duorum radiorum A M, A N (quorum hic obliquior) refradi 
« 'cum axe A B conveniant pundis I, R, erit in primo cafu I B 
*3KB; in fecundo 1 b c* K b . Etenim connexi 1 efl inprimo 
atejN K.MI:;N A. MAc“NI. MI. adeoque N K cT" I. 
undeBKcr‘BI. aft in fecundo, NK.MI::NA.MA*:3N1. 
MlquateNK-D.Sli&indiBK-aBI. Fia 37 ; 


iX. CVr#//. Refradorum in primo cafii concurlus extra angulum 
A B N ver&nmr ; in fecundo, intra eundem. Sed haec eadem in decur- 
fb liquidius^ ac muldfuciam conflabunt. 

X. Porr^ bina quoad hos cafusTibrsrrnMro fubjicierous, ufushaud 
contemnendi. * 

1 . Si 6 at (in primo afu) Y B . A B : : I . ^ Iq— Rq. fk autem cu< pig. X 9 . 
{ufvismddcmis ANtefradusKNoi BcconnedacurTN:eritKB. 
YNrtVIq — Rq.R. 

Nunob YBq. ABq:: (4) Iq I q —Rq. erit per converfi- 
onemratsofissYBq.YBq — ABq:: iq.Rq;:(*JKNq. ANq. ^tm}ms, 
&pemucandoYBq.KNq:: YBq — ABq. ANq. componen- ^ 
doqoe YBq-fr-KNq. KNq;:YBq-+-BNq'. ANq. (nempe 
Y^q-^^ASq-t-ANq^ YBq -HBNq; quoniam ANq-. 

'ABq = B N q ^ Qpard mtlbs p^oundo efl YBq-t-KNq. 
yBq,-+‘BNrq;;KNq.ANq. dividcndoqne KNq — BNq. 
YBq-hBNq::RNq — ANq.ANq^ hoc^KBq.YNq 
:riq--Rq.Rq; Q;^E.P, 

F XI. C$r»t; 


I 
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XI. Cgref. u Hinc n duo refrafti M <*, N *» cura’ Axe AB conve-^ 

niant in I, K ; & i punfto Y ad ioddenuas ducantur re^z Y M, Y N- 
erit KB. IB YN.YM, Nam KBq ‘. YNq:: Rq. 

Rq :: IBq.YMq . quarc pennutatim KBq. J Bq;: YNq. 
YMq. . 

XII. 2. Hincctiamfirefra£UM I, NK conveniant inX; 6c de- 

mittatur X P ad A B parallela } & iiuic protra^Iz M Y, N Y occur- 
rantinR,S; erit NS — MR Nara XP . S N ;; KB. YN 
IB.YM:: XP.RM, cura itaque Iit X P . S N : : X P . R M j , 
critSN2=RM. > . ’ . , 

XIII 2. In fecundo Cafu . fit cujufvi» incidentis A N refraftus 
KN«} & fiat YBq. KBq:: R q. Rq — Iq;& connediatur Y N ; 
erit ABq.YNq::Rq — Iq.Iq. 

Nam quia K B q-K Nq- B N q— K N q — Y N q H- Y Bq; erit- 
(hypothelin perfequendo) Y B q . K N q Y B q — Y N q 
Rq — Iq:: ANq.ANq — KNq. Seper rationis converlionem 
YBq.YNq — KNq::ANq» KNq. autem Y B q = 
YNq — BNq=iYNq — ANq-t-AB q,crgo Y N q - A N q 
-f- ABq^^.Y Nq — KNq:: ANq.KNq thocefi, anteceden- 
tes Sc confequentes adjungendo) : : Y N q -t- A B q . YNq. quare 
dividendo A N q — K N q . K N q : : A B q . Y N q hoc euRq — 

I q . I q : : A B q . Y N q : Q^E . D . 

XIV. Ora/.i .Hinc rurlus,fi duo refradii MajNafecent axem pundlis 
I, K ; ipfos autem fe decuflcnt.puniio X ; & fiat Y P . X P : s R . v' 

R q — I q . & per Y ducantur M Y R, N Y S • erit N S = M R. * 

NamSB. KB :: YP.XP :: R. -/Rq — Iq. quarc AB . 
SN::VRq — Iq.I itemRB,IB::YP.XP :: R.-/Rq-L 
I q . quare AB.RM:: VBq — iq«I* ^rgo AB, S N : ; AB. 
RM .quareSN — RM. ' _ 

2. HineS B . R B : : K B . I B. . ' , , 

XV. Porro, notandum efi quo radii ab A manantes axi viciniores 
funt en refrados ipforum fpifliiis incedere 5 fcu minora fore concur- 
ftium interfiitia j ut nempe fi in refringente E F fumantur zqoalia 
intervalla MN, N O; & radiorum punftis M, N, O incidentium 
rtfracti M «, N a, O «cum axe concurrant punftis I,K, L } erit in- 
tervallum 


i 
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tavallum 1 K minus ipfoKL 5 &ug«ncralias‘ef{ercrWlo, libere fum- 
idis ipfis M N, N O , erit 1 R . K L“*3 .M N . NO. hoc varo non 
aliter, opinor, elegantius quam «adjxmftis uno, vel altero Theore- 
mate combibit. 



4J. 


XVI. In pnmocafu ; fit (ut antehac) Z B . A B : ; I . R ; fuper- * 
que diametro Z B conAituatur femicirculus ; cui k punAo B adapte- 
tur B D = B A ; & per punfta Z, D du^ta reCta refringenti occur- 
rat inT j tum ad femiaxes B Z, B Y (centr<J nempe B, vertice Z) dc- 
feribatur Hyperbole H Z G ; in hac autem fiunpto quolibet punAo S 
ducantur SN ad A B, & SK ad E F parallelx. Denique ducantur Fig»44^ 
A N, K N « } erit K M « incidentis A N refiraftas. 

Nam ex HyptrbtiM natura eft KBq — ZBq.BNq :: BZqi 
BYq::ZDq.BDq (hoc eft) :: ZBq— ABq.ABq. quare 
componendo KBq — ZBq-l-BNq.BNq::ZBq. ABq hoc 
eft KNq — ZBq.BNq ::ZBq.ABq. permutandoque K N q 
— ZBq. ZBq:: BNq.ABq rurfufque componendo KNq. 
ZBq::ANq . ABq. denucJque permutando KNq • A N q : : 
ZBq.ABq::Iq.Rq. quare KN .AN :: I.R. ergo KN ip- 
fms A N rema£hi8 erit : Q^E. D . 

\\r 

XVII. Hinc refraftonim cum axe concurfus (puta I, R, L) a fc 
diftant intervallis ordinatira applicatarum ad HyperMsmy puta rea- 
rum, BZ,MR,N S>OTj vel ipfarumO, Zi;ZK, ZL. Hae ve- 
ro (ceu pafiim noturo, 6 c a nobis aliquando generarim circa cunAas 
hujurmodi curvas oftenfum eft) in majori ratione crefeunc, quam ipTx 
BM,BN,BOjnempeZL.ZKc-LT.KS.&ZK.ZIi^KS. 

I R . quare fatis liquet propofitura. Enimvero prope verticem Z 
ordinatarum diBerendz perquam exiguz funt < ut bene multorum 
perpendiculari A B adjacentium radiorum rencii velut e puncto 

, Z manare videantur } utcunque circa ipfum pnrcipue conft^ntnr. 

■ XVlII. Haud abfimiliter, in fecundo cafn, fuper ipfa AB deferiba- 
tur femicirculos 1 Sc huic accommodetur B D = B Z • & connexa 
protra^taque AD refringenti occurrat adY , tum centro B femiaxi- 

• bttsB Z, B Y deioibatnr ellipfw HZG • & in hac accepto quocunque Fig. 4 > • 

• punfto S'ducantur SNad;^B,& 5 Kad E F parallela 5 conheetan- 
■ tor denique reehe AN, KN; erit K N incidentis A N refraRus. 

Etenim ex ellipfis natura eft KSq . ZBq— SNq :: B Yq. BZq 
::BYq.BDq;;B A q. A D q BAq . BAq— BZq .6c percon- 
-i .. .. F a verfam 
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verfam ntionem KSq . KSq — Z Bq-i- 5Nq::BAq.BZq.ho« 
cftKSq. KNq— ZBq: :BAq.Z Bq. quare jBcrmutandoericKSq. 
BAq;:KNq — ZBq.ZBq. & compoiltc KSq-»-BAq. 
BAq:;KNq Z8q.hoceftANq.BAq::KNq.ZBq. qua- 
re rurfus permutando eft A N q . K iN q B A q . Z B q ; : R q . J q . 

• itaque A N . K N : : R , I . unde patet K N iplius A N rctraftum fore ; 

Qiii . D. 

XIX. Eihlr.c, ut in priore cafu, putet quod diffama (ZI, IK» 

K L) concurfuura aequantur differentiis iplarum Z B, R M, S N, T O 
ordinatarum ad ellipfim. Et quod Zl, ZK “n IR KS.&c dif» 
ferenti* porro diVf* circa venicem ellipfisZ admo»Ium ex^u* funt, . 
adedque propinquiorum axi radiorum refraiH circa Z denie 'congre- 
gantur, « vdut ab eo procedere videntur. ' 

XX Ex his tandem univerfis colligitur quod punBi radiantis A 
imago (refpefVu fcilicet oculi centrum O habentis ufpiam in axe A B 
conftitutum) circa punBumZconfiftet. Sit enim. D</ diameter pu- 
pilli (illa nempe qu* in plano E A F O) 6c per hujus extrema tranfe- 
ant radiorum A M, A refraBi I M D, I f* . (ane patet quod nullius 
obliquioris (ceu ipfius A vel A ») refraBus oculum ingredi p>oterit j 
quin univerfi tales aliorfnm digredientur, adeoque nec illi quicquara 
advifum attinebunt . eique nil omnino conferent efficiendo quaquam, 

Fig nedum determinanM. Quinimocum vifusa Tolis afficiatur radiis in- 

tra fpatiumZ laxem intenecamibus, adeoque vclut abeo procedenti- 
bus, intra fpatium Z 1 neceflarib verfabitur imago j quia vero ex his 
qui circa Z concurrunt oculo reBiiis incidunt, idedque przcipua vi 
l^llentj cum Sc ii (uti mox offendimus) rpiffiores fuit, & prx exte- 
ris confenim incedant (id quod etiam nonnihil illorum vim adauget) 
cum etiam iidem facilius ab ocularurfus in idem punAum recolligantur 
(id quod poflhac aliquatenus offendemus. (Scinterira ex eo fit verilimile, 

' quod res per exiguum foramen fpcBatx, radiis fcilicet obliquioribus 
exclulis, longe diffinctius, apprehenduntur) quoniam, inquam, hxc 
ita fc habent, iis pcrpenfis omnino rationi confentaneumeltobjeccuin 
videri ceu radios projiciens a puncto Z. hoc eff ejus imaginem inibi 
fifterc Addo, ^ibd ob exilem pupillx latitudinem, &, propter ali- 
quantam oculi diffantiam a refringente, totum frachanZI ^rquam , 
anguffum erit, & inibr pun^i merebitur cni^an: qus. cun^ 

. propofitum abunde videntur confirma».*. 

XXI. Aaedit- 
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XXI. Accedic tamen ei peniti^ aflruendo etiam experieniia> qda 
nempe compertum habetur ; qurd objectum (velutA) inaqu.i fitum, 
oculo (,0) perpeodiailaricer imminenti^ ita dillans videtur ( puta ad 
Z) ut Iit perpetuo A Z quadrans iplius AB, id quod ratiociniis prx> 
cedentibus exquiiite congruit. Etenim cum experientia docuerit in 
retro^ionibus ex aqua lallis in acrem, Sinum Mgttli lueuitntiu ad 
Slaum ang»U Refracti fc habere circiter, ut } ad 4 j erit juxta condru- 
£Uonera prarmiflUm ipliu» ZBad A 3 ratio fubfi^quitertia ^ (eu harc 
ad illam ut ^ ad 4. Quare nihil erat caaiir cur hoc fretus experimento jr 
PraeclarUfiraus vir receptam de refraciione fententiam impugnaret, 
exploderet ; at potius ut et promptius accederet, aut firmius adhxrerer, 
expofiti Ph^nomerJ cauiam adeo perfpicuam, adeo necedariam fugge- 
xenti . quininao perpendicularem ipfam(quod adeo valde vult,acrirerque 
contendit) e fuperiore do^rini quadantenus infringi, decurtarique (ter- 
minatione faltem refringi, tametli non litu) patebit ad illam attendenti. 

XXII Habetur itaque definitas imaginis (itus, ob oculum in axe 
collocatum. Succedit ut idem praedemus oculi gratii extra ipfum ubi- 
cunque fiti. Sed prius unum cd quod opportune moneamus, anteii 
prxtertnidiucL} eadem fcilicet opera quoad radios convergentes fimul . 
ac divergentes confici .negotium.' Erunt enim ad puoAum qiiodvts 
(ceu A) tendentium radiorum refra^i prorfus iidem cum ili», qui 
divergentibus ab A convenient, modo carteris manentibus invariatis 
(refringente fcilicet puncto A defiginatum (itum Ktinentibus) me- 
dia coocipiaotur tranrpodta. Nimirum , exempli cau( 3 , (i N K dc 
refradusradiiBN verius A emdentis e raro in dentum^ erit itidem 
N H ipfi K N in dirc£tum politus radii A N B, d raro in denfiun Fig.‘47, ■ 
(quae nempe prioribus bomogenea Ont) procedentis refra^h». Itaq^ 

, qnz de radiis divergentibus odenla fimt, ea convei^encibus, adhibito 
judo moderamine, pariter adaptari po(Tunt ) in horum locum diver- 
gentes relp^ivd congruos fubrogando. Quare nedum in hoc cafu, 

Kd in omn*ibus qui fequentur, de radib folummodo divergemibus in- 
dituemus Termonem ) eo fubintelligentes edam con venantes ex hac 
regula determinabiles re&rri. Q^at (ane compendio deierviens obfer- 
vado, generalibus idis fupn delibatis meruit intertexi ■ neo enim ad 
hanc f(Mam quae prae manibus, ad ad omnes xque, qiuHibet ad Tuper- 
ficies, radiot^inde^iones fe extendit. 

XXIII. Adfixxulem^cinddconfequentem (<mm paralleli a punAo 

, " ' proveniant > 
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proveniant infinite diflito) circa radios parallelos obfervatiunculam,’ 
coirpcndioferviditem, etiam hic tempeftivum fuerit adjungere, pa- 
rallelorum nempe Convexis incidentium partibus radiorum infiexi, 
quoad pofitionis dirc^ionem, iidera erunt cura inflexis iplorum con- 
cavis partibus incidentium, ntodo tranfpofita concipiantur media. 
Qpare parallelorum radiationes examinando nihil erit opus convexas 
partes a concavis didinguere , fcu exinde cafus multiplicare. Res e 
pofthac dicendis clarior evadet. His admoliitis, de tabula jam manum ; 
& quam propofuimus inflituendam proxime dirquifitionem fequend 
refervamus. 


L E C T. V. 


1,'pO jam provefti fumus, ut radiantis Cafenfibiliter finita diftan- 
Xltia) pun^li locum apparentem inveftigemus, ilhim nempe qui 
refultat, e pera^ad planam fuperficiem refraftionc , nec non refpe- 
£hi vifus extra radiationis axem conRituti. Quorfum imprimis fpe^at, 
ut re^am determinemus lineam, in qua locos ille verfatur , tum ut 
(ingularedefignemusin illa re£la pundum, circa quod exquifitecon- 
nflit. Utriulque epefiti gratia conficiendam, (imo penitius excuden- 
endum) venit hojufmodi 

U. DMtcfuiiRaA ■, iHftJitU»ei4tM$rtU4mEFrMiiMntei 
nanim efi^UcnJ^ ^mptr alterum trMffmt datum pnHEi$tm. 

. III. Si datum pun£Ium alterum (puta jam K) in refta A B exiftat, 
ad refringentem E F perj^ndiculari Problema planum erit, ac ita faci- 
le conficietur. In primo cifu (quando fdlicet I C” R) fiat A B . Y B 
: : V Iq — R q • I • itemque fiatKB.T irv/Iq — Rq.R, tum cen- 
tro Y intervallo T deferiptus^ circulus mfam E F fccct in N , cqnnc- 
ftantunrquc A N, K N , critK N “ ipfius A N refraftus. 

Itidem in fecundo cafii (cum I “b R) fiat K B . Y B u y' R q . — 
Iq.R. AB.T::v'Rq — Iq. I. centroque Y intervallo T deferi- 
■ batur circulus ipfi £ F ocoirrens in N , critque nirfus K N «t ipfius 

AN 
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A'N refraAos. Haec autem c fupra pofit» Theorematis abunde 
condant. lo&tiLia.^: 

IV. Verum extra cafum hunc, & particulares alios nonnullos (quos / 
hic certe nil attinet comincrDorare^ generatim & illimitate conceptum’ 

Problema folidunn cft, plurefquc duwus folutiones admittit . id quod 
facUe perfpidetur concipiendo punituhi datum (puta X) in primo ca- 

fu extra anulum A B F ^rc (vel intra eundem, in fecundo) quo po- 
Cio liquet cprarcedentibi» obtingere poflfc nonnunquam, ut duorum Fie. co, 
ad partes B F incidentium refiradi concurrant ad X ; quin 5c alterius °* 
unius ad partes B E incidentis retraihira etiam per idem X tranfirc 
quod cum fubinde, dico, contingere pofnt,'indc certo ^nfcqoctur* 

J^rtiltmA folidum eiTe. i 

V. Pro cujus folutione, primum adnoto vix ullum FrokUm» dari 
(pra-fertim c difficilioribui) quod non peculiarem lineam natura 

raet appropriatara habeat, cu;us defcripiione quam expedite conftrua- 
tiir ; iSc quidem ita, ut fimul indolem fuam prodat j poflibilitatcm, • 
inquam, & impoilibilitatcm fnaro; deterroinaciones, w Hmitationes 
nccedarias 4 cafuum & folotionum varietatem aperte monftret, & ve-' 
lut ob oculos reprefentet. In cujus qualis epulis obfervationis fpeci- 
nnen (alia quaedam poftmodum exhibituri) imprimii lineam propone- 
mus hujufcc Problematis exceotioni peculiariter accommodatam, hoc’ 
modo prompte defcribmdam. 

VI. Per radians pun^Hnn A ducatur ARS refrii^enti parallela j p,g_ , 
cidemque perpendic^aris A B utrinque protendatur indefinite. Item 

per datura alterum punelum X protendatur XR ad AB parallela:' 
vQuinetum faflo A S . A R : : I . R ■, per S extendatur fi U ad A B pa- 
rallela. Qjjibus Aandbus per A quotconque tranfeant reft:c fecantes 
ipfam S U punftisH ; & centro X, intervallis iplas A H exxquanti- 
bus, defcribinmr circuli fecantes perpendicularem A B pun^>is K • . 
denmmpcrX, Kdu^hr linex cum ipfis H A conveniant inN. Per 
ejofmodiquarconqocpunAa tranfibit propoCto noRro deferviens linea 
(A N N) quam fiifirepimus ddcrtbendam j cujufce nimirum cum rc- 
fxiogence F F interreAiones iprifiiroa funt tncidentix pun^, qux.in- • 
dagamus (hx a.rtem ad unas rc£fz A B partes ( veluti ad F) aliquando 
duat erunt ^ fobinde cantum una, ciimE F (ic effe^^ara curvam tangic j 
quandoque nulla, cum £ F ultra tangentem dt.^am jacet . ad alteras 
wtem una exit • quz £itis attendenti manifefta futura fubnoto tan- 


Digitized by Googk 


40 
Fig. 51. 


iFig. ji: 


L E C T. V. 

tum & levi pede prxteteo ^ quoniam alionde moac apparitura) Ht, 
inquam, ejufmodi quaelibet interfe^io N { dko fore X N, iplhn A N 
rc^£lum. Etenim efil R ::AH.AT. hoc eft (qumriam A H, 
KX fune ex condru^ione rares) l.Rt:KX.AT::NK.NA. 
uode nuoiteflum, c praniummatis, eft propoTuum. 

VII. Veruntamen hujultnodi ctMilhruftioncs Gtmetrtir»m nfus 
aut non libenter admittit, aut alias laltem exigit per lineas vulgo no- 
us, atque receptas ^ itaque confuctudini morem gerentes rem aliter 
confidemus j huc utique taciens fequens Pr$i>Uma Lemmtntemm prae- 
mittentes : Dato angulo redo X Pf ^ pundoque quovis Y ^ per hoc 
rcRam duce^ dad apg^ ensibus occorremem, fic ut ab iis inicrcep- 
ta lit aqualis «laitx r^ts T. [) Expeditiflime quidem perficitur hoc ope 
CtHthttdu alicujus polo Y d^ripta; ^ fed enim quoniam & ille modus 
hand ita Geometricus cenfetur : adhuc iifdem Geometris obfequentes 
ita juropolitum exequerour. Ducatur Y B ad P F perpendicularis ^ 6c 
P X, P B -ducatur HjpirUU per Y tranlkns (fi qddem 
pundum Y cxiAat extra angulum datum, aut iflius oppofita (fc. pun- 
dum Y Iit intra didum arcium) tum^centro Y intervallo datam T 
atquantcdercriptusctrcultis inteerfixet in K ^ & a K de- 

mitutur K L ad B ^ perpendi^aris } adeipiatur autem B N = P L { 
& per N Y trajidaturi^aN G.dicofadum ^ vel efle N G parem 
' datz T ,J| (dudi Y H ad P B pt^llela) ex Hjftrbal* propne-' 
tate ell PL xLK = PBxBY. adccique ciun lit ex conUrudione 
BN = PL 5 erit BN xLK:;PBxBY. adeoque BN.BY::’ 
PB.LK. cftautemBN.BY::DY.DG.crgo eft PB.LK:; 

' DY.DG. quare -ciim fit PB = D Y. eritLK=: DG. adeoque 
(pares LH, D P addendo, vel fiibtrahendo) elliCH = GPi qnai-‘ 
etiam eftYH=LB=:-PN ( coromunera nempe P B, wd Llfl' 
addendo) JExgo patet fore Y K (vel T) squalem iplrG Ni Q.* E. F* 

VlIL Notandum ell autem in cafu, quando pundum Y intra datum 
angulum XPFexiftit, quod drculus ille centro Y defcriptus fubinde 
dclignatam hyperboiem bink pandis Iccabit (quod enim pluribus haud 
quoquam lecabir univerfim haud ita pridem circa tales ad cadon con- 
vexas curvas oAendimus^ quo cafu patet duas dwenire propofici folu- 
tiones, aliquando rurfus iliedidus circulus HjferMtm continget^ 9c 
tum una tantum per Y duci poterit reda , <btam T adarquans ^ illa 
icilicet omnium quar per Y dato angulo interferi poflunt minima. 
Quod fi circulus Hypemlae ntm t^ccums, PrMtma pcorfiis iWeifw 
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tum uno modo problemati fatisfactum hi ^ quodque per alteram in- 
criectionem • & Y, ducta recta ad angulum pertinet dato verticalem . 
hxc, inquam, tantillum attendenti manifcdecondabunt ^ nihil ut flt 
opus hic plura verba confuraere. vcriun ut in horum cafuum primo 
conilet (id quod pro fequentibus ex ufu erit cognolcere ) quando 
dictus circulus b/p*rl>tltm contingit i feu quando tantilm una per 
Y rccu quantitatis cjufdem imerfen podit , hoc adncctemus The$- 
rtma» , - 


IX. Si a puncto quovis Y intra rectum t^lum XPF exiltente Fig. 
demittantur ad cjufdem anguli latera perpendiculares Y B , Y D { aC 
incerYB, YDpropottkmerocdixnatrcctxBN, GD. perpuncta 

N, Y, G cranlibit recta cunctarum nininu j qmr per Y ductae angu- 
lum XPF fubtendere poflunc. 

N Y G iit una recta patet*, quoniam cil Y B. BN:e GD . 

D Y(ex conAnictione nimirum) pono per Y tranfeat alia quxcunque 
recu LYMi dcNHadGN, MHadPP perpendiculares concur- 
rant in H . Item H A ad N G parallela ducatur ^ dc G S ad P F ^ 
denudqne conncctator G H. Jim patetuiangula GDY , Y BN-, 
HMN, HMR fimilia forC| quoque proptcreh eft MN, MRr^ 
MNq.MHq;:DGq.YDq.item (ob BN, DG, YD-H-) 
cttBN.YDriDGq.YDq.hoc eft TN.YG (vel MN.GS) 

DGq. YDq. ergo eft MN.MR;: MN.GS. adedque M R 
= G S . iuque major ^ft G S ipsa M T ; abedque reciz OH, L M 
protractae concurrent) pura ad Z. ergo LM.GH::LZ.GZ. 
verum propter angulum LGH recto P majorem, eft LZc~GZ. 
quarcLMc:“GH .aftobai^lumrectum GNHeftGHc~GN,- 
quarejpagis eft L M c” G N . codemque modo quaevis per Y ducta 
majofW^etur ipsa G N : Qj E . D . 

X. Hinc etiam fi GN Ht in ratione Y B ad Y N quarta proportio- 
nalis } erit G N rmnima . nam indd conTequetur fore Y B, B N, G D, 

Y D -H- . Etenim critYNq.YBq::GN.YN dividendo 
BNq.YBq::GY.YN;; 6 Y . BN . ac indd YBqxDY = 

BNcub 

BNcub jVelDY =■ y . itaque D Y eft quarta proportionalis in ra- 

tioncYBadBN. 

Xi. Siteotanpqieft«ttem> qttddffijniifis GM 


G 


doribos 


Digitized by (_ lOgU 


4 ^ 


^ • 

' L E C T. V. 

tioribw minofcs (unt . & quod cuivis eS majori bin* pares interftrl 
pofTunt , ad ejuis utramque partem fingda . nimirum hzc d ruperiori 
conftruitionc luculente patent ^ pauxilliuQ expende Sodes { x per* 
ipicieS} operamque meam non deuders^is. 


•> 


‘ X 1 1. His przifaratis ad Princlfdt ctrt^rMendttm PrahteptM reverti* 

Fi<^. 5 5 , sd. ^ reliqua detexenda . fcilicet imprimis a dato pun^o A pro- 
" diens radius eft deiignai^us , cujus rehra^his per datum pan^hm» X 

tranftbit . || hoc ita conatur . per A , X ducantur refringenti perpen- 
diculares AB, X P . tum in primo cafuhat AB.YB;:Vlq — Rq. 

I . nequenon^at X P.T Iq — Rq.R. & per {wn^fum Y 
tranCidigatur refla N G fubtendens angulum A P F , & ipfaoi T ex- 
zquansj & conneflantur A N , XN.dicofaftum, fturedhim XV 
incidentis A N refraflumeife . || Etenim eftX P . K B : : N P . NB ; t 
NG.NY. pcrmutandoqueXP.NG;:KB.NY. hoc eft XP. ' 
NG(vel^Iq — Rq.R) :;KB.YN. itaque per theorema pne- 
“ mifTum liquet KNipuus AN reflatum eiIe:Q.£F. 

H^aDfiiiuliterlniecundocarot 6 atXP.YP;: VRq — Iq.Rj"" 
itemque A B . T : : V Rq — I q • i { smgoi<^ne A B F per Y tranfi^ 
ens , iplamqoe T adzquans inferatur refla N G ; connedanrurque • 
A N, X N i fa£him.ait . II Nam ipfamXPprotraaamfecct AN in 
S.c^ueSP.YN:: AB.GN::AB.T :: VRq— *j q.I .unde 
^ confequiturcpraemonilr^ foreXN ipriusSNrefiradum Q. E.F. 

XIII. Exhinc; & przmiAi re^ckndo diiucdoc non idrrx 
duos ad unas perpendicubris A B partes incidentium rdractos m und 
puncto convenire, naro (ut/upra declaratum) per puntum Y (quod 
univerfi» hujurmodt conflructiootbos commune , vel invariatum peiv 

"perTiAic ^ in primo cafu que^ omnes ab A incidaues; injffiindo 
' qnoad omnes per X cranfeuhees zdnoot ) phnrs duales (im‘pares 
duabus fibi pares rectae angulo recto XPF, vel A B F interferi nc- 
•' queunt { aaeoque oec p4ures rcb»ctiper ipfum Xtranfibint. 

XIV. Porro, cius cdtctisdefinica habeatur recta, in qua puncti 

A Im^o vcr&tur ille nonkum refracms qui per oeuK centrum , 
tranfit , modo jam expoHto ducendus ; iprum jam punctum detensi* 
nandum venit ; ad quM illa pnecisc confimt ; id quod etiam i prxee- 
dentibus haud difficulter eliciemus. , ' 




XV. Suoucur, in ca&i p^o, punctum f ctmcticiooe prx£tum 

jam 


Digitized by Google 



f 

L E c T. V. ^ 4r 

)tm tliqiMlicf I fttlkee Qt flt 

& ciefignetur (Milibcc rrfracRM K H } Ron continnenir rado Y B ad 

BN) ut lic ad ha« proponione quaorta BPi & per punctum P du> r. 

catur recta P Z ad A B pamHela j refracto R N occurrensin Z ) dico ^ 

nullum alium refractum per Zmmiire. Nam (i fieri poteft oWeac 

alius Z R t & ptf Y traducantur rectx N Y G , R' Y 6 ^ e przmon< 

ftcacis apparet ^ibd fit RS'*’= NG. itero d parda^ maaueflwn e(l •‘n,LeS.^. 

quod R5*crNC.qtuB repugnant. ^^huimsUi- 


XVl-Non difpari ratione, quoad cafum recandamydeTignccur quilibet 
refractus KN) & £at KB.GB;:^Rq — Iq.R) tum adnexi 
■GN, adipfas NG, GB fumatur tertia proportionalis V ( &fiat 
NG.V:: bN .NP) 6c per ptmaum Pducatur PY ad BA pa- 
raBria refractum N K decuifrns inZ) «fleo rrunuro aliuro refractum 
per ipfam Z meare. Nam , fi n^es , tianfeat atius Z R ^ Bc per 
Y trajiciatur RYS{ & quoniam 'ZP. YP:;KB.GB::^Rq 
— ^iq*R* « '*'a»tiedictM apparet fote RS=:NG. qoinetianrob *g^,Lta.4, 
N6q*GEq::NG.V::BN . N P . erit dividendo N B q < . 

CB<^;;BP.NP.Iiocaft NPq.PYq:: BP. NP| inde fecilc • 
deducitor efie B P quartam proportionalem inriuione Y P ad PN • 
confequente'rqae lore R S minimi N G majorem . quod adver> 
fimir oftcnfi» • kaqne potius per Z noUm alm oanfit refractus : 

Q^E.D. 


XVI. Pntereii, fi fefrKturoNRZimericcetatiiis quilibet MI» 
od recriocem pertinens incidentem (hoc eft ut inddendz punctum M 
inter B» Bi N jaceat) interfmio X ftdkario pancto Z dterior erit 
(frtt perpendiculari K B prt^raor) . ' Nam im X demittatur peir- Fig. 59 ,do. 
pemfacularis X Qj ipiam NG fecansiny { 5r(in primo a(a) per 
M , T traducatur tecta MY H . ergo . quare mmima carum 

mx per T ai^ulo XQF interlm pofiunt inter puncta M, N adec 
(vxi nuper admonitum , Bc adftrucasa) . puta m 9 . ergo quum fit 
B P quarta proportionalis in ratione Y B ad B N { A: B C^qtttrta 
|>roportu>naiis in ratione TB ad Bf ; erit P B C~ Q^B { adeoque 
ICCH X Q^rectis Z P, K B iiTORjacet : ^ £ . O . 

In fecundo cafo, per > trajicettor recta MyH. ergo cum fit 
Q^.Q.>:;PZ.PY:: VRq-^Iq-R. a* HM = GN.erg6 
mmiroaper y docibilium angpio ABF intercipienda punctis M, N 
intercidet ^ puta ad f . quare «oarta proporoonaUs erit in ratione 
>aadQfj ;.YP.PN 

G a fim> 

• •% 

I 


> 
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(implicibut triplicatas liibftituendo rationes, eft >Q^QB^YP-i 
PB. & bis aequales rationes adjungendo eft QN . > Q + > Qj, c' • 
PN. Y P-t- YP.PB; hoc eft O.N . QBc-PN . PB. coropo- 
ncndo'quc B N . tr* B N . P B . ergo QTi ^ P B . unde rurfus- 
liquet rectam X Qjplis A B } Z P interjacere : Q^R. D . 

XVII. Confimili prorfi» , argumenutione • conftafait <Aliqoio« 
rum incidentium refractos ultra punctum Z ipfam K N interfe* 
care. . . • 

X V IIJ. Quinimo rui;fu8 exertius apparet non iiifi binos ftftactos 
ineodem puqao convenire. ■ 

XIX. Addo cum ipfo KN concurrentes reftaaosdrca punctun»' 
Z conglomerari, praefertim illos, qm ad partes f (obliquius) inci- 
dentes pminent. * 

ISam accipimtur , exempli causa,, libi paces N5,STj &Ilt AP 
quarta proponionalis in ratione YB ad BN ABQ.quarta propoftiolMis 
in ratione Y B.ad BS ; 6c BR itidem quarta taiisin ndone.Y.B ad 
BT; & a punilis P, CL, R erea* perpendiculares ipfam N ICZ 
fecent inZ, X, &V. patet (e mox odenlis) omniimi f(mio NS 
incidentium refraaos cum N K concurrere intra Z X j; nec non omnes 
ipfi ST incidentium refraaos hitfa XV cum eodem convenire < por- 
ro rcax B P , B Q , B R fe habent invicem ut CkH reaarim B N , 
B S, B T, (vel funt in ipfarum B N, B S, B T r^itiw triflkmtM : nam 
BP.YB::BN cub . BYciib. 4c.YB,BQ^:Y Beub.' B Scub.. 
adeoque exaequo B P . B Qj : B N cub . B S cub . & conlinili raoone 
BP . B.R : : B N cub . B,T cub unde facile monftrab^.eflie PQ^ 
multo minorem quam Qjl ; xelZXqu^XV (verbis parco mulos 
in re fatis rfianitefta) .quare diai^r^ai circa jpunaum Zlpiftius 
ipfuip N K dccuQabunt. _ ^ ^ 

Ex Ilis dcmiim cdnficitur . omnibus bene trutinads, oculo 
(O) 'cCTitrum habenti in refu^ N K, uljpiara conftkuto, pun^A 
imaginem ad iffum condiuone pra-ditum toties inflnuata punaum X 
conlifterc. Sit enim C D pupilbe ( in plano ABC jacens) &lmmettr , 
axiOpticf KN perpendicularis V & per eius extrema C, D tranfcaat 
refraai I M LR jpli K N occurrentes pundiis X, V . ex oftenfis patet 
omnium intra fpatium M N incidentium radiorum refraaos intra ler- 
minoSiZX principalem refraaura interfecarej neque non omnes ad 

■’ ‘ fpatium 
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fpadwTv N R pcttinentes intra Z V eidem (Kcnirere , <|uinetiam nulir 
us citra punctum M , vel ultra R inddencis r«fira^uni (l^ nuilum 
citra X, vel ultra V cum ipfo K N concurrentem) oculum ingredi 
pOiVe . quare (altem. imago coniiAec intra terminos VX^ (iquidem 
aliunde qui videntur emanare Rudii nihil qaicquam ad vKionem con-i 
ferent , aut ad eam ullatenus ^rtitx^bunt . exterum quoniam ab V X 
procedentium (apparenter „ inquam , procedentiuro ) rccidimi , vel 
axi propriores veiut ab ip(« Z procedere videntur ( itu a loco qui 
circa ipfum^ ipsique proinde validius afhchmt oculum > & ab eo 
facilius adunari , rccolUgiquc pofToflt} ciira &ifpneczteris confer» 
tim irruant (illi.faltem qui au partes N R,) quia denique- |>copter 
anguftiam pupillz featium V X haud ita magnum exiAit i cum, in. 
guam, hzeita fe hab«vti, omnino rationi confenuneum eft, di^am 
imaginem cira punflqm Z verfari ^ nec alias arbitror exc«^itari po(Te 
verilimilcs caufas , quz fitum ejus determinent. Alk4u.tHm quidem , 

& poA cum pleraque cohorx Oftlcmm ipiam ad pun^um K ; ubi ^ 
principalis rehradhis pcr|:cHdk}ularem* Ab decutiat, conilituitj ve» Fig. * 
riim haud ullam rei natyra caufam fuggerit, cur inibi ilattmror : unicus 
enim - (nifi faltem pupilla pcrpendicutaxem ipTam A B comfnrehcndac $ 
oculufque valde fit, ei -propinquus ) per illud.pundum means radiusj 
afficiendo vifui minime fuiTcAoruS) ingredietur oculum $ eademque 
punAorum itura K X ipfi K adjacentium ratio ; nullus (iquidem 
ea. permeans refiaAus oculum attingit* nil itaque- fubeAcaufz cur 
punclum A circa K appareat, quin adhuc a vero magis aberrat*, ''^qur D.HthUm, 
faciens N Hzqualemupfr N A pun^o H affigir>ima^nem (hur^ opp 
nioc , impulfus. quia taliter in reBectione fe rem’^bere pcr1j:xxir; 
cui (imilis cauTa nl fallor Euclidem % Aihexjem»my Stevinmm (quarr- 
quam ipfos in^iverfum euntes ^ horumque Sequaces, in c^i 0 ^r.V«r, „ 
in errorem egit* prout ufu non raro venit mtaUfiM htmi htnt 
fnndjtMt , indiftincteque perceptas mortalibus imponere ; Ted utcunque 
quod dixi magis iAa (ementia abhooretr» ratione.) nullus enim iii 
primo cafu re^ctorum concurfus (it infra angulum ABF ; nullus cxtnr 
illum in fecundo*^ proindeque. fortius hanc quz objecimus ^ quanr 
priorem pac.llunt fenteBciam . addo quod (imul ntraqoe / 

fed pfxfertim hzc-, multiplici refricatur expevientiz, mulfiplic^e^ 
ratiocinio*; pariter enim febres habere debuit in Cateftrietr^ ut &■ 
in Dleftrlcu circniMTitiM ^ id quoti- manifcAe , loQgeque fecos tam' 
ab experientia, quam a ratione .compertum efl.quki hanc abunde 
fubvertit ac pefTum dat quod fupra propofuimus experimentum , nemi- ■ 
ni non obviitni.j qued nempe punctum A,, oculo in ipfo pcrpendicu»! • ' 
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Uri A B conftkuto, non in iuoloco (^od |«tta Hiftam fcnt«it»ira 
oportuit) tift pro mediorum diwerfitate, (perquam renfibili intervallo) 
> citerius adfpe^atur, aut ulteriis. Sed eifatum hoc noflrum (eique 
quoad reliquos in Catoptricis, Dioptrictlque cah» (imiles couTona) 
tametfi novitium, & nwla quod (cum haAenus au£ioritate fiiham , 
cum forian cxpofitam dikicidius, tum penitiHime dabirm» conhr- 
matum , fi quanda nos de imaginum natura , locoqoe fpeciatim 
evenerit dKTenare . Mihi faltem videtur haec Scienda quoad hanc 
partem (uam , certe paUnariam ( uti reperitur haAenus tranata ) 
perquam mutila , nc dkam admodum vltioia ^ nec aliofod coUiroa* 
mus quiuQ ut aliquoufque fupplearous eam, ac fanemus. 


X^il. Proxime di^is confirmandis idoneum haud illepidum expe- 
rimentum imerferemus. Aqoeat Superficiei RS ( llagnanti, 5c‘ 
iiumotx defuper immineat o^iSum H G ; ejus autem pun^um G n- 
dat pcrpcfxlKulum £F .(raum puta candidum, aut ftylus, cui 
plumlximF appenditur) videbitur itaque p«n£hnnG (oc^O) ex 


(velut ad 9) id quod ex latentia nofka fa<^um oportuit ) & Alh4»e- 
niy fcquacmmquedo^btnam liquido definiit. 

• 

XXIU Subjicio tandem ex his compatere modum genuinam lefira- 
dUuiam quam vocimt ( per quam nempe redia linea r epne fe ntatur 
in aqi» fundo confpicaa) linearo defignandi{ cujus loco complures 
(utique non eandem omnes, aft alim alii) Quourram inani fiint 
opera profcquud ^ de qu3i C*rt€fim ipfe percontanti tJiitrftMn» fic 
Tom.n. Bfifi, refpbndit : ** Noaotuell fuild determiuan qualem figuram linea vifa 
7 }. in fundo aqux fit habitura | neque enim certus efl aliquis ima- 

**gims locus ui refiexisautrdradtisy qnemadmodhBn fibivulgoper- 
** fuaimuu Optici, imb vero (tand viri pace) cum fjpeciale qwMvk 
objedhim (per ejufdem generis & eodem modo terminatum medium 
aTpedkbile) (nnilcmconUantet exhibeat fpeciem fui, firnili fitu dHpo- 
(itam , funili praeditam figural j non video quin ex p^e rd certum 
imago locum fortiatur ^ cujus certd (^noad illum qai pnr manibus 
efl cafum) quotcunque pundla non difficile poterunt e ptxccdeniftus 
determinari . quipimb nullius non . ex hujuTmodi planam ad fnperfici- 
em refiradlione fubnafcentis phxnomeni ^oad ejus intelUgo figuram) 
caufa vere, ni fallor, hinc& promptd poflit affignari . verian haec circa 
. planas fupccfidcs di^a fufficient j ad curvas nos proxime conieremus^j 
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I, \ 'B(blutis Us, qoz ndiis accidunt ad pbnam fuperfideni to* 
(obfervata qux videbantor fw>n indigna , cumque prin* 
cipiis nodris cohzrentia ; quz denub viam demebant y aut metho> 
dura aperiebant (eqoemitus) ad curvas jara gradum promovemus | 
drca quas equidem cogitaram comta^ quxdam deliWe $ verum 
excufTa re, um exilem illam 3c sd)itradam deprehendo, fatius ut 
cxiflimero ahiorum ad paiticularia defoendere . curvarum ut^ie prin- 
cipem > & ad peaxet C^icaa bngd paratiilimam. Superficii 
ricam aggrediar ttvefligio. proqua tamen, ob caufas pridem afngna- 
tas, circulos iiibragabo per ocoli SpIdtraRpie centn, pertp:^ lingula 
radiantia pun£U tra)ados . & ooil > hos C«f«pmV<« ptimo y Dt0j^ 
trie* poltmodum exequemur*. Ad illa.* . — 


11. Pntfiememus autem Anf^julrm unum vdaicerum) boe impo- 
mis: Incidcncium circulo radiorum obliqmorcil, qui magis ii centro 
didat t vel nunorera arcum' (fabfiaiiicitcolarero) fubraidit^ fia- ^ 
Ikct craliqo^.inddit rcida Q.JSIS, quiun rc£ta MHP< 'Nani 
centro C ducanrar CN, CPt.&CR^CS.dc quoniam mgulus ■ 

JR C S angulo K C P ( hypotKli nimirum mlifteti) nwdr ed ^ 

I»tei rdiqaos C RS,.C S R reliquos C N, P, C P N (cura junctim, 
tum linguluD liflgulo ) majores ede. Cum itaque Semidiafeietfi 
CR,CJ4, xkcumibifidKfapcndiculaees liotj osmuno liquet pr6-' 
ppHin, ■ 


III. DM0rnittfJ^'i^4U eWcttlttm tMelieati con^tmm rtjlextm 
nfigmart. . • ' Fig. ^3^- 

'Varii» modis huc ^Kile peragitur^ quorum none imum adhibere, 
tuoc alium ex ulu Tu . . nos unam aut alterum ex expediioribu»aitingp- 
mus . i . Inddens M N protrahatur ut drculom denuo fe^ in P . ^ 

& fumatur arcus N « = N P ? erit craincxa • N H ipfius M N P • 
cedexus . uam a centro C connexi CN> mhiftfiiKn cft aagulura .. 

. \ CN i- 


Digitized by Googie 



/ ' , * 

43 L E c T* V l. 

C N angulo C N P xquari . z 2 . Accepto quovis in N M pon 9 o 
(putaM) centro C per M defcribatur circulus MQH. item centro 
N per M defcribatur circulus MRH, qui priorem MCiHfccet 
in H j erit H N » reflexus ipfius MNP. Etenim connexis CM, 

' C H , & N M , N H,ex conftruftione liquet triangula C M N,C H N, 
invicem jcquilatcra forc j proindeque angulos CN M, CNH (& 
inde reliquos M N R, H N R) aequari 3 . proteniS C N R, i quovis 
in M N pun^o , puta M ducator M G ad C R peroendicukris , & 
in hac produil a fumatur GH = GMj erit conjunaa H N « itenun 
reflexus. Nam connexis N H , N M patetangulos G N M» G N H 
squari .• verum hi modi fuflikiunt huic confleiendo perfldli negotio. 

■ , . . • V - • •■V - / . 

IV. Koccturfi fuerit UNP reflexus ipfitB M N P £»re N *= 

MP. t ' * 

V. Dirpkuinusjam primo quid ex hnjufmodi teflefUotie contingat 
puncto ab infinid quo ad fenfum di/hmdi radianti , (oi partUm 
projicienti radios . qoorfum , per dreoU itfleft^is 'centrinn C 
•protendatur indefinite reda ABC (boc autem m (eqaentibos evkandz 

- -{«petitioni pcipetuo fadwn intelligatur | quin ejafmodi reda nomi- 
netur axis j hic poftea di«^b««hbifiK!etOr autem bemidiame* 
ter C B «“Z; «per Ztranfeat reda Z Y ad C B perpendicularis, 

I , indefiniteque jwoteim^ cum ^Ubet incidat axi pmlMaf tadh» 

M N Pad N ) (convexo dmltt nit r e fer t, ancavo { nasais aooqtil 
cafii reflexus quoad diredionem idem erit ^ vel ejus quiio hoc, iftetjai 
in illo productus erit) connexaque CN ip&ra ZY interll^m V. 
liat^C K = C V , ducaturque K j erit N K ipfius M N reflex- 
us (vdreflexi produaus ) Nani ducatur N Qjd C B perpmdiea- 
laris, dC'Connectarar CP. dlqoe CZ.CK :« ( CZ;CV: ; ) 
CQ.. C N - quapropter -antecedentes niuplicando CN « C K : ; 
PN.CN.\ item angulus KCN arquatnr alterno CNP.ei^ tri- 
angula CKN, N CP fimilia funt, adeoque KN = KC. igitur d 
fu^generatimoftenfis patet fore KN, ip^ M N reflexum. 

• . . 

VL Hinc particularis emergit methodus hujafinodi quoicanqoe ' 
reflexos quam expedinflinK deiignandi ^ quia fleipTorum ciga fe ra- 
tiones ac refpeaus ^ nec non pleraque peimatia Symfttmtmt facild 
rliiucefomt ; -coroUariis nempe fubjepscomjvehenfa. 

• • ' '• • • . I 

yll. r* Patet punctum Z Semidianieci^ CB bifccans, «fle 
y ‘ ■ metam 
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metam infira tjuara nullas reflexus axem fecat (vel perpendicularis 
iqfi us reflexum B Z ad Z terminari) * (jnia iempec C v C Z | 
adc»que C K cr* C Z. 

. VIII. j . Patff effe K N = K C. 

3. PateiforcPN (aCQ), ON, CK-H-. 

• • 

DC 4. DuSa tangente BT, produdaque CN £, patet feriui- 
tem C E diftantiae CK duplam efle; &EN = iKZ. 

*• - . 

'X. Manifeihon eft incidentis ad F (hoceftad diflantiamdo Fie. ^4.' 
graduum a vertice) reflexum per verdem B tranflre {' proindc'que " 
reflexos omnium intraBF inddenaum axem intra fpaciom BZ decur- 
se i fed omnes ixtrs B F reflexos ultra B cum eo convenire. ' 

XI. 6. PerCpicuum elt duorum hujufmodi quonmvis adealdem pj_ 
axis partes incientium (utipforum MNP, Q^S) reflexos (ut 

G N Xt H R L,) productos fe prhis decuflare , qu^ axem. Naro, 
duftis CR, CN, eft Cf c“Cv, adeoque CLc~CK. unde ne* 
ceflaribreRx N K,RL,fedecuflid>URt, pmadX. • . ' 

XII. Hinc ipri convexis partibus incidentium reflexi, N G, R H, 
‘antrorfum procurrentes di vergunt j adeotnie nunquam uno plures 
id^ oculi centrum permeant . . nide ipeculum convexum unicam lon> 
ginqui radiands imaginem reddit. . 

XIII. 7. Notetur autem angulum GXR (vel K XL) a duobus 
ceflex» comprehenfum zquare duplum angulum NCR ( hoc eft 
dimlum exceflum angulorum inddentiz) . Nam ang. K X L ang. 

AXR — ang. AKN = aang. ACR-«-aang. ACN = aang. 

NCR. 

• * • . 

XIV^ Pro Sequentdnis hujdmodi Ltamd proponemus t In trian* 
guloquopiam ABC re^ AD bifteet anguium B ^C} dico fore 
4^ B “I " A C k. a A D. 

In/y«/cr/vresdaraefti inalio proinde fit AC cr^AB} centro- 
^ Aper BducaturcircmusBX Yfecansipfam. AO inX, fle AC 
inY . Subtenia BX ducatur, ipCunque AC fecet in V ^tqne 
* V T«i A D parallela . denuo fubtenfli X Y conneRatur . Et quMii- 
am ai^. X.V C major cR angulo XY V, vrinngulofi XD,. «d ipTo 
... , H BVT, . 
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RVT, patet teftam VT ai^nltim XV C fecare. item ob Mgulum- 
XYV obwfum, eft XVc~XY = BX. ergo BVc~* BX {•& 

V T C" z X D . Verum ang. V T C (major ipfo T V B * vel Ipfo 
D X B) cft obtufus ; adcdquc V Cc“ V T j itaque, magis Y Ccn 
2 X D . ergo AB-hAY-+-YCc-i AX-fr-iXD, hoceft ’ 
AB-+- ACc. 2 AD:Qj_E.D. . 

XV, paralleli radii re£Uii9 (vel axi propinqoiie) iocidont/ 

eo rcBexorum conctrfus ad axem Tibi viciniores funt. • • 

Fi(T S 7 * Nempe fumantor utcunque pares arcus N R, R X ; & incidentium 
. M N, QR,VX reflexi N K, RL,XM cum axe conveniant pundis 
K,L,M| critMLE"LK. Nam connexae G N, C R, C X reAat 
Z V occurrant punfUs v, r, f . Eft itaque (juxta Ltmm» p^cedem) 
Cf-i- Cvc“a Cr • hoc eft, CM*t-CKcr*CL, quare C Ai 
— CLcrCL — CK; hoceftMLc-LK; 

XV I, Exhinc patet axi propinquam lucem sd> hujurmodi refleftibne . 
magis magifque conflipari ^ maxime circa punAum Z,'ubi perpendi* 
cularis iplius quafi reflexus terminatur unde potiflima confttt ratio, 
quare concavis a fpecuiis ad folem expolitis ciKi punftuni Z Ipis 
accenditur ; enimvero condenfatior,. inque fpacium ar£lius quafi com* 
preiia lux validiorem excritvim)'ac cflkactam: 

** • '• f * * * 

XVII, Gflineuam ex his conibditur, longinqui pun&i imaginem 
Eig. 58. oculo, in axe conftituta circa punctum Z conuftcre. Sit, inquamj 

B C O axis Optiens ; oculique diameter D J' (in plana nempe cir- 
culi propoftt lita) 'hujus aixem extrema permeent reflexi NKD, 

V K (ad incidentes M N P, m' « pertinentes), jam abunde mani* 
feftum eft itnaginem conrpicuam intra KZ fp^umveriari. Nam 
alterius cvqofvis hinc, . vel iode cacknris reflexus (fdu i{dius R S , vd 
r <r) oculum omnino transgredietur, adeoque nihil qoicquam ad vifio- 
nem ipfaro, vel ad ejus quemcunque modum determinandum conferet ^ 
id autem omne merko timetur radiorum intra peripberiam N V in- 
cidemium reflexis { . om fciUcet oculum ingredientes quirque modo 

vifum aliquatenus amciant . quoniam tamen ex hir, qui propiores 
axi rcAiis incidant oculo, sdi^qae pollent ickitCD; nec non udem 
proptereafaciliiis ad unum in oculo puTidumcecolligamrt prae catte» - 
ris etiam illi catervatim mgranot ; ratitmi conTonum eft-flihic psatfer- ^ 
ttm imaginem confiftere ^ liquidem velut ab co pior», ac cftkaoiftimi ' 
radii videbuntur emaoaie . c Subjicio, ptopta admodum exiguam po» . 

‘ . ” piUac 
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pillar lamuiKnflii, ipltun fpanuin K Z hon ha magnuiti effr, ^in in/lat 
poilit cenferi. Quibus expenlis luculente conlhre videtur pro- 
pofinini. 

XVllI. Subdo ranciim, H oculus ufquam intra rpaciutnZ B (latua> 
tur, vifionena inde confufatn, aut nullam evadere ; quia nempe tunc 
repexi prxcipui (fcu re^illinii) oculum convergentes appelleot. 

XIX. Bx fus porro facile refelluntur , ova de imaginis loco pleni- 
qne tradunt omnes Upticij cura illis noviflimus Futri; juxta 
quorum doOrinara im <go a punAo re/lectionis tanto diftat intervallo, 
quanto punAum radians ab eodem (emovetur ; ita quidem ut Sol ex hu< 
jumiodi redeAioneconfpicuuaad tanum,quantam dired^ rpedatus,di> 
fiantiara eorum tnlidepdo (bitentiat ) debeat apparere . quod im- 
mane quantum experientix refragatur, etenim fi^li exponatur S fe- 
culam R Bf (concavum, autetravexura )' (icut ei Sol auafi perpen- 
dkulariter immineat, octduf^e' prope axem BC conftituatur ufpi- 
aqa{ l^c circa pundnm‘Z, arbitrante (enfb, luailebta Solis imago 
^ feie frxbebic ooilo confpiciendam • id quod juxta ratiocinium' no> 

• ftrum neceffario debuit 'evenire . veriim hic error (in Optica capitalis, 

& quo non ablegato nulla phxnomeni. cujufcunque ratio veriljmilis 
.toauabit , ubique fe objiciet refutandum . hic itaque phiribus parco | 
perg^ue verfus oculum extra radiationis axem poHtum j poftquam 
unicam hanc prxcedentibus adnexam obnfefvatidnenrrobjecero. 

. XX.( Majoris Sphxrx portio veheraentii» mrit ; Iit 8 c ObjeAum 
«fibfle clarius atque diflin^iusreprxfentat , quam minoris xqualcm . 
obtinens latitudinem por io. . ' ■ ' 

Super eandem nempe fubtcnfar> N Vinfilhnt imparium circulo- 
rum Tegmenta N B V, N b v ^^quoram axis A D ^ & in hoc, circulo- 
. tum centra C, Cj conlhtut minoris peripReriam N b v extra majoris 
' N B V jacere , idt majoris centrum C infra minoris centrum c ex- pig, 
iflere. bilorentur jam Semidiametti CB,cbinZ, ducancurque 
tangentes B T, b t • hilqiirda^ C N , c N occurrant pundis E, e • 
denuo radii P N axf pt^ralleli fit ad peripht riam N B V reflexus - K j 
ad iplam vero N b*v fit' cjnfdem reflexus N k* ^ liqu idiilimc jam patet 
t^bd fit N e c^- N E j hoc cft qvibd dupla z k major fit dup!^ Z K j 
. .J^cfwucfirapllrzk major (imjpla Z K ’. majoris itaqucSphxrx por- " ‘ 
tio (lri£hores intra terminos illabentem lucem cogit 5 adeoque p6- 
* tentiiis operatur ; eademque de caufa rem objedam illuflrius atque 
. • Hz • difiinftius 
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didiiK^nis inhibet obtuenri . quod erat {MropolkimoAendere. Et 
harc quidem ad locum imaginis determinandum attinentia pleraque 
propter oculum in axe fitum fuffccerit attigiflir . Supereft utid«« 
oculi gratia fecus conftituti pertentemus, id operis fcquenti detu-' 
ramus. > . * 




C T. 


VII, 



I. f D nunc agimus, ut ab infinito quoad fnfum imervaUo radiantis 
• 1 punfti , e refleftione circularem ad peripheriam pcrafta oriun- 
.dx imagmij^ ociJi rcfpcau praer axem fiu, locum exquiramus. 
quOcirca pnmiun ipfa rcfta linea dctcrminaikla^fenit, in qua locus 
ille verfatur ^ tum i^ffimum prxeire punftum eft deCgoandum. Irr 
primi vero propofiti gratiam hoc confici debet. 

II. Dato circulo refleftente BNP (aijus centrum C) re^aque 
CB pofitione dau; deflandus efl huic parallelus radius^ cujus re> 
flexus per datum tranfeat punAum. „ 

III. Si datum pun£^um (puuK) inipfa CBniflat, facilimj pe- 

ragitur negotium . nam fi centro K> intervallo K C dcfcrilMtur ciiculuf, 
ipfi refleftenti occurrens in N j erk K N reflexus'du£U ad C B paxalle- 
li{ prout ex antedi^Usabumleperrpicuumcfl, . 

IV. 'S datum puD^lum (puta jam X) iniprarefle^lcntisciscumfe- 
rentia verletur ; arcus trifeftione ftatira exhauritur PrMenM. Nam 
ducatur X H ad B C parallela (qux quidem ipfa uno modo proble- 
mati fatisfacit) & interceptus* arcus X H fccetur punAis N « P, ut 
fint* arcus XN, NP, PH xquales mter fej conneSanturque zefhe 
X N, N P . dico faftum . etenim ducantur C K, X P , & patet an- 
gulum C N X ipfi C N P xquari | adeoque fore X N reflexum ipHus 
P N t quinetiam ane. N P X aequatur angulo H ; proinde*que 
N P ipn X H , hoc eu ipfi B C, parallela cfl . iuque facium. 

V. Vcriim 
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V. Verum extra caAis hos, & particulares aUor (mihi oon mrog- 
nltos, atmuic««e^ri/>«»vT««^ Preir/rw^roagisfolidumeA^ infcunmo 
quippe gradu tale j quatuorquefubinde Solutiones admittens; pcr^e 
lioeam evolvi potell (ut alia pleraque, ficuti pridem adnior.ttum 
nobis ) fibi peculiarem ; illam hoc mqdo quiun expeditiliime per 
punVla deferi^ndam.: Per datum pun^tuov^X protendatur indefioird 
re<la GF . ad datam CB parallela’; conneclaturque re^a XC^ 

& iliper hanc* ceu diametrum deftiibatur circulus X 1 C I . 'tum e 
pun€lo C prodeant ^otcunqite re£br circulum X 1 C iecances punAia 
I, refUmque GF punAb H • & adfumamur in rcAis CHire^ 

I N zf^uales interceptis I H (ita fcilicet ut purlAa 1 re^as N H pn> Fig. 72 . 

' petuo bifecent) perque punda quotvis ejurmodi N tridui^a concipia* 
tur linea ; nimirum hzc (^ua certe nulla Se<^io conica facilius de- 
lineatur) problematis noAn conAru£lioni defervit , ejufque liquido 
naturam patefacit; (Iquidem «julce cum -dati ckculi interie^onts 
. N (illae vero fubipde quatuor eruiit , interdum tres (contai^um e- 
nim tn^fcQionibusadnumero} nonnnnquam Solummodo dux ; pro- 
ut, datus circulus magpitudine pneditus eA alia ac alia ; qu^ AriAim 
adnoto tantum, ammum advenenii jnanifcAe conAitura; pofHbilcs 
quafque Solutiones exhibebunt . ducatur epira ab ipfoX ad ejufmodi 
quamvis utterreAtonemN reAa X N ; & per N tranfeat M P ad BC 
parallela, (vel ad G X) connexaque C N- circulum X 1 C fecet in 1 , 
reOamque G X in H ; item jungatur X 1 . & qiioniam e deferipue 
Ineat naturiyeu conAiuAipne eA I H = I N ; anguli^ue C 1 X, in 
Semicir 6 ilo , reilus eA erit X N — X H ; vel ang. X N I =: anz. 

X H I . atqui ang. X H 1 alterno HN P par e A . quapropter aogmi 
X N 1 , H N P pares funt . adedqiK reda N X tplius Fi PTefiexui 
erk. (juod oporubac fieri . fic,. inquam, enudiri poterat id Pro- 
blematis. at quoniam (m innuebam lupraj Getmetrarumf^ldtpmi'^ 
mkf f4pinHt hujitfmpii ^PreblematHm tnmfnmtd fpltttionrs ; aJjter id 
( Guis breviter atque perfpicuc ) dabinius eficduro hoc falt^m. co 
Iniens Lcntmaticum Problema pcarmittentes. 

VI. Dato circulo (cujus politione data diameter G F) 5c punfla 

* C in ejufce circumferentia quoque dato ; per hoc reda dhe^ur, cnjus > 
pars diametro circumferemixque interjeda. zqueiur daex re^ x 2 .'’ ' 

^ Id fic exequimur . Conoedatur reda C F ; 5c huic perpen- 
dicularis ducatur reda F V.) & accipiatur ad ipfgs Z, G F. te»ia 
. proportionalis P; & per G angulo GF.V inferatur rej a RSpmr . 

. ipli P (id autem quomi^o prx Aandum, edocuimus fupra), tum per C 

ducatui; 
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dacawr C H I. ad R S parallela ^ erit intercepta H L (quod requiri- 
tur) zqualisipli Z. ^am conne£tatur CG; & huic perpendicu- 
laris ducatur GT-{ ad CF proinde parallela . quia jam ang.GC.T 
= CGRr:= FSR, liquet reilangula trigona C G T , K f S afli- 
milari. adedque fore C T GG::SR.SF. item (ob limiiitudioetn 
triangulorum C G H , S F G) eft C G . G H ; : S F . F o . erit igi- 
tur ex aequo CT.GH::SR.FG. (hoc eft) ::FG.Z. verum 
cftCT.FG::CH.FH::HG.HL. permutaud pat C T . H G 
; : F G . H L . quare FG.Z;:FG. HL. liquet igitur H L ipfi Z 
datjc arquari ; ^ E . F . 

Plures efle cafus poftunt } ut nempe pun^um L fit intra Semicircu- 
lam G C F (idque pofitura inter punita C, G, vel inter ip(a C, F) vel 
F^. 7 j, 7 .J, in altero Semicirculo G E F, ultra GF fito rcfpeitu puniti C; icd 
harc una conftruitio (imul acdemodlratio panter omnibus convenit - 
ut pluribus huc non iit opus. - ‘ 

Vll. Adnotcturfaltem quoad iftoscafus) quod ilcuti per pandum 
G (ut antea commoftranim > aliquando quatuor {cihe duci polTunt 
datam adarquante$,rcdiTqueFC, F V termina» binae fcilicet inter 
angulum quo pundumGconunetur^ altera:que toddem extra ipfum; 
nonnunqoam vero tres folae ; quum data recta minima continget efte 
eundarum^ quse dido pundum G continenti angulo pofTunt interferi ^ 
fnbinde cantum duar, quando data tali minimae cedit; ita refpedive 
Problema jam expolitum plures totidem folutiones aitipit,. San^ 
quo major eft hic data Z, eo minor evadet intercepu R S ; dcviciftim 
quo minor RS, ebmajoripfalZ; unde fi fuerit RS omniiun mini- 
ma, quar angulo C F V pundum G capienti inferi polTunt , etiam H L 
maxima erit c C prodeuntium rectarum , quse inter diametrum G F, 
&Seraicirculum GfcF comprehendi polTunt.ande P$rifm*tu loco pater, 
c lupradi£tis, quo pado talis maxima duci poffit • & hoc ipfum Pro- 
blema penitos determinari . quod attendenti non obfcurum inouilTe 
fatis videtur, jam ad principuis quadlti rcfolutionem accedimus • ita 
jam brevitur propofiti. 

• * % , • , 
Fig' 7 3) 74» VIII. Pef datum pundum X redam ducere , cujus reflexus da» 

pofRionc redx B C Iu parallelus. . • • 

Id fic efficitur. Centro X per C defcribacur circulus G L F C , 
item per X ducatur G F ad B C parallela , tum ex C prjoiciatur 
reda, cujus fecundum Lemma mox prarcedens , intercepta pars H L 
aquelur Seraidiametro rcflcdenciscirculii quae & illum fccet in N,.* 
^ dudac . 
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• duw^sc X N reflexus (p!«a N P) jpfi B C parallelus erir. Nam con- 
nexis X C, X L 4 <]uoniam CNr-HL-, & CX = LXj & anguli 
X C L, X L C pares funt j erit X H X N • Quapropter crii N P 
ad XH, vel B C parallehu 'fCL H . F . ' 


IX. Exhac^nftru^lion:,.cum prxmifli IcmmatisYolutionecoUa- 
ta ^iIacdcet*huiuritiodi non ultra <]aatuor reflexos per iJem quodcun- 
que pun^um^ ceu X, tranflre ; quorum duo ad unas axis partes inci- 
dendUts^ rcHqui ad alteras' conveniunt, adparebit etiam fl CN 
major fit , quam ut ei par HL refta GF, Semicirculdque GEF 
intercipi pome • quod ad axis partes*, ad quas ipfum X ponitur , om- .. 
nino nullus ‘per Judc, pun^iim reflexus meabit; quinetiam fi CN 75*' 
tanta (kyut cipac ima tanew ejuflnodi redia pofiic intercipi , quod 
nnicua per ipmm X reflexus iter fuicipkt .. tales, inquam , expofiti 
ptoblemuis.deiertnjttuiones hanc conftrufiionem haud obfcure fe- 
quuncur ; quas certe ra melius uno mentis (haud dormitantis) iAn 
perrpexeris, quiun ego pluribus verbis esplidro. 

'• ■ \ ’ 

• X. Exhjoc itaque denub redam (feu redas) fatis definivimus, in. 

qib (vel ki quibus) pundi radiantis Imago , refp^u visiis utcunque 
jpofititMft datum centrum habentis, confiltit. ad ejus jam ptzcifiorem 
Jocum inveltigandom accingemur ; in Ulacum reda quapiam exillcn- 
lem. ' 

- , • ■ r ( . i . , ■ ■ . C* • 

■ XI. . Huc adnntctur imprimis , quod fi duorum ad eaijjem axis par- 
ces incidentium parallelohim (N P, R S) . reflexi fint N « , R ^ 
erit arcus N.R, vel P Sarcus • e fubcriplus . Concurrant enim didi . 
reflexi in X ; & Connedator reda R « . & quoniam, e pnemonitis, 
angulus NXR dnplos eft anguli arcui N R ad centrum infiftentis . 
erit idem angulos N X R ai^gmi N « R quadruplus . quapropter erit 
ang.NXR-*^ai^. rrifdosai^li N«R, hoc e(l angulus 

X R « anguli N « R triplus . unde quoque triplas erit arcus « r ipfios 

nr:q;e.d. 

. ’ •• •; ff, • 

**X1I. lifdero flantibus dioo.fordaR X (obliquibris reflexi partem ^ 
incidendae concursufque pundis interceptam) majorem quadrante to- 
. ttosrefieuRr. Nam , xindi* 'fiibtenfis N R, erit 1 . 3 ::- 
arc.N R . ««r . *areda N R . « ^ ; RX . X* -aR X . X<r (qwa 
fcilicet eft X * c“ X «•) . igitur efl X «• minor tripli R X j compb-. 

tfenidque minor ent R ^ qOadcopMl RX* ^ 

* XIU. Item. 
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Item , ”dico Jok N X ( reftioris itidem reflexi concursus 
inddentizque pungis interjcdaiti partem ) minorem ^arta parte 
totius N » . Etenim fiat angi H R« =^ng. N » R $ quapropter 
eriiHR = H#j adedque aH* = HR-t-H«c-R*C"N«. 
item quoniam ang. R H N = i ang<> H R « = ang. X R H ^ cft 
X H ■= X R CT“ X N . quum iuque fit H « major femifle totius N 
3c X H major femifle refidui N H ; lique‘ totam X • majorem efle 
tri{da X N i feu totam N w majorem efle quadrupli N X ; E . D. 

‘ * * • • 

■ XIV. Hinc perfpicuum cA» fi NZ reflexi N« quadrans, 
quod nullus alter hmufmodi reflexus punAumZ permeabit. Etenim 
alterius cujufvis reflexus pcrmCare dKator ; erit igitur , fi obliquior 
is fuerit , N Z~3j N v . fin redior fuerit , erit N Zc“ (ni- 
mirum e proxime dcmonflratis haec confequuntur ) qux rept^nant 
hypothefi. 

XV. Q^netiaro ipfi N w propius adjacentium dfcurfus punfto Z vi- ' • 

ciniores funt, hinc inde. Secent . inquam, radiorum L M, R S reflexi 

L tt, R <r ipfam N ^ punftis Y, X 5 iftz quidem (rectior) in Y , hic 
(obliquior ) in X j erit Z Y ^ ZX . Nam conncaarthr R», 

L« . & fiat ang. «LH = ang. N»L; duanuirque red* RH, 
RY.’eftque RHir*Lrir=H»} adeoque ang. H»Rc- ang. 
HR»i Ocproindeang.NHR-rai ang H»R. item YRcr-YL 
= YH } proindeque rurfus ang. N YR*^z ang. YHR, quare 
multo minor eft ang. N Y R quadruplo N R eft autem ang. N X R 
quadruplus anguli N « R ^ igitur ang. N X Rc" ang, N Y R . pona- 
tur jam , fi fieri poteft, pundura X ipfis Y , Z inrerjacare . erit igitur 
arduius externus N Y R interno N X R major » atqui minor oftenfus 
cft . quz repugnant . itaque potius eft Z Y ^ Z X : Q,. E . D . 

Ad alteras panes haud abumilis erit difeurfus ; parco fiiftidiofic re- 
petitioni. II 

XVI. Hinc obiter patet adeafdem patm incidentium reflexos fefc 
priiis (velut ad v) quam ipfum dccnflarc. ■ 

Xvn. Quinimo rurfus hinc cbnftat ad eifdem axis panes plores •• 

duobus in uno pun^o reflexos non concurrere. 

- ^ \ 

XVlII.Oemum(utaliquando tandem deRinatura attingamus 
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cdi^s coUigattur licet, qabd oculo, cujus Centrum O urpiamin 
ipfa N « ponitur , circa pundum Z (ipiam N v -praniotato modo 
^adrii^ans) rad iantis imago confpicietuc . Si t enim pupillz ( prout 
antehac aliquoties) diameter £ F • per eujufce terminos tranfeant 
radiorum L M, R S reflexi L E, R r ^ quorum ifte fecet ipfum N « in 
Y , kic in X . quoniam igitur r^iorum obliquiorum ipfo R S , 
re^orum ipfo L M nullus oculum intrabit ^ uti fuura non femel argu- 
mentati fumus , intra fpatium X Y neceflario confutet imago . quineti- 
ara cum radiorum arcui L R' inddcndum qui prope pundumZre; 
fl eduntur axi N * propiiu adjacentes' perpendkularius oculum fe> 
riunt , idque fpillKis (ut ex analogia par e(l exiilimare ; nec enim 
id operouus aggrediar demonflrare) propter aliquoties expolitas 
caulas ab eo videbuntur obtutum afficientes radii promanate { hoc eft 
ad ipfum imago conlil^ct. Accedit quod d}angHiliampQpiUz fpa- 
tium XY fatis modicum exilHt) ut pundimoo^ vix excedere vi- 
deatur. 

XIX. Subdo } fi llatuatur oculi centrum nfpiain in Z N ; ifque ver- 
fos partes N obvertatur; objectum confnlitis apparere, quippe cum 
reBexi vifum convergentes appellant ; vel quoniam imago Z tunc pone 

• vifum confiltit. 

XX. Hinc a fpeculo Cavo tantum una reprzfentatur Imago, faltent 
' bene dillinda . Nam in duorum reflexorum N «, R r concurfu X 

ftaruatur ocuii centrum; & fit RC = iRv; unde R^-aRX. 
itaque foedabitur quz ad< imago ab oculo in X collocaK^ verfufque 
partes N R obverfo ; 1«1 tum imagtrZ poR oculum conf|^'t. 

XXI. f t lurc quidem rede percepta, leridquc perpenfa vix addubi- 
to quin facile libi fidero conciliatura fint ; nihil ut fit opus adverlantia 
feit vHttwm Opticvntm deeret * , /r« rtctntUritm Ctmmiota fhritiu 
etHViUerti quz certd ciim nulli perfpicua ratione nitantur , tura ab 
experientia plerumque difeordant . . Cztera vero liqua relfaiu ad hoc 

, ar^meniuid ^)cdanthi Audio veRro commendabimus elicienda ; ‘mox 
> ad < fenllbilitec finita diR^ntia tadiands fimiliter 

exploranda animum adjeduri. > ^ 
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. Legt. VI IL 

I radiis obveniunt a longinquo punAo manantibus, ade> 

V^que quad parallelis, ex reHe^lione peripheriam ad circula- 
rem peracti; ubinam&quoufquevel libimeupflsioccurrunc, vel ax- 
em interfecant)' que loco radians oculo ubicunque cOnnituco reprz> 
ftntant , in poftremis ell diiTerutum . ad pundum jam accedimus ror 
dios ejiciens /feniibiliter divergentes . £t hujuTmodi quidem pun£lo , 
quanquam feu in obverfas circuli Convexas partes feu ad concavas 
.radiet communia pleraque fymptomata conveniunt ^ tamen communi 
Cretus Qptrnrifm exemplo , prxfertimque majoris evidentix caus<l , 
•caAis illos di/lin^e proluemur ^ illum tufius unpriaus,hunc aiiquao- 
toconcilius.adrem. = 

'f 

II. In circuli B N P (cujus centrum C) convexum a pun£lo' A 
•quilibet inddat radius -A^N,. iTqac reflentur in NG; patetreflex- 

um GM,produ£lumaxirAC occurfurum. nandui^a.C NE patet 
. G Ni-produ.^Ium angulum A N C fecare ^ nec non» ideo : trianguli 
A N C baiin A C • puta in K { quo polito. 

III. Dico fore AC. AN;:KC.KN. Nara ducattir KH ad 
■ ..C N parallela < eft jgitnrang. KH N = CNP=. GNK ::^N KH. 
- . hoc etiam e lupetius. gcncratim ollenlls cuofci^tur . adeic^ue N H 

c::NK. itaque cum lit A C <AN::KC.H N . erit etiam AC. 
•AN::KC.KN. 

' t 

.. IV. • Corollarii loco notetur (doili CP) . fore NH^sKKi 
; & triangulaHN K, NCP al^ibirii vel eflc HK.HNttKP» 
GN. ' . . ' . '..-.'J 

V. Porro, conllantibus iifdem, dico fcrc AC . KC :: ACq 
— ANq. C .Vq. Nam eft Nf^. CN-t-AN. CN = HK. 

. HN-i-AN . CNi=HK X AN . HK xCN=ANVHN 

. , t - • * 


I 

Digitized by Coogle 


L E C T. 'V I M. 

-f- H K . C N . A G . K C A K . A c A K . K C . vc» i fsu ft 

M P.C N^- AN^»CN = N■P x ANv< 2 tv(j* *^K. 

KG:t NPxAN.CNq. compMKndoquc A C . K C N P e- 

* AN -*HB NqTG^!t q*; tuitrCTiginir N P x A N ^ AP x A fsi 
— .ANq. & APxAN = ACq — CNq^ adeo<^u<? N ^ 

X AN^-CNq=: ACq — CNq — ANq-^-CMq^m ACq 

j r^AN q .erit A C.KC:; ACq — ANq.Ci^qfciModEiD. 
C»ra/i, AK.KC; : ANxN P.CNq. 

r 

' VI..- Etiarti lioc ThetremA rubdeinus: Si fiat 2 C A . ,CN :: 
.E, & 2CK.CN::CN.F{ & fumatur C Q,r= E -H F ; - 
etk dutFa N Q^ad C A perpendicularis . vel reciproci 3 polito qood 
fit N Qad C A perpendicularis ^ erhC Q^-= E F . |f Nam <(ut 
hoc pwerius oltendamus ) quoniam eft aCA.CN:; CN.E. 
&GN . 2 C K: : F.C N . critoa: sequo perturbate 2 C A . 2 CK 
;;F.E.velCA.CK::F.E. componendoque C A C K . CK 
2 : F E . E . Porro quoniam eft A N q= A C q-+-C N q— 2 A C 
xCQj critaACxC Q^— C N 0"= A C q — \ N q . itaque 
(jo^^^^cedentem) erit 2 A C ? C Q — CNq ; C N C^: A’G . 
CK. hoc eft (ob CN'.qs=2 ACxE) .aA-Cx <DQ^ — '2'AC 
xE. iACxE:;AC.CK. hoc eft C E . E : ; A C . C K . 

vil componendo CQ^.Er; AC -+*CK/C=K . erat autem AC 
4 - 0 KJCK::F ^E.E. crgoC Q =lF-t':E: Quod E. D. 

' ^ ■ L ^ 

VII. Ex iftis porro deducetur , 'fi dividatur Semidiameter BCin ' 

0 E;ut fit A. C . AB-:tCZ.BZ.;punftumZ- limes erit citra quem 
i(rel^eftu ccntri C) nullus hujufmodi reflexus axem dccuflabit . Cu- 
'jufvte,- inquam, radii AN eftoreflexus G N . axi occurrens in K . 
dico fore C K c"C Z.jNam ob Jiyrpothefin (permutandoque) eft A C . 

I O Z : :’AB . B Z . igitur (antecedentes & confequentes coptflan- 
ilo) ;AC?CZ:; AC-t-^A BiCBi quare ( pofterioris hujufce 
rationis utnimque terminum in aequales AC — AB,&BC ducen- 
do) erit AC.CZ:;ACq — ABq.CBq. eft autem AC q 

• ABqc“'ACq — A N q ; adedque'A Cq — ABq.CBq. 
•cr*AC q— iANq.CBq : : AC . CK fcniox oftcnlis hoc) qua- 
;pnipcer erit AC ; GZc^AC > C K . mdeque C K c^ C‘Z: p 

. Q.iEtD. ■< ' - ‘ ■ ' ’ 

* W •• 

' 'VIII. Aliter hoc Idem ; ut quibufdam fortafle videbitur, minitf 
ihvd^nt^ r per N ducatur V T drculum-concingens . quoniath N T 

* I 2 bifecat 
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bi&at aogolum ANK{ erit AN. N K :: AT . TK. •^AB» 
BK. quare bZ . AB-»-AN . NK-aBZ. AB-t- AB. B K 
(conmmnem adlcifccndo rationem BZ ad AB) . eft autem BZ. 
AB-t-AN . NK = CZ. AC-hAC ; CK = CZ.CK & 
BZ. AB-4- AB.BK = BZ.BK.ergoCZ.CK-aBZ.BK. 
permutand(^ue CZ.BZTsCK.BK. quin & componendo C B . 

B Z "n C B . B K . idcoque B Z c~ B K ^ quare punctum Z centro 
propinquius eft, quam ipfum K : >Q. £ ..O . 

CtroH. Hinc li punAa Z , C fuerint limites punAorum radiantram 
' A, « (quorum A fit a fpecnlo remotius , quam *) erit C Z "O C C • 
Nara eft B C . A B B C, (t B . adeoque compofitd A C . A B ^ 

«C . ct B . hoc eftCZ.BZ~r3C(;. B^. quare componendo 
BC.BZ-aBC.BC.&indeBZcrBC. 

IX. Porrb^ confe^Utur c praemillis , quod fi duorum quonunvis 
incidentium A N , A R reflexi G N , H R axem interfecent pandis 
K, L; eritCL, CK::ACq — ANq.ACq — ARq.|] Nam 

3 uoniam efl AC.CK::ACq — 'A N q . C B q . ite'mque CL . 
IlC :: CBq . ACq — ARq . erit ex zquo perturbate CL. 
CK::ACq — ANq.ACq — ARq. 

X. Simili plane dircurfu. Ii fuerit AC . AB :: CZ i2.B l 
erit CZ .CK: : A C q — A N q. ACq — ABq.& CL.CZtt 
ACq— ARq. ACq — ABq. 

XI. Hinc perfpicuum ell obliquioris reflexi concurfum k centro 
magis elongari quam itdioris ^ qu^ nempe fit C L c~ C K . Cum . 
enim r» A Cq — AN qc“ ACq — ARq^ eritCLcT"CK. 

XII. Hinc neceiTario duo quilibet ad ealdem axis partes incidentium 
reflexi (quales N K, R L) (efe prius quam axem interfecabunt, puta 
ad X . quo pofito. 

Xlll. Adnotari potell angulum G X H vel KXL (a reflexis oc- 
currentibus inclufum)zquari angulo NCR una curo di&rentia angu- 
lorum incidentiz^vcKduplo angulo NCR una cum ang.N AR.||£tenim 
Fig. 8». ang. KXL= ang. ALR — AKN = ang. ACR-t-CRL — ; ai^. 

ACN-f-CNK= ang. ACR — ACN -*-:*ang. CRL — 
CN K — ang NCR-r-;ang. CRS — CNP.|| C^netiamai^. 
CRS — CNP = ang. RCA-r-CAR— ; wg. N C A -i- 
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G AN= ang. N CR^^N AR . itaque rurfts ang. K XL = 
a ang. NCR-*- ang. NAR. liquent igitur quar propofita funt ^ 
ia uTum (fi forte) l^uendum . pro quibus iti&m l»c proponenda 
funt. 

XIV. Etiam palam cft e diAis ipfos reflexos GN, HR diremi Fig^ Sj.' 

S rocurrentes a (e divellere ^ adcdque.duntaxat unum hajaTmodi re- 
exum oculi centruin traufire ^ conlequentcr & punAi A tantiuniK 
nam a convexo fpcculo imaginem exhiberi. 

XV. LemrndtlMi. Sint qozeunque tria quanta A, P, C; primo- 
que fit A . B CT B . C j dico fore A -*r C c" » B . ponatur enim 
tore A. B :: B .£ . erit ergo A-+- E cr J B . quinetiam erit ergo 
B.E crB.CadeoqueCc-E.c^omagis A.-+-Ccr-» B. 

2. Sit (iildem adhibitis quantis) fecundo A-V-C*T 32 B. dico 
fore A . B "3 B . C . nam five dicatur efle A . B : : B . C . vel A . B 
C7 B . C . fequetur utrobique fore A -h C c“ a B • contra hypothe^ 
fin . itaque potius efi A . fi *r3J3 . C . 

XVl. Etiam hoc adjungo. Si duo fumamur ad eafdem axi partes i;,v 84, 
(drculfcue convexa parte coroprchenfi) fibimetxqnalcs arcus NR, ^ 

RX )■& ducantur roftae AN, AR, AX • erit ANq-i- AXq 
C~iARq. 

Naro ducantur C N, CR, CX; &demtttantur ad AC perpen- . 
diculares NE, R F , XG j fini item N P , R QjdA C parallelx 
ducanturque fubtenfie N R> i ^ quoniam ang. RXCLcr: 
ang. N R P j patet riTe RX . RQjra N R . N P j adeoque cum 
RX = NRs eritRQi:-NP j hoceft FGc-EF. 0^62 C F 
C" C B 4- CG ; unde 4ACX CFc"aACxCE-4-. lACx 
CGatquieft ANq= ACq4-CNq — a ACxCE.&AXq 
-=ACq4-CNq — 2 ACxCG . «aARq — lACq 4- 
aCNq — 4 ACxCF.ergoANq 4 -AX qc”2 ARq. 

Addo , fequentium gratii , fi pundum A fumatur ad alteras (infra 
centrum) partes ^ & reliqua fimiliter apparentur ^ fore contra^ tum 
AN q- 1 - AXq* 3 jARq. nam in eo cafu eft AN q4-.*A X q 
= »ACq4- aCNq-l-aACxCE-t-aACx CG.&. 
aARqr=2ACq-i-iCNq4-4ACxCF. unde liquet pro- 
pofitum. 

XVll. Sint jam a^jnfdem axis panes duo quilibet aequales arcus 

NR, - 
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L B C T. VIII. 

R, R X } <&: incidentinm A N, A R' A X refleii (G N i H R-,' I X 
axi occurrant prodnfti pundlis K, L, M ; erit intervallum M L ab 
obliqutorurq occurfibus conclufum majus ipfo L K rectiorum bcCUtfi- 

bus intercepto.- — — ' — - 

Nam qioniam eft ANq*ri'AXqcr"iARq . erit a A C q 
J_ANq — AXq“tiiACcJ — aARq . ailedque A G q — 
— AXq. ACq — ARq“P ACq — ARqVACq — ANq; 
hoc«ft,- « pr^monftratw, CL. CM”3CK. CL. vel invergi 
CM.CLc-CL.CK. quapropter eritCM-4-CK.tr" a GLJ 
& ideo CM — CL cr- CL _ CK hoc eft ML cr CKs 

cl^.d: • ' ’ 

‘ • ' . ■ ■' ' l' ' 

iXyllL 'Hinccooftaf, etiam in hac hypotheft , rtftiife incidenti 
lucem a refle^lione magis infpiflari j fcu fpatio vdrfus limitem Z^arfti- 
ore conftrirtgi. 'i' 

. k / . > • ■ ■ 

- XIX. Q^tin ab his demum omnibus colligitur , H ufpiam in axe 
(veluiadO) conftituatur oculi centrum, quod pun^um A necefla- 
rio circa limitem Z apparebit . Etenim (prorfus ut in praecedente 
quoad radios ab infinite diflito punfto manantes hypotheli ) ab axis 
iJli punfto adjacente parte radii ciim Copiofiores , tum axi viciniore?, 
oculoque rectiores , efticacia proinde praepollente?, nec non qui 
facilius re-adunentur , provenire videntur, qui nempe cunCtaiimul 
ac erati^entem propoliti 'confequenciam abunde, 'puto, dedimus 
«nucleata. Succedit ut hac parte defunfti pro vifu extra radiationis 
axem collocato itidem imaginis fedem definiamus . veruntamen harc , 
quanquam haud ita quantitate inultd , pro rei tamen obrcurjcate for> 
tallis nimia videbuntur . itaque j^m opponuniim ahtinno ddliftere. 




i 
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I. /^Ualiter in ,obyifrru[n .Speculi circularis convexum finiti rfi- 

V,^^juns pun^um raciiar , & ubi loci arff aret oculo >n rc^a con- 
ftirutb per ipfum ^radians & fpeculi centrum tra|;:-a portremb con- 
flili dcmonftr;^CJ npiy idepa quoad alias ubicunoiie fitiim 

aggredimur wiitari • qup primum atunet ut reOarfi inVefngemus', 
in, qua, conn/tet Imago ) tum ut pun^iim ejusj|^are<na prxeifum 
determinemus . & primo quidem negotio fatisnHm erit hujulmodi 
Prok:em» conficiendo } quod ( fequentium quoque gratia) genera- » 

tuapropanimps. , , , . . 

II. Dato circula nfitlleutt (cujus centrum C) datif^ae hlnisfun. 

. ah harum ffita rcHa ducatur , cujm rtflexafi ^er alterum' irae- 

{eat. 

1. Si data pun£la (puta A, X) fint arabo in circuli peripheria, Fig. 8^. 
^mawfeftumcl^bife^lo arcu AX in K, connexifque TubtenUs NA, 

'^NX, reflas N A, N X fibi mutuo reflexas fore . '\ feu, |unft 3 'C N, 
^anj^um C N X angulqC N A atquarj. 

2. Etiam, fi. d^prumunuin (X) in circumferentia ponatur l liquet, Fig. 87. 
. connexis A,X, C X, failbqpeanguloC X H = C X A‘J fore 'X A, . 

,X H alterum alterius reflexum. 

Item fi datapun£Ia (A, X) arqualiter a centro diflent ; con- p,y.o? 
. nexis re^is AC, X C, biieftoque angulo X C A a refta C N circu- “* 
lumreflc^lcnterainterfecantcadN i perfpicuum ell conjun£la»reftas 
, A N,- X N, invicem in fe reflefti j vcl angulum C N X ipfi C N A . 
aequari. _ ‘ . 

III. 4. Sipunfta data (puta jam A, K) amboexiftantinreftaper \ 

refleftentis centrum tranfeunte (nerapcABKC.) ^ 

. i.nFiat CK.AC::CB.T. ac inter C B, & T fit proportione Fig. S;. 
media V , (unde C B q . V q C B . T :: C K . A C) . tum centro A , 

. intav^d V :iwA.C q — Vq • deferibatur circulus refledfentem 

fecans 
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fccans in N { & per N ducatur K N G ^ harc ipGus A N reflexa 
crit«' 

, Nam ob ANq = ACq — Vq. eritVq = ACq — ANq, 
rig. 8p. adeoquc CBq. ACq — ANq:: (CBq.Vq::) CK . A C. 

quod , c przmonAratis , refleAioni proprium cft . ergo liquet pro- 
• politum. 

2. Ita quidem in hoc cafo} ac 'fl pundum A ptMiaturaliu, utflt 
A C AN ) reliquis Hantioiis , Sumendam erit intervallum A N 
=: v' : ACq- 1 - Vq; Ut fit ANq — ACq = Vq . ut pofthac 
conflabit , ubi de concavis agemus . Aliter hoc idem . Fiat 2 C K . 
CB:;CB.F.&2CA.CB :: CB. E. fumararque C E 
H- F . & duAa QN ad AC p^pendicularis circulum fteet in N . 
conuexz AN, K N altera alterius reflexa erit . ' hoc c fupra didis 
liquido confedatur. At fi fuerit A >- cr*AC ; tum accipi debet 
C Q = ^ (reliquis nihil immutatis, uti poflraodiun appa- 

rebit) fadura ei^r • 

« ■ • 

IV. Intra cafus hos PrMtm*, ceu videtis, &cilc conftruitur} 
afl illos; alidrque ff^iales, fiquifunt^ excipiendo, generaliter con- 
ceptum omnino Solidum efl , & certe /o<r«M'%cr«r ; vix ut aliud a 
Gtomttrit hadenus attentatum difficilius reperiatur . Et primo qui- 
dem lineam extrui, explicarique poterit fibi peculiarem, hoc vel 
adfimili modo deferibendam. 

Connexi C A., Tuper diametrum C A deTcribatur circulus A 1 C ; 
item femidiametro C A defaibacur alter cirnilus A HG . tum a C 
educantur redz quotvis C I circulum A I C fecantes pundis I ; & per 
A , I dudac redz circulum A H G fecem pandis H , demum per H, 
fig<90^ ' ^ ^ redz ducantur ipfas CI deculTantes pundis N . perhujufinodi 

f mnda quantis defignabilia tranfibit linea , ProUtmMtu expoliti fo- 
utioni accommodata . Sit enim ejus , ac refledentis circuliquantis 
interfedioN (qualium certe pro refledentis circuli magnitudine ftd>- 
inde quatuor, aliquando tres, modo binz tantum erunt) dc conneda- 
tur A N . Et quoniam angulus CIA in Semicirculo redus cft , erit 
reda A H bifeda in I . adeoque triangula A N I, H N I fibimetaequa- 
' lia prorfus & arquiangala enmt ; & fpeciatim ang. i N A = ai^. 
I N X . unde patet propolitum. 

• 

V. Verum quoniam (ut pridem admonitam) hujafmodi conflrudi- 
ones, etfi longi faciliores iisquz per vulgo receptas lineas peraguntur, 
& ProyicmMitm mXMXiXR magis in propatulo collocantes a C7r<»«»//r« 

nihilo- 
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lOihUofflinut grantim admittuntur j taptununod6 raptim infinva- 
ti f fubaeftcmus altam ab iUorum guflu non abhorrentem • illam 
fiempe (quapdo fcilicet haud alia melior ut varias pertentans analyfes, 

& hoc in alia complura /|rf^/r«r4r4 transformans exiftimari poflom , 
facile poiHt esco^rari; quum 6c operx mex fatis alioquincxerci* 
tatxnonnunquam videatur parcendum; quamolim Alha*.tnH$ irufn 
feriptis commendavit . ab horribili tamen ilii prolixitate Hmul ac 
«bi^tate f neque non ab incondiu fermonis barbarie nonnihil re- 
purgatam . quortum hoc przraictimus Ltmmsiicmm FrpUtim/i. 

m 

VI. T rianguli D P N angulus ad P redfus Ik j 5c in hujus uno cro- pj« - j; 
re P N adlijmetur punituro F ^ per F rcAa docenda eA , qux reli- * ^ * 
quuai latus Dp (protradhm nempe) achypoemufam DN itaiccet, 
ut ab ilHs intercepta ad regroentum hypotenuiz lateri primo contetmi- 
num daun obtineat proportionem R ad S. 

Hoc ita peragatur licet . Ducatur F H ad P D parallela . Sc Oii- 
metro H N deferibatur Circulus H F N (is nempe per F tranlibit, ob 
arcium H F N redhim) tum conneAatur D F • dc fiat angulos 
FH I = ar^. FD N. litedam R.S : :DF.T. & a ponAoldoca- 
tur redhi 1 L K diametrum H N inteHecans ad L, ciict^ occurrens 
in K , iu quidem oc fit intercepta L K — T (hoc autCT quomodo 
prarAetur in fuperioribus oAenfum) denuo per punAx K F trajiciatur 
reAa CF, ipum DP fecansin X. Dico fa^bim, vel ipfe CX . 
CN::R*S. conneAaturenimrefta NK. & qhoniam ai^.FKI 
(vel FHI) = FDN, erit triangulum F D C Amile triangulo 
LKC| acindcFD.DC :: KL.CK. kemob ang. F R N = ang. 

F H N == ang. X D C ^ mme triangula X D C » N K C flbi quoque 
' Amfiia , proindeque DC.CX::CK.CN . qutpromer erit ex 
xquali FD . CX::KL.CN . vel permutando F0.CK::CX. 

C N ) hoc eA F D . T (vel R.S) : : C X. C N ; quod faciendum 
■ erat. 

*' Advertendum eA autem, quod datum punAum F ia rcAx PN 
indehnke protenfa varie Aatui poccA ; vel nimirum intet pun^ P, 

N { vel extra illa paries ad alterutras . item quod in iAorum cafuam 
Angulo quoque rem-1 K (conditione gaudens prxAitud) plurifa- 
riiun duci poccA ; ut antehac mcotcatam ^ unde plures emergent (blu- 
tioaes . at quoad ononrs cafos perfimilis erit conAruAio, nec fere lU- 
veriaudemonAratio . quare cur plura ? 

VllL Proponatur jamctrcolus re6eAens(isquiprxocoik, cujus 

K cen- 
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centrum C) dataque Cnt duo punfla A, X j reperiendum cft in 
circumferentia pun^um aliquod . a quo duitx ad A,X re^x, altera Ik 
alterius rcBcxa. || Hocita perficimus : 
f ig. 9t'i 93' Conjungantur rcftx A C, X C ; 6c fiat (feorfim) ang . / = t *ng* 

A C X . & in crure anguli / fumpto libere punfto ■» ducatur « V 
ad 5 perpendicularis alterum crus fecans in V • & in V » protra£la 
capiatur «>=r«V ; tum dividatur >V in ut fit >♦ .*V ::XC.CAj. 
■Um.fr *(ti. ' Mrque pumfhjm c trajiciatur lic ut Iit . xv : : CX . Chi . denique 
fiat angulus X CK xqualis angulo ^ v ; erk pun^ura N quale dcli- 
deramus. Nam ducantur X N , |v. fefiatang. CNG = ang. 

X sy . adfumaiurque PG = PN j & conneftarur XG, liquet jam 
trangula XCN, iimilia fore, nec non ipfa CNF, xvf • 

& ipfa X P F, c » ♦ 4 ipsaque demiim X F N,. ^ # v aflimilari . quare 
PF.XF::«f.^f. &:XF.FN::5#.»V. &' ex xquo P F . 

F N : ; • ^ • V . & antecedentes duplando aPF.FN::a«f.fV. 
componendoque rPF-+-FN.FN::a«a-t-fV.fV. hoc eft 
GF.FN::yf.eV (hoceft) ::XC.C A . ducatur jam NL a^: 
XG parallela; quare efi ang. L NG = ang.G=: ang.XNG; 
dtX G(XN) .NL::Gr.FN;:XC. C A. porro fiat' ang. 

L N H =r ang.XC A ; & HN protra^a ipfi C A occurrat ih M ^ 
cfique propterea triangulum H N L fimiie triangulo H C M ( iddr>' 
c(^ue H C . C M : : H N . N L. ducatur denuo tai^ens N Q ; cft- 

? ue tura ang . P N re^l — C N P = reft — » V » = ang . 

== J X C A I vel z ang . P N Q= ang X C A = ang LN H . 
vetiim erat priiis i ang.XN F = ang.XNL. ergo z ang XN F - 
— 2 ang P N Qj= ang X N L — ang. LN H. hoc cft a ang X N 
= ang . X N H . ergo tangens N Qbifecat angulum X N H ; indeque - 
' • confertur foc^ rcAam H M ipfius X N reflexam ; ac ideo eflie X C . 

H C : : X N . H N . atqui fuk piius HC.CM::HN.NL quare 
jam erit ex xquo- XC. CM::XN . N L (hoc cil etiam e prxmon- 
^ ftraus) : ; X C . C A . unde C M = C A . quaprtmter H M, ipfius 

XN reflexa tranfii per A i Quod propofitnm erat enieext. ({ * 

VllI.‘Hujufce *frthlemstit iu- generali^, peopofiti varii quidem . 
gJus funt (etenim vel data punfU jacent ambo extra circuh«nre- 
fleflentem; vel utrumque poficumefl intra cfrcnium; vel unum intra . 
jacet, alterum extra ; quinetiam in horum cafuum unoquoque piurks 
conficitur negotium j ad ubique non abfimilis erit conftruaio ; fand'-' 
xjiaiius cflem ; meamque pariter ac veftram patientiam macerarem ■ 
omnes intricati ProhUmtum nodos evolvendo; finfi^eritejuroerpieci*» 
men aliquod protuliffc, , “ IX Adnotan..- 
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IX Adnotabimus tantiun quod ex PrtUrmMtu hujurce natura COn- 
:ftrutiion;quepro{^nta{aUi attendenti conflabit (utique ficatin ^ 7 - 
pthtfilffu ancwac traAatis uberius c(l dcciaratum ) duorum tanttun 
ad eaidem axis partes incid.-ntium reflexos ad unum (ele pun£hiro de« 
cuflare . nam aliorum unh» (qui iubinde poteft dari) vel alterius re^ 
flexi per ejuinuxli puiidhim tranfeuntes ad akeris panibus incidentes 
pertinebunt. I| Exhis qiiadantenus elucefcit datis pun^ ndiaikiS| 
ocnlique poutione deflgnari poteft linea quzvis, ia quadi^i ponAi 
ipecies apparebit ; incwnbit proxime pundum in ea prarciium deter- 
minare, ad quo eadem condiUt. eo fpedat hoc Theoremation. 


X. Ab eodem quocunque punfto A manantes duo radii A N, A R (Big. ^ pd) 
in circuli refledentis periph^ prxter illum arcum N R (qui ind- 
dentiz pundUs intetjacent) tnterdpiant aicum PS| eorum veto re<^ 
flexi mtercipianc arcum «r; emarcus**' zqualis Summae vddifle- 
renthe dupli arcus N R, 5c 'arcusPS. Nam (i)in prima %oca.( 
eft PS-r-SR-hRN=PN=N« = *rH-rR — RN, er- 
igo , pares hinc inde S R, & r R fubducendo, erit PS R = 

•r — RN.proindequePS't'.xRN=*r.(s).i]iaiien%mai 
«rii P S :t- 15 R— ILN P N =; N * = R N R ^ 

re rurius. aequales auferendo S R, R «- manebit P S R N = R N 
— roundetranfponendoeritro^:! RN — P S. 

. XI. Etiam hoc Lmmuxtm adreribemus : Bifeoetur redit N P iaB*i iPk . 94 : 

PA^-MA - 

Ic ubivis fitmatnr punftum A ) erit E A =± ■"— * Na» 

PNT^ PNltiAN PA±:AN.- ' 

EA =-r-l:AN=— — ^ = 


}QI. Exhinc, ut pryd i tum citius attingamus, Suppofito radios ffig. 
AN,AR (quoad cdl|ij^>rz^cntem) fibi quam proximos incidere , * 

pundlum dclignabimus ad quod ipforum reflexi N R <r concurrunt ^ 

dicimus ntiq» fl dkHi reflexi concurrant ad 2 . ; bifedis fubtenfis N P, 

N « in E, & F I fore FZ.ZN::EA.NA.j| Nam quoniam 
arcus N R, P S ex hypochefi funt indefinite parvi (fim minirai) ie ha- 
bebunt ut i)ot fubtenfz ; nec non idemde arcubus N R,* r dki poteft . 
igiturarc.PS.RN ::PS,RN PA , RA. (hoc eft ob RA, 

N A nihil, ex eadem hypochen , diflerentes) : : P A . N A . ergo, 
biscompooendo, erit PS-t-aRN.RN.;;PA.-t-a M A.N A. 

“ Ka ' - hoc 
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li(>ccfl[«'«^,RN;;PA-+-»N A.NA. cft autem are «rw.RNT 
: ; (ubtenCi R N : Z..ZK : : «Z. Z N . ergo • Z.Z N ; : 

PA-HiNA". NA.& componendo «N .Z^;;PA-t- j NA, NA 

. & antecedentes fubduplandb F N . Z N : : .N A *4lo- 

PA.-+-NA' 

■ique dividendo FZ . Z N : : . N A . eft autem' E A= 

^ ^ ^ -<fgo undeni cA F Z ZN; ; E A’. N A : Q4.E .Di 

XIII. Hinc conipaitpunftumZeffc locum ipfiffimBm, circa quem 
puncti Z imago coniiftit j oculi refpe^u in reflexo G N ^ confliemi, 
Pff tanquam ad U . etenim Toperius nec femel argumentis ^ ut mihi vide-, 
* tur , admodum luculentis adfirraacum cfl (ut jam id inAar rcgulx. 
legiive ratum, flxumque cenreri' queat) ifthic imaginem verfari y ubi 
piopiorum incidenti principali (hoc efl ei cujus reflexus oculi centrum 
tranfiens axh Optici vicem fubit) radiorum reflexi principalem iUunii 
reflexum interfecant} itaque ch^Z in hoc cafliverfatur. 

• Xly. £t hoc argumentatione coHegi,‘non illa quidem tncecta 
vfli ambigua, fitdnecad ^rravetnVi rigoris amuflim prae illa quam in. 
prTcedcmib^' ufurpavf (quanquam Et hxc c cognatis fontibus pro- 
fluxerit) adeo exatti ^ rondsa tamen, dc facili, talique qiue conclo- 
(ionts atUenar caufam apprime detegit . Enim vero li pleraque cuneia, 
' ^ quar fe oggeruoc huc attinentia , minutatiro ac morofe perfequi vellem, 
' immane quantum tardii (commodo veAro fortafle non tanto) mihi« 
met accerfetem, dc temporis plurimum vcAri pariter ac mei exhauri- 
rem . fuffecetit itaque jam, dc ppflhac in xeliquis Hppotheflbus fuffi- 
ciat, via quam breviflima (modo tamen cenillima) metam attingere . 
De convexis haAenus ^ ad concava proxime nos confcrenms) aliqpan- 
tb brevius exponenda. (|. 


LedL 


Digitii:ed by Qoogie 



^ i 


EGT. 


X. 


' V 


Ii I .N poftnmM Le^tiofK cjtxkl fpc^viimK pun^um ciroili coiivcjo 
. JL aBuxit ) nunc- partem conoavas itradiam aliud, at magis i» , 
contemplabimur • Sc quid«nn cafuum przcipuorum diverlitatcm iaw 
primis didingtiemus. ^empc radkt pontum A in circulum re« 
ncAcmem, cujus centrum C { connexaque rcfta A C protendatur in- 
definhe ; tpopoiito. 

. * * ’ , -^* 

]I. I. Incidat radius A N j 5c fit A N = A C j erii ipfius A N 
•cflexu$,putaN «, ad A C parallelus. 

Hoc e lupra generatim oftenfis codAat . Sc facilc jam patet , con- 
iKXa CA. etenim eft aiig. A C N = A N C j ob A Q A N, ex 
Hypodiefi pares ^ &ang.ANC=«NC, propter reflexionem^ 
adco<]ue ang.ACN = «NCj unde funt A C, N « fibi paxallc- 

• 

IH. a. Incidat ndins A major ipsa AC; ejus reflexus (puta 
''M*) eumaxedireXc procedens conveniet ultra centrum. rerpeXu 
punnl A} (hoc cft centrum C punXo raduntr, concuifu/quc mtcc- 
jacebit) . 

Namob A Mc" AC,‘ erit-ang. ACMc“AMC=: CM*, 
ergo ang. BCM-+-CM»'^ang.BlCM-i- ACM= a reft, 
quare M «,* C B comenirae m&a C M ad partes • B i tcIir 
adj;. ^ V' 

-. 11 * 

IV. 3. Incidat radius AR ^ & fit AR minor ipsa AC) cjtu 
nflexus, putnR axi retro protnXus occurret . (huceR i» radibuis 
centro, concurfiwjue fit ihierieXnm). • * ; 

NamtiicobAR^raAC; eritang.ACR'^ang ARC:=9^; 
• RC.qu^opicr ang. DCR.-t-«RCc:“ a.reX.ttndrpatetipd» 
poitraXas infra CRcdncuxrcrc.. - . 

. - ? ^ ^ 

/ V.Hnw» 
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’ V. Heovm cstluum primus ad unwRakntaxat ab una axis pane radi- 
um pertinec, qui rrikpiosahisoiibusconvenientes medius diflerminat. 
de pofteriUtt iuque duobus firparatim pxuiib difpidarous | bit jam 
ita(^ primo A C = AG := A> • unde quilibet incidens cavo G B > 
radius (uc AN) major erictjuam AC - hujus itaque reflexus axem 
fecet pundo K ; dico, li femidiaroeter C iWivi^tur in Z ; ut (it C Z . 

Z B : : A C . A B j foce C K c~ C Z . etenim ob angulum A N K ' 
. . bile.^um , erit A C . C K : : A N . N K . vel permutando A G . A N 
::CK.NK. ell autem AC. A B~3AC.AN ergo' AC .AB 
”:3 C K . N C K . B K . eigo cum fu, ex hypotheli,- CZ .Z B 
::AC.AB{ erit CZ .ZB^aC K. B K . componenddque CB'. 
ZB . ‘^CB . KB. unde ZBc-KB, feu CZ-aCK: Q^. 
£.D. 

VI. Hinc puniiiumZeftIiroes infra quem, Verfus centrum, nuUus 
reflexus axem interfixat. 

Ctrf/l. Hinc Ci punda Z , r fint Utnices punftorum A, « (quorum ‘ 
A remotius) eritCZc“CC. 

Nam BC. AC~asBC . «C . coarnooendeque AB . AC"ti 
• B.cC.hocefl ZB.ZC-aCB.CC. veUompoOrd CB.ZC 
•3CB,(C .eigoZCcrCC. 

VII. Q^inedam erit tn hoc caii); A N q— ~ ACq . CN q:: 
AC.CK. Nam docxtur K HadCN puaileU, peoira^ AN 
•occurrens in H | & coooeAatarCP ^ & eodem pUiK modo quo 
peritts (in tis quae circa convexas paxtesattmmus) oftendetui fore 
AN»N P. CNqt: AK.CR. unde divinm cnt AN xNP— 
CNq.CNq ::AC.CR. ett amem ANaNP = ANa_ 
AN*AP= ANq— : ACq— CNq= AN^—ACq-i- 
CNqi adcdqpe AN»NP->—CNq=7 ANq — ACq. 

'.deimmcritANq — ACq. CNq:: AC.CK : Q^E.v. ^ 

Notetur ; fl fmt A C minor femifle (emidumetri circidi re> 
.fle^ntis, quod ponAum A duos fiocoshabebk ad cafilcmccntri par- 
ces, quorum alter ad piutesD, aIeeradBpcttiDcl>it( fi»ACiiui«t. 
incmiftaSemi&, fodsqoiaddtvcafiMTCxtkcs B, 4( DpcstiMOt»* 
. ccatrau C nterpKcbo. 

Vin. Biam hoc interieram Tknrms'^ peaemiffis conforme: Si 
fitti CK.pN::CN.F» «emque sCA . CN :: CN . B, 
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&dcn)itt 2 W NQ^ad A.C (xrpeodktilan», eni CQ=:F>-rJi.'i| 

Nam (uc fupra) C A . C,K : : F « £ . quacc diviclcndo erii C A 

— CK. CK; : F — E. E. ]tcm hic erit AN^ — ACq >= 
i A C X C Qj«- C N q . adc<^ue a A C x C Qh- C N q . C N q 
: : A C , C K . hoc cft , (ob CNq = iACxE.) * AC x C Q 
-4-iACxE.aACxE::AC.CK. hoc cft C E , E f: 
AC.CK. quare dividendo CCL. E :: AC— CK.CK. ergo 
F — E = CQ^;.Q.E.D. 

IX. Porro,, Ci duorum quonunvu radiorum AM-, AR reflexi 
N RL axem fecene punctis K, L ; erte CK . CL : : ARq — - 
A C q . A N q — A C q^. Nam ob GK.AC :: CNq.ANq 

— A C q . <Sc AC. C L ::ARq — ACq.CNq.. criiex sequo 
perturbate C K i C L::ARq — ACq.ANq — ACq. 

• . 

X. Hincflradlus ARfiiipro A N obliquor ^ erit CK*^CL* 
NamARq — ACq"raANq — ACq . 

,XI. Hinc pal^ cA refluo» NK, RL tete prius quam axem • 
decuflare. < . 


XII. Accipiamur porro bini pam arcas N R, R X ; Sc incideo* 
dura A N, A R, A X reflexi ctim axe conveniant punAk K> L, M } 
dico fpatium L M, obUquioriim occorflbus tmerjedam , ma^ eflie ' 
ipatio L K , quod r^ioruro continetur occurflbus . Nam e 4upra 
monflratucoBAate^ANq-^AXq**Da ARq. proindeque tb* ng.xc^.^ 
re AN.q-t-AXq — zACq tARq — aACq*. ac inde 
ANq. — ACq.ARq — ACq.“T>ARq — ACq.AXq — 

ACq. hoc cft CL.CK-rJGM.GL. vel CM.CLcrCL; 
CKlquareCM-+- CK c“ a C L.&ideoLMc-KL.. • . 

* » % ", 

' XllI. Hinc reftiu» ir^ruens lux a refleidone vedus axem cooden^ - 
(atior evadit. ^ 

XIV. Qi^dm demuta rurfos ex his uiieratiMf, viflbilis A uoagt^em ' 

circa reflexorum metam Z,oculo«rpiam in A Z. «aftftkno,«(^ ' 
tere? - . . 

* ’ • % 

XV. Adverflttarfaltcm (idqoodeaperi(9k[« depreheAdenir) 

Io nrpiam ia Z B coiiomeo cqfuuflocen-aqtpaKndw objic)^\qm^ ' 
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• L E C T. . X. 

cim «mtuiK reflexi contrcrgentesap^Uant. & imtgo diftinfiior Z 
Proculum confiftaC.Quin ejufmodi complures apparentias oblerva- • 
bitis ipii li lubct , 6c ex his deducetis j| . . ' 

XVl. ftTterei, idte *chli c*titr § , vtftu O, f 
ft Iffmm ftrvtdtmrtfltxm (ceu N •) < fupra traftatis aliquatenus 
«dparet . nec inibi generalim expoiitum Pr^tmA libet hic repo- 
ocre. 

XVII. Qdinettam amedi^Tccenfcndo ronftxbh,fi bifecentur fubtenfa 
■ PN 4n E . & fubtenla N »tin F- ac flat FZ.Z N : : E A . N A| 
radiantis imaginem , wus O refpe<£hi, circa pon^m Z c-onlifterc , 
plahc iimHis ^ dircurfus , quorfura || ' ' 

XVII I. iSupercft tantum, ut depofleriore quem innuebamus cafii 
-paucula fubdamus. Eb, poru^r AC = AG=Ay^ inde quilib^ 
incidens cavo G B > radius ipsa A C minor erit . . iit talis aUcujus 
AN reflexus N«j qui nempe retro produ£his cum axe conveniet ; 
pura ad K. Etiam hic prxcedencibus conformia deprehendentur, 

& fuppari deraonftrabuntur modo j qualia funt nempe 

XIX. AC. AN ::CK.KN. ♦ 

XX. ACq — ANq.CNq::AC.CK. 

XXI. Rtdii ARipHoAN obliquioris reflexus cum axe concurrat 
inL; erit CK.CL::ACq — ARq.ACq — ANq. ac inde 

-XXII. CK-aCL. . 

XXIII. Incidentium reiUorum (pares , ut fuperius , arcus in re. 
flectente fumendo) reflexi concurfus habent a (e minoribut intervallis 
dirpinAos. hzc, inquam, & alia quoad reliquos cafus prarmonfln- 
tis conformia , vel sanata pcrTunili quoque quoad hunc cafiim metho. 
dq comprobantur . quare plunbus tempero ) fed enim id quod ubi- 
^queptatdpuum etiam hic excniiboflendain) przmiflb tamen hoc, ad 
fequentia quoque concidenda non inutili, Lmmmt : 

,r 

- X>QV. DcturrefhiBC; ioeaprotra£tadcrignandamefIpuofhim, 
velutZ^ itant BZ ad CZ datam oUincac rationem, putaiadK.lj 
Id facild fle gcqupHr. j| i.Si- 
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X. Sifuerk I 17 R; fia 1— 'R.Er::BC.CZ| quae compo- Fi 
nendo erit I. R : :B Z. C Z>. <xgaia^i8ii. t 

z. Sin'l~r3R { fiaR — 1 ,1::BC . BZ. ergo rttefis compo- 
ntRdoR.I::CZ;BZ.vettnras^y ).R::BZ.CZ. 

' ,1 * " 
yXV. Fncjain CA.'AB : :CZ.BZ; Dico puoAuffl Z eiTe 
q^am , citra quam ( fffpedo cenari C ) nullus reflexus axem de> 
filabit } hoc eil prxmiflis infiflcndo, fore C K c~ C Z . 

Nam ducatur N T drculum contingens ad N . erit ergo N K . N A 
; : K T . AT-3 B K . A B . quatcN K . N A-f. A B . BZ-3BK . 
ABh- AB.BZ= BK BZ. eftvcro NK.NA;:CK .CA. 

& AB.BZ::CA.CZ.erg6 CK.GA-t-C A.CZ“aBK. 
BZ.hoccllCK.CZ”3BK. BZ. vel permutando CK.BK"tj 
CZ.BZ. undedivi^endoCB.BK*?CB. BZ.adedqneBKcr* 
BZ.uodeliquttproporituin. ... 

» ' " ‘ * 

XXVI. Exhinc (ut in caflbus amc pertrahatis) confehatur ejuP 
modi punhum Zefle locum ipflflimum tma^nis punhmn A exhiben- 
tis oculo, puta O, in axe C A conftituto ; patc'tque quiua lon^ paflim 
ab Opticis } hominaitn a noviflimis .Stevim, Fsbrio^ in eo 

aflignando loco abemtur { quonma ex (Utentia, verfatur isadpuo- 
hum (puu Q ) tanto femotum a vertice B intervallo , quanto radi- 
ans A ab ipfo B diflat . id quod praeterquam quod nulla veri/Imili raii- 
one nititor (imo rationi prorius adverfanir ^ cum nullus omnino 
radiusoculiun ii^rediatur unquam a punho (^proveniens) experi- 
enti! facili^ ruatur . Nun n unquam circa punhom A acc^a 
candela fp^lo cavo G B>; exponatur, .q^o vewc ad Q fito loiigd 
maiqri diflans intervallo cbnfpicietur , quam ipfo B C),, quod ipfam 
A B exar<mat. quinimo tantillo verfus centrum illum adducendo non 
acqiuli diKanti! , fed admodum majori videbitur elongari ; tanta 
circiter ad fenfum , probabilemque conjehuraro } quanum proportio 
rfquirit a nolw prjwtqta . quo circa dilcurfus nofler experientiae 
fuflngjo'conflabiiitur. . 

XXVII. Ciuod' demum attinet ad locum imamnis refpehu visus F 
^extra radiationis axem poQti ; determinatur is eodem ac in cafibus * 
antecedaneis modo ^ bifecando fcilicet ipfas N P, N « punhis F ; 
facieiid^ue £ A . A N': : FZ . Z N . Adnoundum (altem in rehi- 
ori^yj^xis imaginem extra circulum confidere ; fed in obliquiori- 
bus intra illum, nempe (1 fuerit A£c:~AN punhum Z ultra axem 

L CB 
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L E c T. X. 

CB cxiftef t fin AE"^ AN, ponftim Z v«fu$.« Cm 

A E = A N j concurfos iqfinice fflftabii j Cw proximo# reflexos ipfi- 
N«p#ralieliuerit. ' ■ 

Not.doaa.AQ. ad CB perpendiculari, fi AE = AN j erit 

= Naro A Qq = APk AN= 3 AN« AN 

Fig. I o6. — 3 A N q } itaque punflum N, ifloecafus difteruninans facile de^' 

flgnatur. . ‘ 

Rationem ipfi tantillum attendentes pcrfpicietis . mihi fane cunctas 
e\’olvendo minutias non animi fatis, non otii fuppetit. 

* * * ' . 

. XXVill. |imbithisanam,locoforfiinoppo«iiniorepr3etcrmilTain, 
obfcrvatiunculam attexere. St fuerit Z radiantis A Imago, vicifiiraerit 
A radiantis Z Imago, e di^is quoad fpeciale!# cafus filctld cernitor 
hoc confeaari . quin & hinc gencratim verum apparebit fatis ; Si fte- 
^ rit Z ipfius A imago, tantum unus idcirco ab A meantium inflexos 

per Z tranfibit . (hoc imagini proprium elfc fsrpius in decurfu in- 
colcau fatis arguunt , fuperqoe ) quare reciproci folus unus ab Z 
manantium inflexus per A tranfibit (nam fi duo tales per A tranfirc 
dicantur , etiam inde duo per Z tranfibunt, contra hy^hefin) erit 
igitur A ipfius Z imago. Merebatur haec (compendio bene ftrviens, 
& cafo* inter fe varios conferentibus affundens lucem) obfervatio gene- 
ralibus intertexi ^ nifi qu^ non omnia fe nobk {httm ptodua^ (k 
quzdam in abftraftione funoma non irik facild vel «plicari poflent, 
vel comprobari. * * ' 

A Catoptricis jam aliquando manum . quae contentus ita quadante- 
Dus proroovifle, haud difparia (certe niaigis nova, minimequepr^. 
triu) circa refraAionesfpharrica$,feu circulares, attentabo. 
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: Lect. XI. 

I. Auptrick elrcmUrl *i DitftricMm frmtvtmitr j 

^>ouorfum incidentium qoeccanque refradis ani (innilo peri 
delineandis , adet^ue refrai^ionom Tyraptofflacis organice pertentan. 
dis modum hnprimts exponemus, pne carteris, opinor expeditum . 
Seorfimad v> zqualem diametro G) circuli refringentis delcrr. 
batur circulus v«>. irem habeat v >> ad S > rationem illam, quxre- 
fra^ones determinat (illam autem deinceps , ut antehac , conflaoter 
nuncupa!^ rationem 1 adR) dcraperdianMnroSyde^tMtur quo> 
^ue circulus SHy . Incidat jam radius quilibetMNP, cuicon- 
veniens defignandus eft refn6ius . ut hoc aflequamur , circulo adpofi- 
to a V adaptetxir v • = N P j dfc centro y p« « deferipots circulus 
fecei circulum S H > in H • connexaqxie > H drculum v * y interiem 
in € • demiun connexi v? , circulo N P G accommodetur N X =;: 
V { ; erit N X ipfius N P reftraflns . Etenim (du^b C P, G X) ^ 
(>S>v: :) l.R . hoc eft >*.> 5 :;I.R. hoc eft 
G P , O X : : I , R . cum itaque fint ipraeG P, G X rcifi finds angulo- 
rum G N •, G N X (quorum G N P eft atrius incidentiae j liquee 
propofitum. 

II. Ad ipfa S/mptom*u prt^ediamur exponenda radia ad drcu- 
lum cebradlU competentia ; quorum illa pro more primo pertraAabi- 
feius, 'quae sadiasti punAo conveniunt ad infinitam quali dilhmtiMi 
polito , feu pazallelQs ad Ibirum radiM ejaculanti, C^odrea per 
circuli refrin^tis Centrum C punfturaque de longinquo radians 
protendatur refta ACZ. tumfiat BZ.CZ:;I.K. necnon di- 
vidatur CZmF, ut fit FZ.FC;:I.R. & centro FperZdefcri- 
Mtur circulus E GZ. hisperaAb, accipiatur jaid quilibet ad AC 
MNP (convexis nubens an conavis partibus perinde 
fi reSa NC (ab incidentix nempe pundo perrefrin- 
gent«’tentt«m do^a) circulo EGZ protrafla occurrat in Gt & 
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L E C T. XL 

in axe capiatur C K ;= C O j connefUturc^e refta N K, fore N K 
ipHus M N P refra.^uiD. Conncftantor enim rectae FG, BG{ Sc 
quoniam eft B Z . C Z ; ; ( I . R ; : ) F Z . F C erit permutando 
BZ.FZ::CZ.FC. dividenddque B F . F Z : : F Z . 
F C .itaque patet triat^ula B F G, G FC (latera (dlicet habentia 
circa communem angulum G F C wopdnionalia) Hmilia fore . 
quamobrem erit B G . G F : ; G C . C f . feu permotatim B G . G C 
:: GF.CF. hoc cft BG.GC:;FZ.CF verum in tri- 

angulis BCG, NCK eft BC= CN, & CG = CK, &ang. 
B C G — N C K ; adedque BG.GC::NK.CK. quare erit quo- 
que N K . C K : : 1 . R . ergo, ’*’fecundum generatim antehac oflenfa, 
liquet N K ipHus M N refragium exi/tere. 

Cor oli. Adnotetur e(Te triangula BFG, G F C fimiliat ac efle 
BG.CC:;I.Ri & ang. BGF = GCF; & effe B.F, F G, 
FG-H-&C. 

IIL Ex hoc (fanc pulchro, perutilique7i&r«refl»4r#^ ciun partiol- 
laris exoritur methodus hujufmodi quotcunque refraAos expeditiniiac 
' feu delineandi , feu computandi { tum ipforum przcipua fpn^0mdts 
- facilime dircernuntur ac demonllrantur. qualia funt, qua: in iubjeflis 
exhibentur Coreltariu. ‘ 

IV. Patet hinc punihim Z elTe limitem ultra quem (refp^a cen- 
tri) nullus axem interfccat refra^lus^ feu perpeodicuiaris ipAus AB 
(vel ei faltem quam proxime adjacentis radii) refirai^um ad Z termi- 
nari . quia nimirum eR C Z c~ C G, vel C R. 

V/ Confequitur etiam, fi duorum incidentium M N, Qjl (qomnim 
QR At obliquior) refradi conveniant cum axe puriflis K, L, fore 
C K c C L . Etenim A re^ae N C, R C ad circulum refradarium 
(ita circulum E G Z merito fubinde nominabimus) producantur, ut 
ipfum fecent pundis G, H ^ liquet effe C G cr* C H ^ adedque C K 
C“ C L . Hinc 

VI. Ad eafdem partes incidentium refradi fefe prius intericcaot 
quam axem ; (vcluti puta refradi N K, R L fele decuAant io X.) 

VII. Quinetiara , A in primo cafu per centrum C ducatur reda 
V 1 ad B Z perpendicularis , diddque drculo rcAadario occurrens 
ad 1 •, &: Aat C Y = C 1 , patet pundum Y c(Tc limitem reiradionk 

ciic- 


1 

1 

« 

■ 

-i 


Digitized by Coo>^Ii 


77 


L B C 'T* X 1« 

citeriorem erit enim connexa V Y refradus obliquiAmi radii, ceu 
TVj Circulnm refringentem comingemis.' 

VIII. Item , in fecundo cafu fire^a C V I circulum EGZ tan- p,v 
gat in I, & adfumatur C Y = C 1', erit pnn£lum Y citimus alter 
refiraAonun limes. Etenim connexa VY refra^ius erit incidentis 
(puu VT^ acLBC paralleli ^ qui certe cunctorum. obliquiflimus 
erit hujafmodi re&a^nem patientium . quum enim (’^ praemilGs) 
connexa F f, Gt F I ..C.F : : i . R . hoc eft finus re£tns anguli. F C 1 
(vel anguli CV T) ad linum totum, ut 1 ad R , nullus ipfo T V 
obliquior medium B N V penetrabit • at ipfe quicunque talb reper* 
cutietuc; velutf4inec. 

. JX. Ceterum hic (tametfi pfarter ordinem non nihil.- eXtr£que 
luum locum) egregiam quondam & przferdro notabilem imus, quem 
nuncupavimus , relra<Starii circuli propricutcra interferemus : Ora- . . - 

nium a puoAo B promanantium , & a circuli EGZ cavis partibus ' ' 

cc^adionem patentium ( juxta cafus prznominatos refpedivam) re- , 
fioidlpcr punctum Ctranubunt. ^ . 

'* Nam ejuTmodi quilibet incidat radius B G, & (dantibus qwpne- 
' ft ruda pracmonftrataquc fur.t) triangula B G F , G C F fimilia funt j * *.3 > 
angulufquc B G F par angulo G C F ; itemque FG.CF::I.R; 
eft autem F G ad C F, /w CT/vm GCF hoeeji BG F) 

nd Simm 4hi£Hti C (j £ . tr^ Slnu B G F MmgmfH* 

iitcidemA J md Sin»m C G F fe habet, .ut I ad R . etgo C G eft 

lefrados ipliue B G : CL E.. D . 

N»td. Si qui ad convexas hujufce circuli partes incidunt, ita re- 
fledantur, 'ut (^rpenio Sinus anguli incidentix ad Sinum anguli reflexi 
fc habear ut 1 ad K . etiam reflexi per C tranfibunt. 

Hinc habetur unum (quoad hos cafus) e prarcipuis in Dieptriea 
defideraturo, perquam utile ^ Superficies ilmpliciflima radios ao uno 
pundo procedentes ita refringens , ut tanquant ab altero proveniant ; 
id quod demondrationis addudus commoditate C«r«£4ri( loco (liccc 
ad aliam pertinens hypothelin) hic apponere non dubiu vi, redeamus 
e diverticulo. 

> • • 

.■ l X. Notandum porro, qubd diverfos refringentes circulos, iifque 
competentes, modaprzftituto determinatos, refradarios adfumendo, 
redz C B, . EZ»CE)C^CF eafdem in uno, quas in altero quovis 
'proportiones .obfervant ; id quod fi^cilim^ dcmonfWatur; &.fatiselu- 

cefeit. 
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cefcic creo , quod earum omnium ad ie proportiones in eodem u^que 
- modo fundantur in una ratione I ad K . verbis^ Schematis ef^ 
gendis parco . Pro (equeotibos hzc adjungo LemmatU. 

• ' • •• a 

• d* » * ' 

XI. t. Sint tria quanta A, B, C (quorum maximum A) (edein* 
cepa arquather excedentia : fint etiam altera totidem M, N, ^ 
fit A . tt : : M • N ; ac B, C s : N, O i dico fore quoque tria M,N, / 
O in ratione cemtinua Arithtmties. Nam ob A . B : : M . N . erk 
diviilm A — B.B:: M — N .N . itemobB .C : : N .O . erit per 
rationis converfionem B.B — C::N.N — O. ergo erit ex xqoo 
A — B.B — C::M — N.N — O. itaqueciimm exHypotMi 
A— .B = B — Cj erit etiam M -r- N = N — O: Q.E.D. 

XII. 2 . In circuli quadrante ZQ^ trium arcuum ZG^ZH^ZI 
Siftus lefri F F f, F y arqualiter crefeant (ut nempe Ik *C=Cv) 

^ ttf dicotbre G*— r-Hf *^HC — 1>. 

rig. 1 X 5 • pqjyn ducatwrfubtenfa G I ip&m H C fecans, in X ; & fint X R', 

, IS ad F CLparallelac ; patet ipfas GR, X S arauari hoc eft fore 
G<* — XC = Xf — ly 1 unde liquidum eft efleG* — HC“^Hc 
-lyxQ^E.D. 

I • 

XIII. Sunto concentrici bini circulorum quadrantes F Z X, 
F(f ; Scad FZ parallela ducatur rcAaquz vis LGy jcirculosinter- 

fig.iid. fecans pun Ais G) ^ ( dicoforcFZ — LGcr^Ff — Ly. 

• ■ Nam connexa F G circulum f y 5 produAa fccet in T ; conneAan- 

turquefubtenfeZG, (hzc ipfamLy ikanstnS) Patettme jam 

' ceAas Z G, C T parriklas efle ; adeoque quadrangulum Z G S ( fore 

paralielogrammum • unde G S = Z C ; adeoque FC — LS = FZ 

— L G . ergo F^ — L 5 .“aFZ— .LG: Q^.E.D.^ .*• 

# * • » 

XIV. Sint jam tres radii paralleli M M, QJl» V X, Ji fe dUIantes 
zqualiter (hoc cft ut duAis N f, R f, X ? ad axem A Cnerpendicu- 
laribus Ut X? — Rr = Rf— Nv) & ipfoniffl refraw cura aim 

Fie. 1 1 ' . conveniant pundis K, L, O ; erit obliquiorum concurfibus interjeAum 

®’ ' ' ipatium O L majus fpatio L K , quod k rediorum occurf3>us conti- 

netur. 

Nam ducantur N C , R C , X C circulo leftaAario occurrentes 
punAts G, H, I ; & ad has a refradarii centro F ducantur perpendi- 
culares Ftf, Ff, Fy, & quoniam triangula CXf, CFy fmtSia 
> funt i eritX5.CX::F>,CF. item fimili de caura,ell C R (C X)'. 

Rf 
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L E C T. XI; 

R f ; c F. F j' quapropter erit ex jrquo X5.Ry:;Fy .Fc.’ 
non difpare ratione conAabic efTe Rp.Nv::FC.F«. ergo cum 
tres X R r, N V fe arqualker excedam j *et»m tre» F >, F c, F « fe •» i bmfus i*3. 
xqualiter excedent j unde confequerur e(!eC « — C f*/f- 
nec non efle * » G — f H -a ff H — 1 j adedque con]un<ftini C G *ixbuim/ i*S 

-CH-oCH — CI; hoceft CK~CL-aCL — CO, hoc 

cft denub L K O I. ; Q^E . D , . * 

• • • 

XV. Hindappam regius ittapfam refringenti locem m3^inrpi&> 
ti ^ vc($Mr9«c punRuin Z in ar^s redigi ^ maanimam proinde vim 
ejus iilhic eacri « focuoique comboAionis (ad folem) ibi veriki. 

XVL ConfeOatur etiam radios (huju&nodi laltem parallelos) quo 
rcAioces «culo (cujus nempe fupcrfides rcfraAionisinuamob^ce» 
aut Sphziicz funt, aut Sphzricafi i^uatdius referunt) incidunt , eb 
fiKilim abipfo readunari, fcu propius recolligi. 

• * • ' • * 

XVll. Qjiiniinb' tandem ex his coHimtur viTibilis longinqui punAi 
fpcciem oculo» in axe pofito, circa punAuraZ apparere. Eteoimab 
ei adjacentibw patt2>us tefnAi cum pne exteris pcrpendkulares(vi 
proinde fOttiores, & recoUcAu ptfatiores ) neque tion dopiortores 
affluunt ; quibus ex caufis imaginis poCtio dependet ; ut jam&piiis 
admonitum: — 

cxicr^ hik: cora tw^^ 



' • / 
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Lect. xii. 

X 

. J 

I. AralUlimm n4 clrcidmm refrdSitittm fMtlttuhm tn 

X flMtont dffixms, frtter 4IU fr*cif»* I$c»m ultimi ■ 

itttrmituevi , ^umm ifii refrufentunt^ teuU tu uxt cgnAitu- 

' to , res jam poftulat ur eandem dc6niamus oculi gradi recuscoOoca- 

ti . reruntamen unam priiis haud inutilem adncdam ot^fervanonem, ad 
ptzcedenda fpeflantem ; hanc «rigue: 

•Kg. 1 1 8, II. Si duo Segmenta N B R, v Uthudines (rd fabtcnfas) N R, 
n ^ V f xguales habeam ; quorum V ^ f ad majorem ueit ineat circuimn ^ 

hoc cum potentius aduret , cum objeSum vidbne darius atque di- 
itinfVnu exhibebit . Sint enim C, k drcuh>rum 'relringenriom cen- . 
cra , dc drculi iis competentes refraOarii lint £ G Z, t > C ;< horum- 
que centra f t tum parallelorum pundis N, v incidentiam finc 
refrafti NO, V* j dico tum fore DZer* «l' ^ . jj Oucantnr enim 
Tc&x N C G, V K > : hifque perpendiculares re^ FL, f a *, cllquc 
CN.V»::CN.NP;:CF.FL. ergo 

(rationes iibi pares adjungendo) eft CN .r*^-vw.»*v;:CF. 

F L -f- f A . « f . hoc eftCN.»v::CFxfX.FLx*ff. eflaotem 
. 9 CN.itv::CP.itf;:CFxaa.«fx^A. quapropter erit CF 
x^A.FLx»»::CFxea.KtK?X; & idcirco FL x — xe 
X 9 A . indeque F L = ? x ; hinc conlequetur fore- C F — - C L c“ 

X e _ Ita . nec non FZ — LGcr“^C — Ay. proindeque con- 
jundim CZ— CGc“'iC — “^jhoceftCZ — CDc:“»C — «J*.j 
hoc eft demum D Z ct" ^ C i exhinc lux ab arcu v C t magis conlUp^ca, 

( in rpatium quippe rcftriftius ( coa^a) violentius operabitur y 6c 
a 1'ontc magis ad pundum accedente promanare vifa pundum radians 
diftindius exhibebit ; id quod inftitutum fuit oftendere; quo rei paflira • 
obfervatjr, nec exilis in perfpidliorura conftnidione usus ratio con- 
flaret . II In ordinem jam recidimus • ut pnndi nempe longinqui 
locmn apparentem indagemus, oculi refpedu quomodocunque liti- 
qium in ti nem conficiendum venit imprimis hujulraodi re- 

itiira definiens in qua locus ifle verfatur : JII Dato 
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DatodccHio refringrate ( {Minlb)aQeq«ovisX; peri^mlttim 
Xducamir reAa, quz^fit idctdentis ad ^t«apQfltioii(reebuiiCB 
paralldc refia^hi».- 

. Si pwn^um darudi X ponatur in axeC B ; fiuallimc pcrfTcitur ne* ^ 
'gotium f etenim H fiat E . 1 ; :C X. T ; & centro X inter?aUo ip^ 
luuTlxdxquante dcicribanir drcolos refringentem intcrfccant tn Nj 
d firzmifGs admodum patet connexam N K per N inddeotif ad B C 
mucaOdi rcfrafbira efie I <paa (d^ cft CX.XN:;CX.-T:: 
R.I*. 

IV. Verum extra cafum faunC, & alios particulares nil huc atti- 
nentes t generatim conceptum Pr0iltmi SoUaum cft , aut plufqaam 
Solidum (ut ex^nalyli non difficile perfpiciatiir) & cms «I con- 
fuetS , per lineas vulgo receptas , conftruflu perquam arduum Sc 
t^perofum \ quidem ut Uc^i mihi non ^itus incomperta fit metbo- 

^ ejufmtw confirufUonem non unam moliendi » atg^e poffim addu- 
a, tantum' ut ei temporis, tantum laboris impe^m, quantum 
expoldt I rnffecexic tt^ue modum iodigitare, quo|ier liiKamquan* 
dara fibi peodiareni, iacli . negueb defignabikm, ita 

axMdfiruip^, ut mMihamattiaam ac iadolcai Mow.modoatUe 

^Ubec. 'r . ■ 


.1 


y* ConneAatur reAa CX^ fia»^ CX.CV::R. I4 &eer Fig. iai« 
pungam V indefinite pnxendatur rem F G , dade C B parallela ; 
tum d- refriagoitia. centro C redlx quoccuqqueCleimant, rem» 

FG d^uflantcf jjUtofttp H ; & centro XI intcxvatto redas V H per- 
peithnmxqu^t^ defiripti dicali redis C 1 occurrant pundis N « per 
hujufinodi punda quaevis linea tranfit, (^uaminnuimusexponti ?r«. 

UtmMtis SoVmom defervituram 1 ejus iblioc, 9 c daticii^irefrin- 
Kntis imerfe^ quarpiaip inddeiicix pundum erit , ad miod per X 
dum reda re^^etur in aliquamipfi BC parallelam , icuviciflim 
^futciaJUatiu^cniffltaltsintafedbqnamsNi&di^aNXip- 
fiunlnCfccttinK. Se fintNM,acXTad BCparxttdx. J^ue 
tucaCX.KNti (TX.XH::TX.VH;;CX.CV;;) R.f| 
ui^e fecundum oflenfa l^uec NXK te&aduro cfTc ipfios^ M N • 
cmod oportebat fadtnn . Ita PrthUm* Amlemf utcunque licdiit 
, nec ima ejufce qualitatem intueri y <p)t refr«% jier ocu* 

' tt centrupi Ibeent definire , fingulofque teipsi de%narc { quae lon- 
figUbdiiii c^ere . cum tfiiiemeatenus imi^islocus 
• M habeatur 
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Fig. 132 . 


» • 


Fig- 12?, 

ii4. 



L B C T..XII. 

habeatur «Jeterminatus • fuccedit ut breviter etiam ipiifllmiili) iq Hn- 
^lo taU refra£l6 pnnftum' oftendamus > ad qdod tUa connitH , ^ cu> 

]us rcrgfadam hoc quali htmm* prarflememus. 

.VI. In circulo A N B, cujus centrum C , fint 5emidiaraetro C A 
Krpcndkulares N E, R F j item Scmidiamctro C B lint perpendicu-- 
aces G , X H j lint autera C E, E F ipfis C G , G H pro^rtiona. 
es ; & arcas N R, N X- indefinite parvi . feu quafi minimi diftj 
conditione priditi j dicimus arcum N R ad arcum N X rationem ha- 
bere conflatara c rationibus ipfarum CE ad t. G,& NG ad N E ; vel efle 
arc. NR,NX:;CExNG.CGxNE. Nam per N ducatur V T 
tangens circulum ^ ipfirque FR, HX occurrens punftis T,V.eft. 
itaque (propter Summam ex Hypothefi parvitatem dictorum arcuum) 
arc N R i C N : : N T . C N : :.E F . E N . item c N . arc N X : : 
CN .N V::NG.GH. quapropter erit arc N R . C N -1- C N , 
arcNXz;= ( EF.EN NG.GH = EF.GH-t-NG. EN 
= ) CE.CG.-f-NG.EN. hoceftarcNR . afcNX=rCf . 
CG-l-NG.EN: Q . E . D . (vd arcN R .N X ,C E xNG. 
CGxEN.) 

* • 

VII. Sit jam radii cujufvis talis MNP, refringentem interfecantis 
piinclis N, P , refraftus N w ( refringentem nempe denuo fecans 
in v) huic autem indefinite vicinus (& quali proximus) adjaceat 
radius jC^JI S, cujus itidem refradus Rr t. refringenti nempe rurfus 
otfcurrens in or ) , priorem N m decuffans in Z ; bifeccntur autem 
fubtenfac N P, N • punitis G, E : Dico rationem N Z ad G Z com- 
poni e rationibus N G ad N E, 8c C E ad C G . 

Nam ducantur fo£tc CE (harc tpfinn R S quoque (ecans in F) &- 
CG j nec non C 1 ad R pcrp^icularis j & in protraita C G fu- 
matur CHrsCI. &perH ducatur X Y ad N * parallela , feu per- 
pendicularis ad C H • undeeftX Y = Rr j &arcNX = Y«j &• 
.aic X Y = arc R r . adeoque arc N Ri: «■<» — a arc V X , ER- 
que. prztcrc.1 CG.GE::R.I::C1.CF::CH.CF> adedqiK 
pennutatim CG.CH:tCE.CF. ergo (juxta prxci’denicm) ^ 
.arc,. N R.NX = N G .N- E H-CE . C G . ad hxcobiffam (quae 
ponitur) arcuum NR,SPi sr<r exiquitatem, erit arc NR.«r;: 
(ubtcnfa NR.«r:;NZ.Zr;:NZ.Ztr. ergo (inverfe compo- 
nendo,' vel dividendo, tum & confcqufntcs fubdnplando) arc N R . 

sucNRl>«o’ ^,.,-NZi:Zw , 

. — j — ^ — atqu» vdut rnodo didtun) 

'arc 
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J JlGUiWAk ^ — :G Z. etit^oarc f‘g- *-4- 

Nk«fe|^.4: . GZ . auaproptct erit ( jaxM prarcedcntcm ) 

nz;gz*=ng.n e-4-ce.cg. 

• ■ . . : ■ 

P3rro liqdet punftum Z cfTc locum imaginh,' quem expe- 
timus , oculo confpicuae in reAa N « condiclito ^ utpote circa quod 
^viciniortim ipfi NP radiorum refradii ip&m N«interfccant ; qua de 
le nnltoties egimus , ut pigeat copiora * 

IX. FacHc vero , Secuadum Theorem4 prtmijftiin , defignatur 
pon^hia Z . Duc:mu: nempe C G ad refraAum N K perpcndicula- 
xis; 6c ack connexam CN ducatur perpendicularis GV; &pecV 
ducatur V Z ad C K parallela , fecans ipfam N K in Z . fadum erit . 

Nam, connexi G E , liquet angulos G E C, G N C (circumdu^U Fig. xa 5* 
nempe per N, E, G, C circuli rubteofat G E iniiflentes ambos) aequa- 
ri, hoc eft angulos GEC, VGC aequari . quapropter ^utrique 
ceAuffl adjiciendo )totiNEG, ZGV zquaotur . item alterni 
GN E, VZG aequantur, ergo triangula GN E, VZG Hmilia funt, 
unde NO.NEs-ZV.ZC. itaque. CE. CG-i-NG.NE = 

C E'.CG -+^ZV . ZG . veriim (ob refraAionem) eft NK.KC 
;:KR:;CE.CG, hoc eft NZ<ZV CE. CG . eft igitur 
CE,CG-!-NG.NE = NZ,ZV-t-ZV.Z'G, hoceftCE. 
CGH-NG.NE = NZ.ZG. ergo pun£him Z condicionem 
ebenet, tnaginis loco congruentem, c mox oftends . adeo liquet 

X« Qmn fubnotamus te^km N K ad punilam Z ita dividi j^ut fit 
NZ.ZK.-:NGq.CGq. Etenim eft NZ.ZK:;NV.VC 
:;NVq.VGq;:NGq.CGq.‘ ' ’ 

•XI. Subjiciam &hoc« didis coofcfhirium Ti&ftfrrmn!- 

Fiat V Iq — Rq :: CB . CQ., duftime ad 

C B perpe^culaiis circumferentix occurrat ad N , radii vero M N 
ad C B paralleB refradus At N K , circuli peripherix denuo occur- Fig. iz 
rensan Z , dico pun^m Zeflie imaginem, qwlem tnox deSniyimus', 
oculo xooijpkuam in ipfa N Kiko. 

Nam (dodis CEadMN,&CGadNZ perpendicularibus , 
ac )und4 CN) jRq.lq — Rq ; : CN q • N E q . hoc eft 
3 CGq.C£qL_CGq::CNq^NEq, erit div idendo 4 C G q 

M : — 
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Fig. T17. 


c r,. X IL 

— CEq.CEq — CGq; i.CNq — NEc^.NEq::CE'q.N€q. 
qoarc permutando 4 CGq — CEq>C£q ;^CEq — CGq. 

N E q . (hoc cft) «: NGq — NEq.NEq . ergo «oi^oociido 
4CGq.C£q::NGq.NEq. & ideo a CG • G£«:. NG; 

N E . quare i. i -+-CG.CE = NG.NE . vel *.i — NG. 
NE-+-CE.CG.hoccftNZ..GZ=NG.NB't-C£.CG: 
unde liquet, e mox antcdiiUsjpropolitum. • 

• • • ‘ a 

XII. Ex irt a pono conftruftione facile colligitur , fi fuerit 3 Rq • 
— I q — R q (hoc eft fi 1 R = 1 ) adedque C C B ; quod hu- 
jufmodipun^umZ non aliud erit ab ipfoD; fcu perpendiculari ipfi 
A B debitam imaginem ad pundum D confidere ; eas vero quae reli- 
quis refractis conveniunt cjufmodi imagines intra circulum omnes, vel 
fupra peripheriam extare ^ quinctiam fi fuerit iR-ai, adeoque 
C C Q, patet nullius refra^ imaginem in peripheria exifiere, 
fed omnes fupra ipfam . Enim vero in his cafibus omnes refira£li ax- 
em A D fupra punftum D interfecant . verum fi fuerit a R 1 (uti- 
qdc ficut revera quoad plerafque cuuAas in hac rerumnatura pelluci- 
das refringentes materias ufu venit) uti rcipsa datur ejufmodi pon£him 
Z , in perepheria T D alicubi finim , ita ncilc poterit tfla modo de- 
terminari. 

« ^ ■ 

XIII. Obrervetur porro fic definitum pun^hun Z drteU-pArtem o 

D verfus T per radios quadrand BX incidentn illudratam temainare . 
Omnes enjm ipfo MN obliquius inodentium refracti ipfkra N Z fupr» 
Z verfus G dccufiabunt ^ adeoque ad partes Z D circulo imphijgcnt ^ 
item omnium ipfo M N regiorum jrfraAi ipfam N Z infra Z verfus K 
iaterfKabnnt ; & hinc etiam >n axeum Z D cadent. • «, ' . » 

' XIV. Exhinc apparet (idquod4^rxiW« D.Simfio monitum ami- 
cus mihi communicavit) potuifie C 4 trtefimm fine ubularum confe^ 
onefuum IrUii angulum determinare .nam afiumpto arcu D Y=DZ ; 
angulum ifhun arcus ZY metitur, pofito circulum propoficumper 
aquei globi centrum tranfire . quod ita facile confiat . ^ii cujufvis 
diametro B C paralleli M N refira^fus N Z K refle£fatur in Z F H ; 
& Z F in F O refringatur ; Gtque F L ad B O parallela , fumatur eti- 
am D Y = D Z ; & conne^antur C Z, C Y j dico angulum L F O 
arquari anguloZ C Y . Nam imprimis ob Z N<Z F xqualiter ad pe- 
ripheriam inclinatos , patet angulum O F H angulo P N Z veFC K Z 
xquari. igitur ang.HFL--tiFO = angFlC^-CKZ=; ang 
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RWL — CkZ =’ang NZI — * ang CKZr= z angNZC — 
t angC KZ= a ang.ZC D = ZC Y. eft ieinir ang , O F L ^ 
ang Z C Y . • Cwn itaque flt in fu^riore Hypocnefi puothun Z um< 
bcac lucifque confinium , maoifcile liquet proponcum. 

. * • 

. XV. ‘Subnotetur autem, firaccUum infie£lms fit aquemn , arcum 
Z'Y cfl« parccmeirculi totam (pofticam (cilicet) ftiuminatam) tan* 
gentkenua S T refractus , pnta T V ; netiiMB non punctum Y prat- 
tergitditur , at citra punctum O cadk . ad in denlioribus medifs, ve- 
lutm victo, fecusaccitlcrcpotcft j liquidcmin eo tangentis reiraftus, Fig. 128* 
puta T X , ultra terminum Y* (modo praedifto delignatum j cadit , 
ut quidem ex aleiilo facile colligatur ; unde part illuminata arcu Z Y 
amplier evadit ;■ cangefitium^quippe refradhs circumferipta. Vide*' 
rit. Igitur excellenti/^ui vif /an univeriim conftet (id quOd ipfc 
nifi^allor innuere videbitur) ex obTervau partis illuminata; quantitate, 

Jridi/ Mttgmlmlm ^ ttUm Hjfof htf es y reSie dttermi- 

HMri. Naro fumendo arcum D R = D X j ad. punAum quidem R 
pertinget illuftratioV neque tamen ulla lux quadranti BT incidens a 
parte 'ZR (fed illa taniiim qu^e ad partes Z‘D cadit)* adoCuhtmO 
int^efkmr. unde quoad oculos ad has partes fitos, hoc cA quoad rem 
qux prx manibus, punAum Z lucem & umbram dirimit'atque diflcr- 
minat2 ' ‘ 

• • . ■ . . ’ . . 

XVI. Vobis autem expendendum propono, annon exhinc appe- Fig. 1*8. . 
rentUmm im /ride miie clid polfit, iild forte verififni'br, qium 

ipfc Cstrrtfiu* allignavk . quid enim fi dixero peripheria; Z V inipm- 
^tem lucem, & verfus O inflexam magis apparere j primo^quia fpif. 
lior eft, ac a radiorum gemini difiu fionc cormac, ab utraque punfti N 
parte in arcum ZV retraitorumj tura fecundo, quoniam obliquius 
ipfiZV incidit, adecique facilius & copiofius inde quam aliunde 
ierfus paries O retorquetur ? Et cura prarfcriim circa pun^lum Z 
acutiusradiicoeant, neque non incurrant obliquius I quidni propterea . 
vividior «xinde refuitet apparentia ? Verum harc xaftKfimnwii. 

Queiiiem Celeritm incidit mentUy quid 1 ) dc illis (cifi przter morem 
ac ordinem) paucula divinavero ? * 

XVII. eft quod lucem copiofam , pariter ubique fpiflam , 
clrcumfundk. TaHt ferme funt corpora, rarioribus poris inter- 
punftt } prxlertim, qu* niultas fupcrficieculas , in omne latus obvetr 
Cis, habent,- Suadetur hod, pure lucida femper alba videntur; ; 

Quia ! 


O^Ii 


D 


8^ 


* i«f . 

• Fig. ii8 
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'• corpiK bene terfum 'iuci Splendidz expostam albtfbk ^ Quo-' 
Iliam alba difliciliiii ignem concipiunt ^ Quod humore teimiore vacua- 
ta corpora /Wm, Cintrti) eM>mm acquvtuu j Qiubus & 

frigore conlltriaa accenferi pelfeiTt. , ‘ # 

Nigrum eft, quod lucem minime, vel parciiBmc refundit . talia plc- 
ninque funt corpora valde pellucida i nec non quz crebros meatus ^ 

& cavernulas lucem abforbentes habcr.t . Hoc indicat , . Quod omner 
UmhrA fifgru apfurent -.Quod ad hunc colo- 

rem vergunt j ^od «i^r4 laciliiis ignem imbibunt, caltfiunr, <;om- 
buruntur { C^bd longms dilHu (quorum reofim intercipitur, & amiu 
titurlux) obfcuriora videntur. 

* %HhrMm eft, quod lucem eSandit hinc indc'confertam , acfoliio 
magis con(lipatam,all interditiis umbrolis dirAiptam,3c ioterruptam . 
talia concipi poflunt corpora , multas intra fe quafi ftruutu/M &ftcot 
habentia (qualia X, c i^peculu cdvu contextuitt . 5c Y e Sfhetrmiis, 
tranfmiffam lucem ad totidem ftctt cogentibus, condam).- Argu- . 
mento (It , Qjicd a ^feculu, & rhrii ttfttriu colledhi lux rubefcit ) 
Qiicd corpora denfa ignita (quippe quorum cellx luce fpifvft refer- 
■c'iuntur) rubra videntur ■ Qycd roTcida nubes 'Soli (matutino,* vel 
vcfptttino) expofita rubet; Quod erofio nibigincra parit. 1|" Ad 
rubri naturam fortaffe pertinet , quod compreifa luX languidius etnkar* 
Curuletim e(l quod lucem raram , aut impetu fegniore eoncitauia 
emittit . talia' Videntur e(Te corpora, qux paratmlisconftantalbisac 
atris alternatim difpofitis ; (cd & hunc mbinde cdlorem ollentant can- 
dida malignius illuftrata. Exemplo (inc, */£ther St^dm (in quo 
nempe pauciora natant corpulcula lucem ad oculos reverberantia, ex- 
tera luce dilabente) Mure , (ale omdido liimirum & humore pellu- 
cido conflans Umbra corporis cujofvis opaci, de die, adluccrnani 
ardeatem fadla , & ad chartam albam excepta fcu terminata ; (nempfe 
corporis AB ad chartam violacea depingitur umbra, a lucerna C) . 

V \riie cxrulco paqoam agnatutn eft . Dif crimen explorent fag-- 
ciores; ego non aullm oriolari. ' 

Carterum reliqua colorata ex iftis varie commixtis, atque cpnt^« 
peratis emergunt ; ut fiuvnm ex albo copiofo, rubrique nbfuiihillo lo- 
terfperTo; ex multo czruieo, rubrique tantillo, &c. Ve- 

rum fufticiat hadlenus, ifta fupra captum noflrum pofita Scrutantes^ 
nos illis , qui^7>»X8>ia{ PhjfieM moroftus excipium, decidendos pro- 
pinafTe. . . • ^ 

SuflBcrent hzc pro radiis parallelis ; ad divergentes ordine proce- 
dendum eft j aft interpoiita mora, ne vix Aorli cogamur abrumpere. |{ 

Lea. 
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1, iit f*4 refr^SUui cotrveniiut ijli , q»am ai cir. 

X otii ferlfbertam ful/euMt radii Jibimet paratUii ; <jmid iu ,ok- 
ve^t prtxime difpicitmdtm f q»i i piu/St ijmpiamfeitfiiiliter 
diier^ejitf} ifidfm tircul» fe' 0 kjieimnt rtfriagtuifs . cum autem in faac 
Hypotheli multa repcriaiur cafuum varietus c pluribus caufis oriunda 
.(nedum cniro a mediorum ffftcic difFerentium ordine , vel litu verfus 
fcdiverfoj^ quinetiam ciralli refringentis alia ac alia, convvxancm-i^: 
pe vel concava , facie radiationi obverfa ^ fed ab iplius quoque radi- 
antis mag^ aut mih^ a refringente' fciood poliritme conclufionum 
«mergit, DonnuUa diferepantia) nobis incumbet itarem, qua poflu- 
mus, moderari,. fimul ut cum ex ‘abftradlione nimia proveniens con- 
frdio, tum c repetitione faftidium aliquoulque devitentur . id autem 
non alias,. opinor,. commodius aUequcmur quam iraprimis generalia 
qusedam attingendo , cuidam unicafui (illi nempe, ubiIcr*R, & 

. radii convexis circuli partibus incidunt; . Sic applicata, utiatfr faci- 
le poftiit ad alios quoqu<f transferri j tum pbctdiaria nonnuUa finguJis 
congruentia fubnoundv^ ad rem, ’ • > 

II. In drculum refringentem BN (cujus centrum C) radiet pun- Fw ijp. 

ftufa A ; & connexa A l, protendatur ad utrai^ partes indefinite j ^ • 

turacujufvis incidentis A N Iit refrafilui N K, cum axe nimirum in K 
conveniens j dico compolicas rationes A C ad C K, .& N K ad N A 

*3cquari rationi lad R . Conjungatur enim C N, & ducatur K H ad 
,CN parallela-, erit igitur (ut generarim antehacfiabeturofrcnfum) 

. l.R:^NK.NH=:NIt.NAH-.N A . NH = N K . N A-t- 
AC.CK: CtiE-D. ^ 

III. .Hinc /i fuerit C A.CR 1 . R. erit CK.CR:;NK. 

NA.. . . - . - 

Nara .. 
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'Nm ttittiun C A<CR = CA.CK«^NK.NA^un<Ie^cofn* 

nranmutrinqucadjidendo radonein GK aa C A, erit CK • C A 
-+-CA.CR = CA.CK-+-CK.CA-i- NK.N A . hoc eft 
CK.CR::NK.NAV ^ ' • • . ► 

Noterar in 6 goris fe^erttitn» eflfc perperoo G A *. C R : : I . R* 
quod feroci, brevtcacis causa, monioia 

♦ 

IV. Hinc confc^tacur I primo ; Sifuerk ANc"CR, quod rc- 
frafhis N « curo axe A C -proesum excurrens conveniet . Naro erit • 
C K . A N ^ C K . C R : : N TC . A N . adetique C K ^ N IC . 

VI Secundo^ (i fiiecit A N =: CR, r^ra^us H«ad Ap pa- 
lallelus erit . . » ^ . . > - ^ / 

Naro fit NH ad AC panllela . quum iu«e Gc CA . AK : : 
(CA.CR::) I.R( ait AN ipimsHN refraRus . cxgo vieUGm 
NHipfiusAN. ^ “V 

Fig. 1 31^ VI. Tertio | Si {uerit A M **9 C R> tefraftus N * curo AC 
^ iteoconveraetextraihw. • ' 

Erit eniro tunc CK .ANc~CK.CR::NK. A t^l . ac inde 

CKc-NK. * V • 

^ • • * . 

VII. Hinc clarum efl; ) Si fuerit. AB non minor quiun CR, ooi' 
nes re&aflos verfus A C procurrentes emergere crtt« enim 'ttuic 
(emper ANcr~CR.. * • 0 •.*.**. 

t 

Vni. Subnotetur autem G fuerit faltem A B = C R ^ a)ti prdpio- , 
res radios in fenGbilem parallelifroum refringi • , . . • * *. 

• . ^ , > 
IX. Item, Si ATctrcidum t:^at, & fuerit A T C R ) ma- 

nifrflum rft omnes refraftos retro protraAos cum A C concurrere . 

tunc enim femper cft A N C R . 

' • 

. X Claram efl quoque , GAN^CR,ofniiesarcuiBMiiiri- 

dendumrefiraRosreccopc^ufros, omnes autem arcui N T iodden- 
tium refractos antrorfuro procurrentes axi occurrere. ' • «’ .* 

* s 

XI.' Quum^autem in cafu , propofki maxime contrario (quum 
-nempe } Sc radii concavis incidunt partibus) adGfflilts condi^ 
divcrlltas, hanc quoqtie breviter attingemus. ' , 

1. Si 
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T. & fuerit A N c~ C R , refraftus N < cum AC retro tra£lus Fig. 13». 
conveniet. 

. Nam C K “a N K . (ut in priore cafu) . 

2. Etiam hic fi A N = C R , refraClus N <t fit ipfi A C parallc- 
lus. - 

' Nam erit^ C K = N K . quod in hoc cafu nifi K infinite diAct con- 
tingere nequit. 

. 3. Si AN“3CR; refraflus N« prorsum excurrens axi oc- 
currit. 

NamhicCKc-NK. 

4. Si A B ”3 C R ; omnes refrafti dire^e progredientes ad A C Fig. 133. 
convergunt . Erit enim quivis incidens A N “a C R. 

5. ^um AN = CR, evidens cft omnes arcui BN incidentes 
retrorfum verfus C A refraffos convergere ; omnes autem ad partes 
N T cadentes antrorfum verfus C B refrir^i. 

XII. Hinc apparet fub iftis duobus generalibus cafibus tres a diverfo Fig. 134^ 
pun^ radiantis intervallo Tubnafccntes fpeciales cafus comprehendi - 1 1 3^* 
nempe vel omnes ab axe poR refmAionem progredientes divergunt , 

vel omnes ad ipfum convergunt, vel aliqui diver^nt, alii convehunt, 
his intercedente medio quodam ad ilium parallelo . qux rubnotalfe 
diferimina videbatur operz pretium ac determinalTe . Subdimus 
etiam quoad reliquos generales cafus fimplicius fefe rem habere 5 
fcilicet eodem. femper modo: Omnes enim ad avum denfius inci- 
dentium refragii dire^e procedentes ab axe divei^nt • Ut & omnes 
eorum, qui convexo ratiori impungunt* id quoa cgeneralillimisre- 
fradionum legibus immediate fequitur, & c fimplice fecundum illas 
, linearum du£tu dilucelcit . His admonitis in orbitam r^re/Ii pergi- 
mus. . ■ 

XIII. E pratmifib Theoremate non diheile conficitur hoc PrtUemA : 

Dato in axe punwfo K, refraAum defignare, qui per hoc ipfum tran- 
feat. II 

Hoc nempe pafto. Reperiatur punftum G , ut fit K G . A G ; ; ^ « 
CK.CR. item fiat GF.FA::CK.CR ( : : KG . AG) . tum. 
centro F, intervallo FG deferibatur circulus refringentem interfecans Fig. 137.' 
ad N • erit connexa N K incidentis A N rdraftus. 

Nam ducatur FNj &obKG.AG::GF.FA. erit permu- 
tatim KG.GF: : AG. F A , dividenddque K F.GF::GF.FA. 
hoc eftKF. FN ;:FN.FA< quare triangula K FN, N F A 

* N allimi- 
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a/IImilantar. undcNK.KF:: AN.NF . fto permutanda NK.’ 
AN;:KF.NF. erat autem priu$ KF.NF: iGF.FA: :CK. 
C A . eft igitur N K • A N :: C K . C K . unde (jusu di^him Theo- 
rema) condat fa^um. 

XIV. Ad condruAionem idam advertentes animum , hujulmodi 
facile ConfcUdrld deducetis : 

1 . Si circulus G N H refrUgtnttm contingat ad H | ipfius A H 
( perpendicularis utique ) refra^us in K terminabitur j x aliorum • 
incidentium re&a6li ad unas ipfius K partes (ultra nempe vei cina 
K refpedu centri , pro diverfiute cafuum ab iplius A pofitione reful- 
tantium) cadent. 

2. Si di^us ille drculus non occurrat omnino, PrtUmu 

condniflionem refpuet ) nec ullm re&aAus pun 3 um K permeabit. - 

3 . Si circulus G N H ufringenti coioddat ( id quod facile emeifd 
pocdl , & in aliquo revera ca(u contingit) omnes refradli in pun^m 
K confiuent. |) Harc & alia condru^ionem idam confeftantur fider- 
ter eapanfera j quorum faltem nonnulla haiui abs re fuerit exertiw 
odendi} vclut hoc imprimis palmarium. 

XV. Sifuerit AB.CR::BZ.CZ{ dko pun^iun Z eiTe limi* 
tem , ultra vel citra quem nullos refra^l^ axim interfixat | feu per- 
pendicularis ipfius A B refrafhim in Z terminari. 

Nam cujurvis incidentis AN rcfiraidus.axi occurrat in K, erit ideb 
CK.CR :: NK .NA. erg^ quum fit CR .CZ :: AB.BZ, 
erit CK . CR -f- CR. CZ = NK . NA -hAB.BZ. 

1. Ed autem (in prima figura, ubipundaZ, & K funt ad partes 
centiri , vel ubi refra^ ad axem direAd procurrentes convcigum ) 
B Kc~NK, & A B“TtAN j adcoqueBK. A Bc“N K. N A . 
ergo CK.CR-V-CR.CZ-aBK. AB-f-AB.BZ . hoc eft 
CK.CZ“^BK. BZ. vel inversd permutando BK.CKcr‘BZ. 
CZ.dividcnddqocBC.CKc~BC.cz. ergo CKraCZ;^ 
adedque pun£lum K fupra Z exiltit , verfus centrum ; quod erat pro^ 
pofitom odeoderc» 

2 . In fecandS vero figura ''ubi pnnfla Z, K ad alteras fiipra ptmAum 
A partes a centro averfas cadunt) conne£fatur fubtenfa B N, de du- 
catur AS ad KN parallela; hzcfecabit angulum B AN, majorem 
ipfo B K N, vel B A S ; & cum angulus A B N fit obtufus, erit AN 
c~ AS . adedque KN.AN”3KN.AS::KB.AB.erit etiam Mc 
igknr (or fupra) C K . C ZraB K .BZ . ycl peimutatun CK. B K 


/ 
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*^CZ.BZ. dividendoque CB. BZI ad^ue BR 
C" B Z } fioc eft pun^m K magis Z a centro elor^uur. 

3. Haud diflimilis in aliis caiibus enc Dtmonprm» | ut in hoc, ubi 
1 ~3 R, ad convexas ; eft enim hic (ut in praecedente) KB.AB*^ 
K N . A N . adcdque ( fopra roonftratis iniiUendo ) C K. CZ c“ 
KB.BZ. vel permutando CK . KBct"CZ.BZ., dividendoque 
CB.KBcr*CB . BZ . unde KB*^BZ. adeoque pun£lum K 
centro femper vicinius eA quam Z. 

XVI. Hxc autem ciim , modo Tuo mutatis mutandis, ad omnes 
cafus transferri poflint, habentur inde determinati refra^orum limites, 
hoc eA apparentia radiantium punctorum A loca, rerpectu oculi cen- 
trum habentis in axe AC (itum ; juxta doctrinam a nobis toties in- 
culcatam. 

XVII. Id autem hic in duobus caTibus (utroque nimirum ad drculi 
cavas) pKulhtre venit obfervandum cum fit CB = CR, omnes 
refraaos in ipfo punao Z (ut fupra definito) retro protraaos con- 
gregari. Nam 00 AB.BC::AB.CR::BZ.CZ. erit divi- 
dendo A C . B C : ;B C . CZ . quapropter ad punctum quod vis N 
adfumptum connexis AN, ZN, erit ZN.AN:: (CZ.CN::) 

C Z . G R . unde Z N refraaus erit incidentis A N. 

/ 

XVIII. Hinc etiam fi fuerit A B = CR., confefluetur punctum Z 
a centro infinite diflarc; quia nempe tum ob AB.CR::BZ.CZ, 
erit B Z = CZ 1 id tntod fieri nequk, nifi puoctum Z ita elotffietur 
infiniti 

» ' 

XIX. CtnftSMtw de harc : Si punAorum radiantium A, & limites 
fint pun£la Z, erit AC. A B H-BZ.CZ •=« C.«B^-B(. 

cc. 

' Naradprarmifiis fidle conflat eiTe 

tam AC .AB -V- BZ.cz =7. ™ 
quara«C.«B -|-BC.CC=S 

XX. Unde C(c-CZ; Nam ob BC. AB-aBC.«B; 
coroponendoque AC. AB * 3 *C.«B.eritBZ.CZcr'Bf. 
C( . divideo^ue B C . CZ cr; B C . C( . adeoque CCc~; 


N z XXI. Imo 


Kg. X 43 * 


Fig.141; 


Fig;i4i; 

M 3 «. 
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Fig. 144* XXI. Imo nniverfim fi radii quivis AF, ad ciKuIum refrin-’ 
geruem aequaliter inclinentur , hiTque conveniant refrafti F L , ,f 
< r erit C A c“ C L . id quod hoc modo non inel^nter oftenditur. Du- 
catur re£la B X cum B C angulum efficiens parem angulo refra^o 
ad pofitam inclinationem pertinenti j pcrque pun^a F, e ; & cen- 
trum CtranfeHntesre<5f3E ipfi B Xoccurant punftis F, « . tum quo- 
niam triangula F C L, B (J P aequiangula funt (angulus enim C li P 
angulo C f L ex confirudione par efl , & ang. B C P verticali fuo 
F C L aequatur) nec non latus C B lateri C F aequatur, erit C P = 
Cl. Simili plane difeurfuefiC-a-rn; C ^ . Porro , quia C t> ad 
C“ (hre efl Sinus angui/ C <*9 ad .Sinum anguli Cp et ) majorem 
rationem habet, qu.im C F ad C A (hoc efi quam Sinus anguli C A F 
ad Sinum anguli A F C , vel aequalis anguli C ? et) liquet angulum 
C majorem elTe angiib C A F, adedque reliquum ttC? minorem 
. , efie reliquo ACF . vel angulum PCB angulo « C B . unde liquet 

dVc C V majorem quam C P j hoc eft C a majorem clle qpsim C L ; 

. • . Quod E . D . 

( orell. Vides arcvim B F majorem efTe arat B P . 

Notes etiam omnes ejufdem inclinationis refraftos ope du£be xe^ 
B X prompt'flirae defignari . fed haec an fuerint nefeio. 

Fig. T^j-. XXII. SHljicidm cr hoe 7 heortma : Convexo denfiori inciden- 
tium radiorum AM, AN (quorum AN Iit obliquior) refradi 
M K, N L axem ad eafdem partes, direile pergenies, fecent, ifte ad K, 
hic ad L ; dico fore C K majorem quam C L . 

Nam connexis C N, K N ; & dufta L H ad K N parallela ; quo- 
niam, e przmiflis, eft C K . C R : : M K . M A . <Sc C R . C L : ; 
N A .NL. erit CK.CKH-CR.CL=MK. MA-hNA.nl. 

, J eft autem N K.N A“xjMK. M A (quia NK-^M K, & N A 
c-MA) ergo CK.CR-hCR. CLc-NK . NA-hNA. 
N L . hoc dt CK.CLcr^NK.NL. hoc eft N K .HL.C” 
N K . N L . quapropter eft L H N L . eft autem angulus L C N 
obtufus ; ergo reda L H angulum C L N fecat j ac angulus L H C 
interno L N C major eft • hoc eft angulus K N C angulo L N C 
major eft . unde liquido ‘patet fore C K c~ C L . 

. CortU. CK.CL = MK'.M^-t-N A.NL. 

XXIII. Hinc, ejufmodi omnes refradi fcipfos prius quam axeto 
interlccant, velutadX.lj Hoc fpeciminis loco procafu, qui pr® 

inanibus . 


Digitized by Google 



93 


L E C T. XIII. 

nunibi»!. propter alios qui (imilia volet ,.>pie viderit, dcfibioara- 
verit . ego jam alio progredior- eo fciiicet , ut locum denniam 
imaginis in dato quovis refraAo apparentis, przterv^emur enim 
illud in his certe cafibus intrie^ijjijn»m PreUemn (cujufquc Solutio 
nuHatenus aut laborem quem exigit, aut temporis jacturam corapen- 
fabit) quo jubetur per datum punitum tranfeuniem relraitum delig- 
nare. politione datura igitur refraftum accipimus, & inhocinu- 
ginis locum ex hoc uno Theoremate determinamus. 

XXIV. Duorum incidentium ANP, ARS libi quam proximo- F.g. 
rum concipiantur refrafti N «, R fefe pnntto Z decollantes . bife- 
centurque fubtenfa: N P, N ® punitis E, G , (a rc(ftis nempe C E, 

C G ad illas perpendicularibus) dico rationem N Z ad G Z c ratio- 
nibus C E ad C G (hoc cft 1 . R) , N G ad NE, ac A N ad A E 
componi, 

- Ducantur enim C K ad RS, &Clad Ra- perpendiculares, in 
oue. productis C E, C G capiantur CF=:CK; & CH = C1, 
a per F clueatur T V ad N P parallela , & per H etiam X Y ad N ■» 
parallela. Jam eft A P . A N : ; arc P S . arc N R ( ob fumptaro 

, - A P 1: A N 

arcuum indefinitam parvitatem ) . ergo ^ .AN;; 


arc P S i: arc.N R 


. arcNR. hoc cft A E. AN;: arc NT.arc 


N R . item eft N Z . Z « : : arc N R . arc •»«■ . ac inde NZ 
NZ±:Z« „ arcNR+:«^<r 

arcN R . . ^hoc cftN Z, . ZG : ; arc » Ltcl. oj 

T ^ X 


Kum. i I , 


N R . arc N X . erga’, rationes jcqualcs adjungendo , eft A E . A N 
-h N Z .ZG = arc N T . arc N R-1- arc N R . arc N X = arc 
N T . arc N X' - quoniam autem cft C E . C G : : (1 R : ; G K . 

C I : :) G F . C H 1 vel permutando CE.CF:;CG.CH, erit, 

^^uxta prsemonftrau,arc NT .arcNX = NG.NE-f-CE.CG. itfi. 
quapropter erit AE. AN-f-^NZ . ZG = NG.NF-t-GE. xum. 6. . 
C G . unde (rationes hinc ir?de pares fabducendo) erit N Z . Z G : ; 
-l-CE.CG-t'NG.NE-+- AN . A E . (^od propolitum fuit 
Oftendere. 


XXV. Hinc, fi fiat CE;CG::NE.L, & AN.AE::L-. 
M; erit NZ.ZG :: N G.M. Nant NG.NEi-CE.CG 
r*-AN.A.ErrNG.NE-hNE.L . -t-L.M'=NG.M. 

' , \uuie 
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lb ct. xm. 

und« Ptobloaatis conftr»ai®, feu punai Z dercrnaiiatio habetur. 

XXVl, &bneaam & ab amic® communicatain ( alii methodo 
• ipro, condnncque dcmonflratam ) conflruaioncm : 
t madenti AN perpendicularem, Sc fecamem axin in R . 

acN P . N • : ; N R . T . duc N Qrefraao N K |>erpendicularetn , 
& x^ualem ipfi T , denique jungatur QC, hxc produda fecabii 
N K in foco quzHco Z. 

XXVII. Hujufmodi vero punaum Z effe locum ipfiflimum ima- 
ginis pma i A, oculo apparentis in ipla N« condituto, (zpiiis expo- 
lit* rationes manifeftant. 

* 

XXVIII. Attendenti porro conflabit, nquidem fuerit *N G ad M 
I ratio zqualitatis , quod p^aumZ infinito a pundoG, vel N inter- 
vmiodiitabit ; fto proximi radio N « refraai jpfi N «paralleli erunt j 
• tin ra^ N G ad M fit majoris inzqualitatis, quod pundura Z exiifiet 
’ infra G, vel in N G antrorfum protrada | verum denub fi N G -3 M, 
quodpunaum Zfupra N, vd in NG retro tradi verfatur. H*c 
fuffecerh innuiffe. Hinc etiam poftic* circuli partis illuminat* quan- 
titas utcunque poflit determinari . fedad locum Solidum res fpcaat, 
ipsamque proinde miflam fiicio. 

XXIX. Inferemus autem hic PhtMmem cujufdam (atis obvii, quod- 
que nonnullis forfan (»tfote etmmttnilau Optic* itcrttit^pfttrenttr 
tUverfum) mirabile videatur, explicationem. Sit lucidi punai A 
(modice dillantis, <Sc vivide radios ejaculantis) ad arcum circularem 
M B N (ab axe’ A B bifectum) irn^o, feu focus Z } & per Z,adiprara 
AZ peipendicularis traduaa concipiatur linea X Y. porro, defu- 
matur alhid punaum remotius E ^ liqua ejus im^nem citra punctum 
Z (centrum verfus) jacere; ductis itaque rectis EM, EN, harum 
refracti adhuc altius fe interfecant, puta nA K ; productatque M K, 
N K lineam XY fecent punais O, P . quinetiam ulterius accipiatur 

f iunctum F ; ductaruraque rectarum F M,F N refracti fint M L, N L • 
ine* X y occurrentes ad puncta R, S ; quibus peractis nianifeihim cft 
intervallum RSiplbOP majus efle. Hinc facilis habetur ratio, cur 
punctum lucidum (velut vel Im*gaSolu zdSpecii/iim 

aut Iffrtem dtufhMMm efTeaa , (quin & flellz fix*) qu^ propter exi- 
guitatem fuam apparentem punctorum ad inilM haberi pKjflunt^ quo 
a diflinctz vifionis loco loi^iiis amovetur , eo (contra quiun inviis 
' vifibi- 
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nGbilibas obvenit) majus apparet. Naro fi arcus MNB ocnii fu- Fig.T48. 
pcrbciero reprxfcntet, (pnfilU ttmfUntiini rtfpMdenttm) linea XY 
liuidum oculi, A locum difiinAz vifionis , ejufhiodi lucens ad A po- 
fitura (atis angufium circa Z fpatiuin illuitrabit ^ ad £ vero confiiru- 
tum , valide radios vibrans , totum corufcationc fui fpatiuin O P 
afficiet ; ad F denique collocatum adhuc majus intervallum R S per- 
cellet, indcque grandiorem fui fpeciem exhibebit. In placide vero 
locem remittentibus aliter fc habet , quoniam pauciores , & langui- 
dius agentes qui extremis O, P vel K, S allabuntur radii nullam fui 
perceptionem exdtant. 

£o lubentius hanc, adeo perfpkuaro, hujufmodi PbdHomtnmt affig- 
namus rationem, quoniam in eorum reddendis caulis ita titubat magnus 
ille n^io quos.ex refrafiionibus, releAionibusve quibufdam 

commentitiis oriundos, aicititios fuggerens cincinnos, (j 

XXX. Qiiin hic tandem DUptrlcMm jimplittmelrettlartm elimdt- 
WM/, quam utcunque qu^ pancilTimis ita complexi fumus , ut prx- 
cipua (altem (quz videbantur) & notata digniora perfirinxerimus . 
prius autem CMtptrieMm circularem ; nec non utramque , tam Di- 
cptricam quam Cateptricamt planam, quantum infiituto noAro viliun 
eft congruere , pcrtra^bivimus . quibuit perfundo mihi propofinim 
aliquando fuit ad curvas alias, conicas przfertim feAiones, hauddiiTi- 
mili methodo pertentandas cogitationem extendere. Sed enim, cum 
in his tricis GtmmttricU etiamnum (atis fuperque commoratus fim ; ^ 

& praeter ea quz circa conicas fe^iones a nobis pridem infinuats funr ' 

(quz Sc ab aliis luculente tra^u profiant) reliqua non itK maOTum 
n(um ^ndeant } contentus hafce primarias , in ufu maximd pofiras , , -> 

& ufui przfenim accommodatas fuperficies , ultra paullo quam ha^ie- 

nm attentatum aut peuilium feirem , . exculfiiTe } exteras omnino > 
mi(Tas ffidam. 

XXXI. Porro, quoad inflediones ifias, quos pluribus fucceffive 
planis, autSphzrids 6'uperficiebus, utcunque conffitutis aut corapofitis, 
incidentes fubcunt radb ; quz convenium illis Symptomata, pommt ea 
dc prxmiffis elici ; quorum certd prxeipuum efi, quod apparentis 
punfti locum refpick ab infiedionibus ad ifias fuperficies faaisrcful-. 
tantem ; in hoc enim indagando, determinandoque potiffimum hz; 
dhiqnifitiones verfantur ; Hunc igitur faltem dcfiidtum exhibebimus^ 
idquelaUs commode, ex uno quodam Theoremate, fcu regula gene- 
rali ^ exempla quxdam, communis usus in gratiam fclcaa, eorum'- - 

. que qui in harc inciderit minuendo labori prxfertim coraparau, fubjun- 
gemos. Ifta vero, nc jam txdio Sinus, requentirefervamus. Led, . 
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Fl'g.149; 

■150. 


I. frtetieniu CMlcem^ RegnUm fotlhehamHr^ txtmfUt fiifd- 

, ex qua ^imSlenim e vxriu i»fieSio»iLiu rtfuliauteSy ima- 
gines digHofcantmr , tBstm nane exhibemsu quam fimfUcime conetftam , 

Sit A B E F O radius principalis, panfti radiantis A fpcciem per > 
oculi centrum O deferens, ex incidente primo A B , & inflexis B E, 

E F, F O (in direflum aut fecus dii^fitis) conflans ; tum pun6H A 
refpeftu oculi in reda B E pofiti , & ex infle<?lioBe ad fuperficiera B 
refultans (c prxmiflis utique defignabilis) imago fit Z . item hujus Z 
(quod jam veluti radians concipiatur) refpeftu oculi in rc^ta EF 
conflituti, & ab infleftione ad fuperneiem E emergens imago fit Y • 
demiun punfti Y (tanquam in fuperfleiem F radiantis) refpeftu oculi 
in F O collocati fit imago X . erit hoc punftum X imago eundis ab 
his infledionibus proveniens . neque fecus quotcunque fuerint infledi- 
ones fefe res habebit ; enimvero feraper ex illa tali pdllrema infledionc 
refultans imago, eadem erit cum illa, quam omnes exhibent. 

Hujus eflati veritas c conflrudione fatis apparet • e qua facile colli- 
gitur proximorum ipfi A B incidentium hinc inde radiorum inflexos 
tandem circa pundum X ipfura F X interlkare . vel ita rem coDegeris : 
pundum Z eu pundi A imago > & pundum Y ipfius Z ; denuc^ue 
pundum X ipfius Y • itaque pundum X ipfius A imago erit, qualem 
nempe res hic fert, remota . Stridiore longiufculo difcurfu poflet hoc 
comprobari, fed quorfum rem fatis clararo intricare ? 


II. Exempla jam, qux dixi, feu c prarmifTis deduda confedaria 
fubnedam . Notetur autem imagines, qiuc in iis proponuntur defig- 
nandx, oculum Tcfpiccre 'Centrum habentem in ipfo radiationis axe 
(qualis eft reda BD) conflitutum . irem diverfarum fuperficierum 
tc radiationum axes fibimet in diredum poni . prxfumatur etiam in 
refradionibus ex aere fadis ad vitrum fore l.R: : y . 3 • ad aquam 
vero fore I . R : : 4 . 3 . (hae nempe rationes veris proW eongrux 

depre- 
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deprehenduntur) l addo , confudonis evitandae causa fynibolum 1 
dehinc in his exemplis {^petuo majorem proportionis refrafUones 
dimetientis terminum denotare , quocunque de medio in quodeunque 
perdatur refragio . porro , medium primum infringens perpetuo 
deniius inteiligatur rariori circundatum . item , in figuris appodtis 
litera C denotat centrum anterioris circuli , K centrum pofterioris • 

& B verticem anterioris, D verticem pofterioris | denuo dcfignat V 
locum imaginis qwfitam. 

Hifce praemonitis , primum de lot^inquo radiandum , feu paralle- 
los ejicientium radios punAorum imagines , pro lentium varietate, fic 
determinantur. 


I. Adltiatmfl*H 9 -caHVtX 4 m. 

II. Ai Itnttm fUH«-c$nc«V4m. 

Fiat I— R.R;:DK.D Y. 

Ih r$tr0 eftDY = iKD. 

/» v^f«MeftDY= 3KD. 

III. Ai ItHtem e$nvtX0-fUnMm. 

IV. AittHtme»nc*V 0 fl4mim. 

51 — R.I:;BC.BZj & 

il.R::DZ.DY. 

/» f 7 trvDY=iBC— fBD. 

, /»^^*4DY=3BC— tBD. 

V. %Ai lentem etnvexn cgnvexMm. 

VI. Ad lentem eencxvt-tencMvnm.’ 

y — R.ItiBC.BZj & 

jI^KZ— DZ.DZ;:DK.DY. 

CoroU. %Ai integrem ^kgrem* 

Fiat a I — iR.f;;CD.CY,^ 

VII. Ai lentem cenvext.eeneevemi 

VIII. Ai lentem teneeve cenvexttm. 

Fiat f^R.I::BC.BZ. Br 


Fig. 151.' 


ifh ■ 

152. 
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L fi c T. XIV. 

r ' • 

I. SponaamZ cadat inter C, «c K,facDZ^-^KZ. DZ : : 

DK.DYj & cape DY ad partes lentis verfas K. 

* . Si punAotn Z cadat extra C K , & fit infuper D Z cr*— K Z ' 

j ■ . ■ R * 

fac D Z -^K Z.DZ::DK.DY; Sc cape P Y ad partes lentis 
tcrfiis K. , - 

3. Si DZ = j^KZ, imago Y infinite diftabit. 

SiDZ-u^KZj fiat-^KZ— DZ.DZ;;DK.DY,& 

■ cape D Y ad partes lentis adverfas ipli K. 

Defenfibiliter autem propinqua difiantia radiantium feu divergentes 
radios emittentium punaorum (qualia femper ddignat punftum A) 
imagines f ut & lilar quas ad ejufmodi pundta convergentes efficiunt 
radii) hoc paCto determinantur. 


I. j4i knttm fUna pUHdm divtrg, 

II. Ai lenttm plMiio~fl 4 nam ctnvtrg. 

Fiat ^ 

2 I.R;:DZ.DY. . •- 

Brevius. Fiat I.I — R:;BD; A Y, 

III. Ad lenttm pUno-convexdm divtrg^ 

IV. Ad lentem flAH0 cancxvnmcoHVtrg^,.. 

Fiat R. I::AB.BZ.&cumZcadit • . 

1. ExtraDK, fi-^KZcrPZ, faC]^KZ — D Z . DZ ;r. 

DK.DYj &capcD y ad partes lentis adverfus a» ■ '' 

I 

3. Si -^K Z = D Z j imago difiabit infinite. 

I I ■ ' . 

3. Si^KZTsDZ, facD 2 »~KZ.DZ;:DK.D Yj & 

eapcDYvcrfusA. ' ’ , , . 

-|. Cura 
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CknZ cadit inter pnnAaD,K{ fecDZ-*-^ KZ . D Z ;: 
D K . D Y I & cape D Y verfos A. 

V. AiUnUm fl4H9-tonew4m iivergi 

VI. AiU»ttmfliM fwvtxtmtMOtrg. 
rR.I;:AB.BZt «c 
2^kZ — DZ.DZ.:DK.Dy’ 

yiL' AdUMUmcnvtxt.fidMMmiivtrg. 

ylil. Ai Imm ewew$-fl4Mgm e$nvtrg, 

- . R 

1. Si ABc—j-AC, ponRaZ, &YadIentispa«^puoRoA 

n 

advcr&sreperkntur, iaRo AB— j-AC .AB BC.BZ. & 

I.R:;DZ.DY. 

R 

2 . Si A B=-j’AC, imago infinite dilhbit. . 

3. Si AB^a-pACj deprehendentarZ , & Y verfi» A, fiRo 
R 

^AC- AB.AB::BC.BZ| &I.R::DZ.D Y. 

IX. AiUntememmx-pUMmMvtrgi 

X. AiUtum cwv*x§-fl4H4me99Vtrg. 

SiAcadatcxraBC, £uAB»j-AC.AB BC . BZ, fin 

Acadat inter B, BeC, j^ABH'^AC.AB::BC . BZ, tam 
fiatl.R;:DZ.DY. 

O 2 XI, Ai 


M 7 » 




Fig.if8. 
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XI. M ltnt$m etttvtxo- ttMVtxam diverjr. 

XI I. Ad ft/ittm c0KC4V0’C»)Uxv/im cawtrg. 



I. Si ABc-^AC, fa^oAB-yAC. AB BC . BZ, 
&'^KZ«-DZ::DK.DY. pun£hi Z, Y adverfos A cadunt. 

1. Si AB=yAC,fac I-R. R::DK.DYj & capc DY 

adverfus A. ' ‘ . - . - . 

R ' R 

3. Si AB-a-j-AC, facyAC-AB. AB ;; BC . BZj 
&: fume B Z vcrfus A’. Jam cum Z cadit extra D K , fi primo fit 
-^KZc-DZ, fac^KZ— DZ. DZ;:DK. DY., & fume 

DYadvcrfi»A. . ^ - ’v * • • 

I ' ' , 

• i|. Secundo, fi 5 KZ D Z, imago di/labit inSni.c. 

y. Tertio, fi-^KZtiDZ, fac DZ~^KZ . DZ ;; DX.' 
D Y j & fume D Y verius A. 

6 . Quum denub cadit Z iater D, dc K,- fiat D Z -t-ri R Z . D Z : : 

D K . D Y } fumaturque D Y verfus A. 

C«r»l, Ai imtgr*m Sfb^rum diverg. 

I. Si'AB-t-ACcr-~AC, fiat AB^- AC-^ A C . 

ACirBC.CY, «ccapeCYadverfusA. 

a. Si A B -+- A C ^ i imago in infinicum abit, 

• 3. SiAB-t- AC-a^AG, fiat^ AC— AC — AB . 

A C : ! BC r C Y } capiaturqae Q Y vcrfus A. ' '' ' ^ ' 

" ■’ ■ r • : . . i 

XIII. AiltntmeoHtxvfetHcxvMmdivtrg. 

XIV. Ai Unum ctnvtxt-ennvexam etnverg^ 

• .u- • O • Si 
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R 

• Si AcadatextraBC , fiat AB — j AC.AB: :/^C. BZ j fin.A ^‘8* *5P* 

cadatinterB,Cj fiatABH-y AC. AB:: BC.BZ, deinde fac 

j|-KZ-DZ.DZ:: DK.DV.’ 

Ceroll‘ Ai integram SfktrgmetKVerg. 

I— * R 

Si punAum A extra BC ponatur, fiat A B H 1 — A C : : B C, 

■ iR_I 

C Y . fin A cadatinter B, & C ; fiat A B »| — j — AC .A C : ; 

B C . C Y j & cape C Y ad partes centri verfus A. 

"XV. Ad lentem e$irvexe-c«neavMmdiverg , ido^, 

Wh. Ad lentem concave eenveXitm cenverg. * ** 

R * ■ * 

■ 1. Si A B “b j A C j ponda Z, & Y verfus A cadunt, £»£ld • 

y-AC-AB.AB;;BC.BZj &~KZ-DZ.DZ::DK.DY. 

a.Si AB=.^ACj feci— R.R: ;DK.DY j de cape HY. 
verfus A. 

^ S. SiABc~yAC; fec AB-jAC. AB:;BC. BZ j & 
apeBZadverfus A;. Jam quum Z cadit extra DK, tum primofi- 
gKZc7-pZ,fec^KZ-DZ.DZ;:DK.DYi & capc DY* 
verfus A.’ 

4. ^undo, fi -j^K Z = D Z , imago infinke diftabit. 

5, Terti6; fi ^KZ-sDZ, fac DZ-^KZ . DZ :: DK.’. 
DYjdcfumeD Y adverfusA. >• 

tf. Sed quando Z inter D,deK cadit j fiat DZ-j—^KZ. DZ :: 

‘ D K . DY j & fumatur D Y adverfiu K . XVlf. - Ai 
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Fig. 1 • XVll. Ai Untcm etneirv» ctnvtxtm &vtrg. 

XVIII. Ai Imem smvtxt^cwettvtm e$nverg. 


Si A cadat extra AC. AE::EC.BZ{ /in A 

cadat inter B, C) fiat AB+^AC. AB: :BC.BZ. 


1. JamdunZcaditestraDl^-cum primo/i^KZc^OZ, fiic 
^KZ - D Z . DZ D K. D Y, & cape D Y advcrfus A. 

3. Secundo, fi -^KZ=:DZ) hnago infinkc elongabitur. 


3. Tertio, G-^KZ-tjDZ, fac DZ— -^KZ. DZ ;; DK. 


I 


DY) & fume DY verius A. 

4. Sed quando Z inter D,ScK cadit, fiat DZ4--^KZ ,DZ :: 
D K . D Y j fis acapatur D Y verius A. 


' Hifoe fobneAam iequentia $ non contemnendum in Sttgyfetfkit 
ufum prx fe ferentia Pr0klemMtM. 

Fig< 1^3. I. Ddti pmi8{ frtfiiifti A ptrft£itmim4^imm ftr Utttm cwemj». 

e0ttvtx0m im aUtii istum fUu&tm Z Itutt vicimus frsjicert . (per- 
fe£lam imaginem intelligo, quae refultat ex omnibus, tpiotipTum A 
diffundit, radiis in iprareadunads.) 

Fiat 1 — R,R::AZ.ZB.& dividatur Z B in C, ut fit C B . 
CZ ::I .R. tumcentroCdefaibatur circulus EBB.item centroZ 
intervallo quovis Z D (ma)oriquamZ B) deferibatur circulusGDH $ 
fa<ffum erit) nempe iens EFGH puo^ A perferam irai^smemin 
4>unAum Z projidet. . 

Nou, d^d CBptmfU A, Z^propofitis/aciid determinari.' , 

Inviiro, = = . 

Adnotetur etiam per lentem £ C H F ad Z tendentes radios ad A 
refringi. HujufmAi 
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tfMjMifmidi VitrHm Mjtfes juvut . pro quibas ita conflruator • 

/it Z Ddiflantia , ad quam optime cernunt ■ fumaturque Z H utcun- 
que pauflo minor quam Z D . & fiat C B =: Z i' ^ tum centro C 
per B defer ibatur circulus EBF^fic centro Z per D circulus G D H 
deferibatur • ipfi (Superficiei G D H oculum admoventes) pundum . 

A diflin^c (pedabunt , velut ad Z (itum. 

Quod fi velit Mjops, ad di fiantiam itidem ZDdiftinde cernens^ 
afiignatutn pundum A contemplari ^ adfumpto , ut pritis , libera 
1 A B X Z. B M 

pundo B, fiat C E J"aB^^^ 3 ZB * “ fi^ntj ut prius. 

II. D4ti puntll yi pgrfttlam imMginem^ ellam ope lentis eone*v$. Fig. 
nnvexx , in dntnm aliud punSlum Z lo-girqulus p^tjtcert. 

Fiat AZ.AD:;I — R.R. item dividatur A D in C,ut fit C D . 

C A : ; I . R‘j & centro C per D deferibatur circulus E D F . item 
centro A, ^optam intervallo A B (minori quam A D) deferibatur 
circulos E D F . fadum erit ; nempe lens £ D F pundi- A ima- 
ginem in pundum Z projiciet. 

Data C B, ponda A> Z viciffim c propofitis innotefeunt . 

. • rr-o . SZC = 9, ? - iAZ = i<5. 

. invitro, fiCB=i5, crit^ 2 ,B=i 4 .C^MB^ 40 , 

Itidem 5: hic y, per lentem E F verfos Z tendentes radii in A refrin- 
guntur. 

.Hinc Preshpis utile donficiaruc hoep^dor Ad-imerval- 
KonZD hi itiubde videant. Secetur ZDinA,ucliii^=»f2j0*. 
mk 6t05 ~ I Ad (vel /ttCQ«*Z*D> cemKripieC ftt D- 
• dcfcribatQtcircnlnf E4>.F..itcin otfiHqlie fumpto pundo B (citra 
D nempe, verfus A) . couro A per B dclcribatur circulus E B F . 

Ijcnte E F didi Pusijt x pandum A diftindiflime confpicient. |j 
‘ Hifce dcsDum in cuomlum adjiciatur ab amico communicatas Medut 



*;JE centris, kntetttconfliruentmmerigan- Fig. igj] 

fkiiA «uapcrpeiMliadaw B P,‘D Q, C 1 j deinde per pundum 1 66^167» 

'AducaturquacvMrcdaAPJfccans BPjflcC linP, &l.-t'acCI. 

C agatur reda R P fccans D Q, & K f in Q, de f 5 fac 

Kf .K|;il^j|4,,^di^atur i.Q,^p^udafecabkaxininY, loco 
' iv^ginis quatfito. II ‘ 

7, Rt- 
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2 . Relitj^U iMtuJtHtemiefcriktre. 

. • Sumantilt ad arbitrium B Y diftantia lentis ab imagine , B D cra/fi- 
-ties lentis , & alter circulorum lentem conftituentium ut (in hoc ex- 
emplo) anterior E B F, cujus centrum fit C •, & ad ifta punda B,D,G 
erigantur B P, D Q, CI ad axin perpendiculares . deinde per pun- 
dum A ducatur reda quxvis API fecans B P, & C 1 in P, & 1 . fiat 
C1.CK::I.R{ & agatur R P fecans D 0 in Qj fiat D Ci, D S ; : 
- J . R j & agatur S Y fecans R P produdam in f t a quo demittatur 
perperdicularis tKj & centro K intervallo DK de fcribatur circulus 
. E D F J erit E B F D lens qiuftra. > 

Hic autem in nimium excrefeenti fpatium Ledtoni defigatur limes. 


L E C T. XV. 


B Ene longo efrea lucis reflediones , quatenus bat vifum afficiunt, 
infiituto Radio metam nunc opportune fixuri videmur, ea quomo- 
docunqueprofccuti,quz«^r«f7««>7fr« nobis vifa, nec adeo pervulgata 
fe objecerant. quod autem magnitudines objedas attinet (quas utique 
de pundis untum radiantibus agentes omnino videamur omifiile) 
quales nimirum illz ex hnjufinodi radiorum infledionibas quMd fi* 
t\im,^feuri^i[qtiaiMiwcminnuu^ idfermeMattn pafiim. 

atmi»wfiito p/faniri proftat, nec animas cft niiU Mdetftdom agere, 
vel e trivio ^ta q a |m ic huc transferre . quin & eo fpedantia j^ra- ■ 
que eunda de jam definitis ac oftenfis haud difficili negotio colligi 
pofle videntur ; fingulorum nempe cujufvis objedi pundorum (ex* ■ 
tremorum pratfertim ac mediorum) apparentias inde determioaii0. 
veriun nec ea penitus n^ledui <habita , ad fubfequent^ 
rimulam (fcu monuiuncoiam) preffiw animum advert^pf forian 
autumabitis . Si qualem a/Iignau qoatvis fuperfides iti^ewns (fim* - 
plex aut compofita) magnl^inis cujufvis expofitz fpedem, exUbet 
(ampliorem nempe vel contradiorcro, diredam aut inverfam,confu(iun 
diAindamve, fcu quovis alio modo demutatam) intemofccre o^t^ 
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kl quadantenut hoc modo pertentantes attingetis Oculi centram 
(quale dari paflim fupponitur , et (altem analogum quid dari videtur ^ 
nec inde, quoad illam quae prae manibus rem, erroris quicoaatn 
proveniet) oculi centrum, inquam, ubicunque pro Kbitu coniHto- 
com ceu pun^m radians concipiatur ^ tum ex eo duo prodeuntes 
radii ad propofitam Tuperficiem (eo quem hujus exigit natura vel pro> 
prietas rpecialismodo) infle^antur.tum inter hos inflexos colloca- 
tum incelligatur obje^bmt ^ ejus cene fpecies inter duos primos ab 
oculi centro procedentes radios confidet,, quae cum ipfo (quoad ap- 
parentem anguli quantiutem,pundoruntcorrerpondentium pofitionem, 

& reliquas afle^ones) objedo comparata voti compotes vos reddet • 

6c id quidem perfeilius , fi extremorum ac mediorum _ praefertim 
objeci punitorum judas immines , ex do^rina ha^enus tradita , 
veUtis invedigare. ab appouw exemplis res nunifedior evadet; in 
quibus notetur pundnm Ofemper oculi centrum, re^m OB A ra- 
diationis axem(ruperfi«iebus innedtemibos perpendicularem, & objeAa 
in partes aequales dirimentem) denotare. 

\ 

Exemf. I. Pr$p9K4tur Sup^ficits fUuA medii refrlnfentit den- pig. 1 
pari* (0^K£jipl4cet y nut vitri) tkjtRmm eontlnentit ^ veluti Super- 
ficies a reda M N repraefentaca . & ab oculi centro O prodeant utcun- 
que duo radH O M, O N ; ^i in M F ^ N G refringantur . inter 
hos jamdelignetur objcftum FAG (ab axe OAbifedtum) hujus d 
medio i* G M N fpedati fpecies ( vel apparentia ) alicubi confidet 
inter redas O M, O N, veluti pura ad 9«-y. cmn autem (ut ex ha. 
juTce fupeificiei natura , communique reftadionura Irae pal^ ed^ ^ 
fit angulus * 0 y major angulo F O G j hxc objedi (peciem ampli- 
ficat infledio. 'item cum panda (fibi refpondentiaSF,^ j d G,y aJ 
rafdem reljpcdive partes jaceant , ab eadem objeai pofito nonimmo- ‘ 
taiur . quod fi pundorura f , *, y pofitio juxta fuperiorem dodrinam 
flridiiK exquiratur , de totiu^ imaginis f « > figuri didanli^que 
(iuis accuratum feretur Judicium. 

Exemf, II. J*r»foM4tttr c$rf»s itttfnm PMN Q^, Sx^pciebies Fig. i?®* 
fl/tnit pttraUtlii (MN, P Q) nmpreheiifitm'\ & ab oculi coilro O 
prodeuntes radii O M, O N ad fiiperfidcm M N refringantur in M P, 

NQL; horum vero ad Super fi ciem P Qjefradi fint P F, (qui, 
propter incidentias (ad M, P, & N, C^) pares, ipfis O M, O N 
aequididabunt) inter P F, (fatuatur objedum FAG, cujtK fit 
imago tum vero manifeilufii ed hic fc rem fimiliter habere ac 

in Exemplo porcedenci. ~ P Exemp, 
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Exemf. 111 . Prt^M0t$tr clrcHlm fpccMUru e0nc*vnf M B N, «Sc 
radiorum O M, O N reflexi fini M F , N G (fc decuifances in H, & 
cumipfisOM, ON concurrentes ponAisXjV) inter hos collocetur 
objeftumFAG^ eju» itidem imago redis OM, ON interjacebit, 
puta ad 9 <t >. comparando jam ar^Ios apparentes FOG, > 0 >, 
clare vides objedi F A G fpedcm imminui . item cernis punda fibi 
refpondentia F, f, & Xj, y ad alias ac alias partes jacere , feu objedi 
iitum hinc inveni. Quod fi imra angulum Sc fpatium X H Y ilatui 
concipiatur objedum, clatymefihinc ejus quidem fpeciem ampliari, 
fed adhuc fitum inveni . fio inter ipfa X Y confidat objedum , ejus 
itidem invertetur fitus, at quantitas non immutabitur . demum fi intra 
angulum N H M condmutur objedum , puta R L S j cujus imago 
fit f \ j evidens cll hujufce fpeciem crefeere, iitumque retinen. 

Exemf. IV. ProfoneUetr encnlui SpeemUm convtxus MBNj 
fadifque fimiliter ac in eo quod immediate prxcefllt omnibus ) ne 
plura prodigam verba, vides objedi FAG fpeciem co- 

ardari, fed ejufcc pofiiionera eandem perfiftere. 

Exemp. V. Prop 9 H 4 tHr lens ("exempli grdtiit lens fleuto- 

convexa ^ M B N QP . Radii O M, O N ad luperficiem M B N 
refringantur in M P, N tum ip/i M P, NQjid fuperficicra P Q 
refringantur in ipfos PF, QG (fefc dccuflknles inH,&cumipfis 
OM, ON concurrentes ad X, Y) vides jam in prima figura, fi ob- 
jedum FAG infra XY (verfus H) ftatuatur, ipfum ab imagine 
<f*y majus, quam obtutu limplice, reprzieatari . Quod fi inter ipft 
punda X,Y fubintelligatur collocatum, ejus quantitas neutiquam immu- 
ubitur . at fi fnpra XY ftatuatur objedum R L S, ejus fpecies,ad f^<r 
confpkua , diminuetur ; ubique vero pundorum correfpondentium 
pofitiodireda permanebit. 

In altera vero figura (ubirefradiPF, verfus axem procur- 
rentes convergunt) cum objedum FAG citra pundum H ftunitur, 
vides ejus fpeciem quantitate adaudam , at fitu non mutatam . verum 
objedi R LS ultra concurfiim H politi inaago f a r nedum prototypo 
major eft, at quoad fitum etiam eidem in veifa. 

£t I10C quidem padto nulla non lens pro varia vel objedi vel oculi 
politione , objedi Ipeciem aliam exhibet ac aliam ; nunc dilatat,' tunc 
contrahit • modo redam dat, mox inverfam ; fubii^e propiiis adducir, 
nonnunquam longiiis amovet . Singulos cafus ad examen hcild rediges 
hoc ad fpecimen aciem mentis intendendo. •' Q^imo 
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Oeinimo methodum hanc le^'iculam adhibendo plenr<^ue fuperfi- 
deruni quarumvis infledlenciaro hujus generis aiFcftiones (illas nempe 
qaz magnitudinum apparentes quanticaces , politiones diftantias , 
hgpras refpiciunt) coinpluriumque Pk*»9mtn»T caufas ipfe Hariin o- 
pera levi deprehendes ^ quibus in caprelfius deducendis libri plures ad 
tantam molem citumdcere vel poflunt , vel folcnt • ut mihi liltenT 
opus non (j|»hujurmodi plura congerere . veruntaraen nc pars hac 
nimium de^at ^ & quoniam nonnuUa fuccucrunt animadveriione non 
indigna, de magnitudinum etiam apparentiis , tam riV» quam 
CMtaftriciiy fpecialia qu.rdam proponam • ea vero coromodiiss fc- 
queniem przftolabuntur Letlioncm. 

Huic interim, nd abnorraiter curta fit , aliquatenus explendz /’ri- 
llcmMtm hoc adnedam : 

Sxf 0 HMttir tetiie i e*ju4 ctHtrttm O, F^, 

sb taUi y dremtitpu rtfringentu nxt e/^f B O kifc^nm j intnfqHt fit 
tMgulmjim^icittr' (K»h nempe ntedoj apparens F OG .iiernaffigm 
netter pnn^nm Z, epuoi imagefit pnntli A a elrcnla refringesuefatta; 
datits fit denno ex rejraSliene apparens angnlns P O prapgfitnm ejl 
etrcndnm ifitem refringentem dHeriiere ( “Vel determinare ) » 

Analjfis. Fa£bim edo t fit nempe circulus B qualis requirimur, 

cujos fit cenumn C, vettex B • & qui re£tam O P in N fecet . (^a< 
lurCY ad OF parallela, reftzquc OP occurrens in Y, &con- 
ncAatur C N . ciim itaque fit N Y refradus radii ad F O, vel C Y 
paralleli} «critC Y.YN ::R.I.ergbratioCYad YM datur,- & 
cto prjrterdl angulus Y (dato FO P aequalis) detur, etiam (in tri> 
angoloCYN) angulus C N Y innotefeet . itaque triangulum CON 
fpededatur • unde ratio C O ad C N (vel C B)' datur . ed autem 
CB.CZ::I — R . R . ci^o ratio C B ad CZ datur. itaque ratio 
COadC Z qnoque datur } unde ratio CO ad O Z datur . veram 
O Z dator } ergo edam C O datur . hinc demum & ipfa C B datur. 

•' .Coihpoiumr aiitem io hunc modum. In OF utcunque capiatuf 
& fiatOF.Oir; : R.I . & connedatur ducaturque 

ZRSadCv^^rallda. tum fiat OZ.ZT::I — R.R (unde com- 
ponendo OT . ZT :: I . R) item V= ^ZTaZS { 6c X~ 
^OZq — Vqj ium X<OZ;;OZ .Y. denique X.Y OZ. 
O O (unde eritXq.OZq;:OZ.OC} hoccdOZq^Vq. 
OZq;rOZ.OC}hocedOZq~ZTocZS.OZq::OZ. 
OC).pet C vero ducaiur C N ad ZS parallela, fccansOPinN. 
deni^ centro C per N ducatur drcolus B N ; is propofito fads- 
facit. • * 

P a Naa 
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. NtmobOZq‘^ZTxZS«OZq::OZt OC) ericOZeitb 
::=OCxOZq — OCxZTxZS.tranfponendoqaeOC*2;T'xZS=OC 
xOZq — OZ ci^.atqai propter OZ.ZS t: OC.CN . eft 
OZxCN=ZS X OC.quareOZxCN«ZT=OCxOZq 
— OZcubj adeoqae (elidendo O Z) erit CNxZT=OC 
xOZ— OZq . vel CN . OC-OZ : : OZ . ZT , hoc cft CB .CZ : : 
O T . Z T . . & componeado BZ.CZ::OT.ZT; iuqoe 

primo liquet pun£^um Z imaginem efle pon^i A , ex refraAiooe 
ta^am ad circulum B N . quinetiam ob CY.VN::fO.O#:: 
R.l f palam eft NO refragium ederadiiad CY, hoceftadFO 
paralleli, liquido proinde conAat propoiitum. |{ 

Jn hoc cafu debet efle OZoi^zT xZS. Haud abiimili ratione quoad 
alios cafus (ut fi circuli refringentis cavum ob)e<Ho exponatur, &c.) 
peragetur negotium . ego fpecimen canciun infiutti Pr-klemMt^, juxta 
< quod vifibilis objeci /pedes per rdraAionem circularem fecundum 
przftitutas quantitatem atque diftantiom utcunque pofllt immuuri. (j * 


APPENDICVLA. 

U r hzc pauUo flrigoHor Le^fio nonnihil inaafletur , faciam tue 
(quanquam alienore loco) quod alibi (Ii mihi tunc in mentem 
veniflet) fa^um oportebat | radociniis noflris adveriantem a viro 
dtxflifllmo ( alioquin opinor raro dormitante ) commifliun paraio* 
gifmum, nc cui fraudi lit, detegam ac amoliar; unaque domnam 
noflram confirmabo . horfum e prarmiflis confequens , fed & expe- 
rientia;(ut videbimus) confonum hoc prxflemo : £ refradione quavis 
(nec non crefledione ad drculum) duobus oculis apprehenfam ob- 
um (puta lucidum pun(fum A ) revera duplum apparet, feu duas(ad 
minus) obtinet imagines 

®* ‘ ’ radii A M, AN; quoruminflexifimME, N F; concurrentesin X; 

in his autem ufpiam conflituantur oculorum centra O, P . qnbd puodfi 
A imago nulla ad occurfum X cxlAat, c fupra pofitis , ac probabo con- 
(edatuf (omnes enim imagines ad illa confiftere docuimus inflexorum 
punAa , ad quae nulli illos alif inflexi interfccant) iuque duae funt 
imagines runai A, una in inflexo E M (qualis a ) ad oculum O per- 
tinens ; altera in inflexo F N (qualis 4 ) oculo P deputanda.- 

Hinc liquet etiam magnitudinis cujofVisbocmodo fpcAatarduplkcm 
imaginem haberi. 

Huic 
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>R6icef&|oncoKrtnt obtendatur expcrkntb, monAraiif fabiode 
^unuxac unam itnagincm ifiparere lesro, io refradione quidem 
ad- foperficiem planam apparenter boc {Senunqiie conongen, (pio. 

Diam imagines iAz duae (quales *,«) ita fibimet tpfis, ita reirado- 
rum coocurToi Xviciinefunt, utiplarum intervallum difi;:erni nequeat^ 
ipBrqae (ficut in fimili afu obvenire mox oftendemus) velut in usam « 
innmem imerceptibilitdr coalelcaat j.aftin aUis diverfi gener» ia< 

AetnonibDs, etiam fei^ comeAante, inanifeAd kcm appam ; id 
quod ciim c owaPlnribua admodum obviis experhnent» eonftat c poAit, 
unum iaitem acaltcruro proponemns. Speculo B N M exponatur ob> fjg^ i y.' 
jeiftvim A ; rtnt oculis, velui ad O, P confti tutis , apparebit ejufce 
(luplexrp^cies«,«; quarum ilia (a) claoTo oculo O, nzc («) ciaufo 
P.diiparebk. . . 

^Notetur autem, fi placet, um^imim «, * intervalla (prosario 
oculorum ficu) nunc magU , nunc minus deduci, fic ut fubinde coadu- 
nari vklcantor. Nempe liociilusP ad F concipiatur craafiatus, duca* 
turque FG ipfi P O parallela, & arqualisj unde jam & oculus O. 
in Q politus concipiatur ^ quoniam F E minor cfi quam F G, radius 
M O per G non tranfibic { tranfeacaUer infiexus L G ; in hoc itaque 
jam confidet imi^o a. abaltera 4 magis elor^ta. Reliquarum hujuf- 
moiHcKvcriinctMnbaud diifarafiigiuri potent ratio. . 

•Adjungat» &. hoc» an pafiim ubftsvatum nercio,Jlignoai certe 

? uod obiervetur : 'Ad fpeculum concavum R S M N faoiem^tuam ° ^ 

AG (fpetailopropiw ad motam) contemplare. £c primo cpiklem 
«culoO (alteroiP occlutb) ccmescjusiim^incmf « > , rurfus (ocu- 
lo Oocdufb) altcioP confpi^ imaginem fag, apriore ali- 
(juantum dcHeiAentem.; demum utroque finiul oculo reclufo fpec^ans 
illas io unam coalitas percipies; feu, fpeciem unam afpicies, per- 
quam notabili diferimine, ampliorem priorum lingularum alterutra. 

' Exhinc , obiter, rufpicari licet , etiam intuitum limplicem adhiben- 
tibos obje(^ biais oculis l^idaia tantillo majora videri, quam uno ; 

Ipacicbus ha coeuntibus, ut&onexquilkecongi uant. 

Unkam praetereafubdemus inftantiam : Per fphzram vitream (aut Ffg i?o.' . , 
fi mavis^ per phialam conicam aut cylindricam aqua repletam) M b N 
tranHucentem lucemukc Dammam A fpe£la ; ejus duas imagines «,4 
obrervabis (oto oculorum litu magis a fe minufve dillitas ; quarum 
' ufta (a) claulo oculo O, altera (sj claufo P evanefcct. 

Videtur hzcinftantia vel fola fufficerc vulgari fementiz refcllcndx - Parahpm.^^sk 
jflxu quam (ut Kepltriu alicubi colligit) punfti A limplcx imago 178. 
ad pundum X confideret. . 

Has 
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• HtftmftAniflf, facilk^f ha pcopofuimns , onafi pungam 
A, wa cuna ^bus oculis O, Pin plano cxiilem id UiperhdnD in-' 
neftentein recto . id quod utriun in experiendo prreise, contingat 
^ne,'parom refert j duas utcunque fjwiex iqjparercii^er. quin 

acilc concipitur etiara eo poiito rem non aliter fehabituran).. . • . 

Hia prarlibatis^ iflod difeutiamas, quod ianuinus/ . 
quo nempe P. Htrlgonuu propolitionem hanc Tuam comprobatum fe: 

“ Si oculus , & aTpe^tabile lint in diverr» mediis fe mutuo concingea- . 

“tibus, imago, appambit in concurfe catheti, & radii ab oculo per 
' ‘‘punft^refradionisdircftcproduAi. • . j 

Sit urique punitum F in medio denfiori H L M N collocatuo), quod • 1 

ad oculoa A, B radios F E A, FD B emittatxAtAos ad E, & D 
& reftac A E, B D conveniant in C j- fit autem fuperfkiei sefeingenci 
^rpendicularis leda F G j erit (inquit) mnfti F imago in reda 
F G . id qu(^ it^ demonferat : Quoniam diaa imago tain tn refraAo 
A £, quam in refrado B D exifiit, ergo in horum interfe^one C- 
exiftet . verimi.iBterfeaio C in reda FG exiftet j quoniam tete 
communis eft fedio planorum AfiF, BDF faperfieiei refemganti 
redorura . ergo liquet propofitum. . ^ • 

In hanc demond rationem adverto { i. Supponit ea refeados A £ 

B D concurrere; quod tamen falfum ed, peuerquam in uno vel al- 
tero cafo ; quum nempe planum A B F in eodem exiftit coin ipfa 
reda FG plano , vel, cumpunda A, B font in fupeifecie coni t^i, 
cujus axis ed reda F G . qu^ fi prior cafns peo^r , d fuj^ defiion-' 
dratis manifedum ed refrados A E^ B D non in reda F G, fed intra 
angulum F G H convenire ; quod e principiis nofiris elicitiim i Ilum 

' faltcra condrii^erc debet, qui princijuaida admittit ac ampiei^tiir. 

3. Hinc, illa demondratioipiam fe perimit: Nam, <^niam (in po- 
fito cafu) pundi F imago tam in reda A £, qu^m in reda B Dexi^, • 
adedque in harum concurfu; concurfus aurem ide non cd mreda 
FC ; ergo liquet didam imaginem extra redam FG verfe^ S^&P' 
ponit idedifeurfus (ut & fupparille jamjam prolatus) pani^Fwii- I 

cam oculo utrique imaginem apparere ; q^ wiShv erat , 

a nobis paullb fupra retotatunu Enimvero diverfi oculi fpnt idpsi' 
dlverfi fpedatores . hstc, opinor, ntiocinium illud fetis enervant. || ' 
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-t. .T^Ut/SUniim 9 X imfitSume i$termn4tu dffxretitihts locis^ con* 

. • 4^ q«dc<re po(rero ^ fiqaidem exinde magnitudinum apparentix 
d^doanci# f quo^bec in ipi» exiftendum polorum inudes d^> 
fignando . exteriun nc jufto parcius in hac parte, vel iiiiberalius egifle 
* videar , etiam dt rt£i>triim UMxrHm ( f 0nft(jiumttr & f Unarum fuftr- 

vifm rtfr^fenrartdii nttt/r 4 fr£cipuenfifi$- 

{tujfe vidtfr ) sffxrentiu m 4 gimb»t *Xfir 00 ar 4 fftthmn 4 ^4440 

l>4t^ffr4V4i^jUmtBtr0 . dequiDus 'CoamciKa reJiitjiyyrnnvmas^^ 
-dinum apparentias propius ac promptius fiat judkhun.^ * . 

. 11 . Motetur anteni imprimis ; Sienti (quod fxpius in antediAts 
- habetur inffnnanun) cuj^qur puniti t^uodanunod 6 duplex efiim^) 
unarimplcx>abfoluta, principalis { ilu rcilicet, qux m reila i^emrar 
. ai.fittiAciiiiipflcftentem put|| « dic«igiivipe^^ piumolta 

unKd ar ootli centran srauAinttX^hoc efnll communi lucidx ratiia- 
tionis,' fuperficici retieiitrais'; iplii^que vifionis axe) altera verb 
«lau; mutabilis, ac ffamv prxdpua , qtK talis eft rerpe^tu oculi 
exte» cedam infiedenii Tope^ciei perpendicularem arbitrarie confli- 
tuti; ka part tirme modo duplex cujoTque magnhudkiis imago con- 
cipi poteft , utia quidem aUblnta (qoafti faltem hoc nomine deHg- 
nabo) qux ex. pandorum Gngulonim io ipfa exiflemiom abiblutis 
im:^inrbus quaft conBatur , iHas (altem comprehendit (qualis inob- 
oeda congrua (upcrficie vividie- deformaretur;- qualifque videretur 
«culo ad inhiiitam ab infledente fuperBcie ditiandam nt^ ccilocato) 
altera veu> relata, qux oculum ceipick ubivis in cem pofkioiie con- 
Aitutum ; quid velim, Se quare (ic dhlioguam ab exemplis bene mul- . 
tis in deoucfupropouendis luculenter apparebit.- 
‘ \ t 
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JU.SitperficUm fUnum meiU Srimt$tem( tu 4irtm ) 
reprrfcntet refta P & aquae tnfit refla F P ad P Ci_p«rpen- 
dicularit . fiat autem F P . X P ; : R . i { erit XF imagoabfoluta refhe 
FP. contiiiet illa rdlketomiKs locos punflonun, quae in FP, oculo 
«pparentes in ipfk F P fito . verum fi ponatur oculus ufptain extra F P, 
velut ad O» ei tota F P citra X P appardnt . tranfeat videlicet ali- 
cujus radii F M refraflus per O, & protrahatur O M, ut occurrat ipfi 
F P in K. eft ergo (rccundum praemonfhrata) punfl^ K imer X, & 
P . itidem (e prtits oiknfis) jpanfH F imago <]ax in refirado 6 M K, 
ad oculum O relata,inter K, & M cadit, ^eluti puta ad f . fimili ratione 
cujufvis alterius in ipf* FP accepti punfli , ceu R, nm^o (cogitat) 

. citra redam X P, verfus oculum, ^t . totius iuque tt&t PPTmago 
talis cfl, qualem curva linea f r P r^en , qu^ U P F infini^ protra- 
hatur, ejus totius imago P 1 1 verfosaCymptoton O B A, ad P F paralie* 
lam, accedens excurrit. 

■ IV. , DtUmtdtmrmtm emrvM Ptfhu m*io , ab O dueitut utcuit* 
^ reda O M K Tecans redam P Qjn M ; &; (pofito foce S^a^Rq 

»— Iq) fttPHs: jqxF ~P q ~ * ^ ducatur. Hf adPR 

parallela, ipfi O K occurrens in f ^ erit f mdida linea ; nemp^ fi 
O M K ipfw M F refradns ctmeipiatur, eik pundum f ipfiusF ima- 
go, eodem modo reliqua lineat Pcrpuadadeugnantur. . . * 

V. Qi^etiam adfumpti reda FGad P paralleli, dudaque 
G Qjxd F p(vel A B 0 )*parallcU j item per X duda X« Y ad P Q» 
parallela, erit quidem rraa X«Y redae F AG imago .abfoliua ^ 
verum ejus imago ad oculum O relata citra redam X Y tota jacet, eam- 
que curva <t a. y repnefentat, admodum jam jam praHcriptum punda- 
tim delineabilis • itaque compofitx lineae P FG Q., drea axenO B A 
rotatz, imago fornicem referet arcuatam . id qm)d experiri vos velim 
vafculi cyliiidnci aqua repleti fuperfidem tnfpedando. • • 

VI. Quod fi reda vifibilis F G ad P QJnclinata fit, cum eacMve>- 
htens in V j & connedatur X V, erit rurfusX Y ipfius F G imago ab- 
foluta} relatam vero curva e «yrepraefentat. 

VII. Qjmd fi viciflim «eultu O in aqnn ponatur cenfiitutuSy.Sc 
ab inde refpiciatur reda PF in acre polita, fiatque rurfus PF. PX;; 
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R. Ij erit qtiidcmXP imago F P abfolnta 7 at ejurdem imago 
relata (puu P f t r) ultra P F R jacet , ab Hia (cniim reclinans ^ e- 
juTque pun£Va qozlibet ita fignantur . Ab O ducatur re£la O K ut- 
cunque reftam P Q^fecans inM, & Hc KMiptius FMrefra£lus, 

tum (pofito rurfus S = ^ Iq — Rq)fiatPH=5^i-LM3 p M, 

& per H ad P F parallela ducatur H f , ipfam O M K interfecans 
ad f } erit punAum 9 in di£hi linea, pun^ro fcilicet F reprzfentans . 
code'roquc modo pun£la quotKbct alia deprehendes. 

VIII. Similiter re^ F G ad ipfam P Qj^arallelz , vel inclinata» 
imago relata f « > (in partes arcuata contrarias illis, ad quas prioris . 
casus imago videbatur incurvata)determinabitur . rem appolita figura 
fatis exprimit. > 

Harc autem omnia de fupra comprobatis diluddd confe^hntur. 


IX. Ac ita quidem circa limplices planas fuperficies refringentes Fig,'i8j.' 
fefe res habet. Quod fi corpori parallelis planis M N, P * terminato 
exponatur refta F G ^ Sint re^t* F P, G Q , A D B O ipfi P 
perpendicnlares, &fiatBD.BS::I.R{ amumaturque A« =;DS } 

6c hat A B . * C : : F P . X P j & per X, « ducatur redta X « Y, erit 
X aY linez F A G imago abfoluta. Ei^o ejus imago ad oculum O 
relata (in hoc ca(u) dtra ipfam X«Yverfusfuperficiem/«i' nonnihil 
incurvata difponetur , qualem exhibet linea f > > . id quod ex eo fatis 
videtur liquore , quod redla X <» Y fit imago refpeftu oculi in ipfa \ 

O B a B iiuini^ femoti . defimnari vero potent hzc imago ad hunc \ 
modum. fit/Wj^ (minufenUs eluentis indigiut^ imago reftsc F A G , 
ad fuperfidem refringentem f*» relata (hoc elr ad oculos in refraflis 
fjaM,qvN, aDB, rcliquifque , nec non in medio m r M N verfus 
O procenfo 1 fitos) juxta proxime commondrata delineabilis . tum 
hujus ipfius f^£ velut in medio M N » verfus A protcnlb pofitar , ex 
tefra£Bone ad fuperficicm MN emergens, & ad oculum O relata 
conltruatur imago 0«^ (itidem ad modum nuperrimd praeicriptum) 
harc redam F A G per corpus M N f* r ipeftatam reprzfentabit . ex- 
cientia telHs advocetur, ego pluribus in re perplexiore, quam uti- 
liore fuperfedeo. 


X Porro quod fUn* ftecHU (firoplida,ve1 compofita) attinet, 
in ih palam td imagines abfolutas ac relatas omnino fibi ceinddere ^ 
quo fit, ut M objedqrum magnitudines, figuras , didantias ( fitu 

♦ — - 
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rameo nonnunqaam inverfo) <ju^ cxa^iffime refennt.qoa de tt 
(tara faciU , toties a^a) pcmius reticens ad minus trica me oro- 
moveo. - ^ 



• c • *• . . IUUU5 o/v ad’ 

inhnitiim exporrc(!tx imago abfolota , boceft, ilkc tales erunt oculi 

rcrpeftu in ipfa A B conftituti . Tecus autem ufpiamcolloato oculo 

tanquam ad O, totjus A B quod confpicuura eft (hoc eft quod fupra 
honzomem OT, fpecuio conti^um extat) fupra citraq«XBaD- 
parebit. Enimvero tranfeat radii A M reflexus K M O per O • itT 
que pun^ K (quod olim oftenfum) fupra puniftura X, verfus A* 
extat. quincnam (ex indidem monftratis) pun^i A imagines omnes* 
otulum O rcfpiaentcs , ex reflexione faft* ad partes B M D dtra 
C A verfus Oadunt.cjus igitur imago qux in OK, puta Inipfa 
K M exifttt (id quod etiam , ne quis dubitet , exertius mox often- 
^us) .limili ratione punefli R imago, cogita r, fupra Y, citraque 
B Y |ac« porro «r O tranfeat refiaU D L H, qwrcBcia fit 

rectar U 5 ad C A parallelae (ha?c autem quomodo ducatur, antehac 
dwlaratiim habetur) erit in O D L imago pun^i (quale amputor 
a) inipfa AB infinite fcmoti, harc puta iit ad «r. erit itaque airvt 
B f a r imago totius infinitx reil* B A S, ad oculum O relata. 

XII. Ifla vero linea tali pa£lo delineatur : Super diametnsn CO 

deferibatur circulus O T C j ab O ducatur re«a quxpiaro O M F 
cujus reflexa iit MA) in qua fumatur ME = M F. tum tcetur 
FMin«, utiitF«.«M;;AE.AMj erit (e pridem demonilra- 
iis ) punaum « punfti A imago . fimili modo quotcunqiic line* 
B » r «• ponRa reperiuntur. ^ 

XIII. Quod amjOT fit punaum» citra K (verfus oculum) itacon-' 
flabit. Ducatur F Q ad A M parallela . eft ergo angulus FO A 

A M angulus FC A angulo A CE minor eft . ergo 
eft C F . F 0,^“ C E . A £ . atqui C F = C E ; quare F A E 
ergoeft FQ^.AM*^AE.AM. hoc eft FK.KM-3F». *M* 
componendoque F M . K M -n F M . «M . unde KMc“«M . adeoi 
que punftum «citra K verfus O jacet ; CiiE . D. 

XIV. Exhinc 
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XIV. Exhinc EncHHt^ jtifmflein, comtnuniRjue fnin^ fcntcotia 
conveUicur , quae re^ B A reAam B K , infiniotque B S ipratn B L 
inurines ; proindeque corruunt omni^ quz principio fupcr> 
cxtruum ifti grati:» adfompro , rationique dificntanco. Veruntamcn 
Optictrmm ntviffimms fcripter^ vir^ veterum ipfe vefti- 

giis tnfiilens poilulatum idud ab experientia ftabilitum vult, eju(c]ue 
veritatem fefe deprzdicat centies exploriiTe ^ doArinam itaque no- 
ftram invido Tensus teftimonio refutavit . atqui repono , non potuilTe 
illum quantumvis oculatum & Tagacem quod obtendit vel Temcl ex> 
plorare, nec hoc in caTu poterit doftrina noftra tentari , nedum re- 
• telli.nam (praeterquam quod perpendicularis CB A iitum exaftc 
dignoTcere perquam arduum , TorTan impoflibile fuerit) quum lineola 
B <t r f inhratam , juxta nos , lineam redam B S rq>raeTcmet , ipTdm* 

S ue pundtim r (infinite didko pundo S reTpondens , atque redam 
bifecans) a pondo L modice didet, quz amabo visus acies 
curvz B «»• a reda B L defledionem cernat ? itaque frudra efle vide- 
tur Kutifiimus vir, ad tedem provocans hac in parte miniis com- 
petentem , deque cujus Tentenria vix ullatenus condare podit. Sane 
quoad adinem in DUptrici* caTum , quem attigimus (upra, demilTo in 
aquam perpendiculo , oculo (impliciter inTpedantt, videbitur ejus ima- 
go nitiil quicquam a perpendiculari declinans ^ veriim ope refiedionis 
|udum perpendicularis fitum obTervando ( qui nudo Tcilicet obtutu 
plane dijudicari n^dt) notorid deprehenditur a^uz immcrfl perpen- 
mculi imago ab ipTo deviare . neque dubito quin pariter in prziente 
caTu rite conAilta experientia pro nobis fitpronunaatura. Q^nimo 
nodris exedatis (luculenti opinor ratione fudultis) apparebit, unde 
prindphira illud multis in cafibus experientiz videatur conTentire • 
quoniam nempe contingit , ut in iis a vero non multum abTcedat } 
c|u£que proinde Tallitatem TenTus (nifi ratione , vel certiore (cnTu adju- 
tus) pcrlpiccrc nequeat , ad exorbito. 

XV. SttturTus5prr«/inn BMDj aijus centrum C, Sc p. « - 

per C extendatur infinita re^la C BL, biTeceturque Temidiamcter ^*8***7* 
CBinZ{ actnZB Tumpiis quibuTcunque pun£tis A, R ; fiat C A . 

A B C X . XB , itemque CR.RB;:CY.YB. erit quidem infi- 
oiu BL totius BZ imago abToluta, Qc portio Y X ponionis RA ^ 
vei;m extra axem B C uTpiam coodituto viTu , velut ad O, ad hunc 
rebtz ipilus ZB, ejuTque p^ium imagines ita determinantur. 


Qi 


XVI. Ad 
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Fig. 1 87, 

X88. 


XVl. Ad diametrum CO defcribatiir circulas CFH{ &abO 
radius incidat talisy ut cum ms reBcxus fitDS, contingat fore DS 
= ^DH, vcl-JDI. pouta C I ad D S perp^iculari (talis autem 
radius facile duci poife concipiatur { & per curvam appropriatam re- 
vera (fatim determinetur j id proinde nos non diftincbic) . Erit tuirt 
punAiS imago, puta.-, a pon^o D infinite disjun^ ; quoniam (id 
quod fieri nequit , nifi H r , D lint infiniiar) cft 
b D . Jam in arcum D H cadat utcunque radius O M, cujus reflexus 
fu M A E } & in hac fumatur M E -= M F , cum in O M produi^a 
capiatur pundum <», ut (it F <» . « M : ; E A . A M j erit « punAi A 
imago . fimili methodo reperiatur f punfli R imagOj neque non reliqua 
totius ipfam B S referentis, pun<^a. 

XVlI. In hahe vero conflruflionem quaedam veniunt adnotanda. 

1. Qu^ C.ScT" CZ. Nam 4CZq = CBq = 3 SDq>[- 
C S q . ergo quum Iit C Z c“ S D , erit C — C Z . 

2 . Quod C A CT“ C S . Nam ( e fupra monftratis ) fi ducatur 
refla M 4 ad DO parallela, ejufce reflexa (puta M 5) iecabit ipfam 
D S, verfus 1 , puta ad^ . eigb M ^ ipfam C B fecabitXupra pun^um S, 
velut ad f . atqui quoniam ang . C M O c“ C M 4 , fcu ang . C M A 
c“CMe,eftCAcr"C^ } adeoqueraagiseft C A c^CS. • 

3 . Quod E A cr~ A M . ciim enim fit £ M (vel F M) c” H D 
atque D S C7“ M A ^ erit E M . M A c“ F D , D S : : 2 . i , 

4. Hinc denub libebit totam lineam B r ultra re£Iam C B L 
jacere . nam ducatur F Q ad A M parallela efl hic ang F C A cr~ ang 
A C E . & ang F QA = ang C A E . quapropter erit C F . F 

C E . A E . adedque F Q^T" A E . ac inde F A M cT“ A E . 
A M ; hoc eftF K.KMcr~F«i.«M. dividendoque F M • K M c^ 
F M . > M . quare « M c~ K M . adeoque punctum « ultra K in 
xeAa O K protenfa jacet. 


XVIII. Qijbd fi ad partes alteras reflx O D ducatur radius O N’ 
cujus reflexus N G T = N V j fitque T G . G N “3 1 . 1 j (fatuen- 
da efi punfli G imago (puta y) ad partes O . quinimb cumin hanc 
rem plura fubjici peffent, ego jam Sfcclmlna tantum infiituens 
(quippe cum opera dignum haud arbitrer adeo tenuem materiam curi- 
ollus profequi) a minutiis abfiineo . quo & inde proaior fum, qqo- 
niam in hac re copiofus videtur A . T^cqueims ^ fubinde quidem is , 
eb admiffum ifiud talfum principium , cefpitans , at bene aulta credo 

fugge- 

I 
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ft^erens haud afpeniands . relinquantur igitur ei cartera , nirhi 
fuderit , quod veriorem Phtnomen* detegendi declarandique me- 
thodum adnifus fim aliquatenus enucleare, pei^mus ad alios cafus, 
haud ita penraitates. 

XIX. Objiciatur fpeculo M B N D re5a F A G, re^ C A (per 
loculi centrum C tranfeunu) perpendicularis; adverto, fi fuerit ipfa Fig. 185 ^. , 
C A major quam C Z-, quadrans diametri BO, quod redae FAG 
ad infinitum utrin^ protraftx ad totum circulum (ejm ad partes 
incelligo concavas fimul ac convexas) imago abfoluta (quinetiam ima* 
go ad oculum in ipfo centro C confiitutum relata) erit Etllffs . hem 
fi.CA minor fit, quam CZ, quod ipfius FAG imago abibluta 
(vel dido modo relata) conflabit ex byperbolis oppofitis ; fi denuo 
C A ipfam CZ adxquet (vel F G per ipfum Z tranfeat) quod ad 
parabolam ejufmodi confifiet imago. Sed modum tranrgrederer ture 
>am aggrediens demonfirare. Expedent igitur. 1 1 . 


tECT. XVII. 


I. A ^ finium praecedentem propofuimus demon* - 

frttritmtem imprimis oflendeoius. 

Sit triangulum ACE, redum habens ai^lum ad C ; & inde* Fig. igtrl 
finite protradis lateribus A C, A £, in A C fumatur quod piam pun- 
dum X, ducaturque XG ad C £ parallela ^ inferatur autem angulo 
CXG r^a CZ aequalis ipfi XG ^ dico pundum indeterminatum/, ad 
fedionum coniarum aliquam confifkrc.- 

II. Nempe primo, fit angulus A femiredo minor (velA Cc” 

C E) erit pundum Z ad ellipnn , quae determinatur hoC pado : An- 
guli LCP femiredi fiam (ad utramque redz CE partem) liquet 

igitm redas C P ipfi A £ occurrere , puu ad punda K, & S . ab his 

.. . , 
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ad ipfam" E C parallelae ducamur reilac R_T, S V ^ palam eft indeter- 
I minatum puniium X inter limites T, V confiftere (nara extra TV 
punftum quodlibet L accipiendo, & inde ducendo L 1 P ad C E paralle- 
lam, erit C L, hoc eft L P, major quam L 1, unde a C ad reftam L I, 
nulla duci refta poteft aequalis ipii Ll). Jam autem dico, quod 
pundum Z ad clliplinexiltit , cujus axis T V, focus C . • Nara bife- 
I cciur T V in K j nat V D = T C j ducatur K H ad C E parallela j 

per H ducatur H N ad C K parallela . Eftquc K H = — ^ - = 

= = Et quoniam AV . AT :: (VS. 

T R (hoc eft) : ; C V , C T ; : ) C V . D V ; erit per rationis con- 
' vcriionem AV.TV:;CV.CD. vel , conl^uentes fubduplando , 
AV.KV;: CV.CK.dividendoqoeAK.KV;:KV.CK jhoceft 
AK.KH::KH.CK.hoceftHN.NG::KH. CK. quare 
KHxNG=CKxHN=CKxKX.atquieft CZq = XGq 
= KHq^-NGq-l-i KHxNG. & C Xq = CKq-J- KXq 
4- aCK X KX = CKq H- KXq*4- a K H x N G . ergo 
KHq -1-NGq — CKq- KXq = CZq-CXq = XZq. 
Ad alteras bifegmenti K partes fumatur K S = K ducaturque S r ad 

K H parallela , fccans curvam T E Z V in & re^am A H in >, ac 
ipfam N H in r ; erit quoque, fimili ex difcurfu , ^Cq = KHq^- 
• ''>9 — CKq — Keqi unde liquet fore I C = X Z t conneziique 

proinde reaisCC,DC, erit DC=CZt & CC+CZ = 5>-H 
XG = 2 KH=TV.erg 6CC-HD^ (velDZH-CZ) = TV. 
unde perfpichnr emvam TC Z V ejft eSitjin , cujus axit T V j foci 
C,D. 

p- j III. Sit autem fecundo angulus C A £ major femiredo (vel AC 

o' 9 * CE) dico pontum Z ad oppofttashyperbolas, confiraili modo 
determinabiles , exiftere . enimvero fa£iis (ad utramque tcAx C A 
partem) angulis femireilis AGP j & (ab ipfarum CP cum A E 
occurfibus) dudb reftis RT, SV ad CE parallelis, pundum X 
extra limites TV necef&ribconfiftet (etenim ubivis intra T V du£ii 
LIP ad CE parallela, erit Ll”tiLP, ideoque ntilla paripllLI 
angulo A L 1 fimtendi poteft • id quod extra terminos hofce nu pro- 
hibet fieri) erit jam T V axis , « C focus hyperbolarum. Fiant 
enhn omnia j quae in cafu przcedcnte • eritque rurfus hic K H = 
iKV. item ob A V.AT: :C V.D V; & (inverse componendo) 

AV. 
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AV.TV: :CV.CDj Sc confcquentcs fubdupUndo , dividendo- - 
queAK.KV;:KV.K D::KV.CK. velAK.KH::KH.CK. 
hoc eft HN (KX). NG ::KH.CK; quare CK*KX = KH 
X N G . eft autem XZq = CZq — CXq=:XGq — CXq=; 
NGqH-KHq — zNGxKH:— KXq — CKq^l-iCK 
xKX — NGq-l-KHq — KXq — CKq. Sumatur K 5 = K X, 
difeurfumque limilem adbibendo liquebit fore | C = X Z j & ideo 
DC = CZ. unde C{-^DC (DZ— CZ) =C(; — CZ = 

' iy — XG = 2KHr=TV. quare manifeftuni eft etirvM T Z , 

V C effc HjferbolMy quarum axis T V, foci C, D. 

IV. Tertio demum , fit angulus C A E femirefhis (vel C A == Fig, 102, 
CE) erit tum punflum Z ad parabolam ( quz itidem ita determina- 
tur. Fiat angulus A C P femireAus, & ab ipl^um A E, C P in- 
terfeAione R ducatur R T ad CE parallela . erit T f^crieXy atqtw C 

F»chs P 4 r»yol * . id quod ex bene nota fcAioiiis hujus proprietate coa- 
rtat ; qua fcilicet eftTA=TR = T C.( ob angulos T A R, , 

T C Rfemireftos) & AX = XG = CZ. 

V. Manifeftum eft vero reftam A E fetftioneshas ad E contingere . . 
quia nempe perpetuo major eft C Z (vel X G) ordinati X Z j adeo- 
que punCTa G extra curvas unaquaeque jacent hoc eft tota A C exu» . 
illas cadit. 

VI. Hifce prxftratis: CircHUre fpecMixm M 3 ND» ccn- Figi 

tnim habens C ; cui exponatur re^la quzpiam F « G ; & huic per- 
pendicularis fit refla C s ; quam ad patfes averfas fumpta C A> ad- 
arquet. Sk etiam CE ad C A perpendicularis , ac aequalis qua- 
dranti diametri B D . connexique refla A E producatur utcutmoe . 
functo jam in refla F 4 G punflo quolibet F , conneflatur F C, dc ' 
radiatioms ab F in ipla FC limes, ka focMSy (it Z ; ac per Z du- - 
catUT ZX ad A C perpendicularis , ipfi A £ occurrens in H ; dico 1 
fore X H parem ipfi C Z . 

Nam (e jam ante monftratis) eft F C . C Z ; : F M . M Z(hoc eft) 

::FC — CB.CB— CZ. hinc erit 4 C.CX (AC .CX) r: 

FC — CB.CB — CZ. quare (docendo infe extreipa, ac m^ia) ) 
erit AC >t CB— ACxCZ=CX xFC^CXa CB. hof 
eft (ipfi C X X F C fubftituendp A C x C Z , propter 4 C . C X : : . 
FC.CZ)erit ACxCB — ACxCZ = ACxCZ— CXx . 

CB. tranfponcndoque ACxCB-}~CXxCB= zACxCZ. 

. ^ ' hoc : 
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’ hoc eftAX.xCB = 2 ACxCZj vel 2 AXxCE = jAC 
-kCZ. unde AX .AC::CZ.CE; hoc eft XH.CE ;:CZ. 

C E. quapropter eftXH = CZ; Quod E. D. 

. Quoad radiationem ad partes concavas , plane Hmilis efl diioirrus 
examinetis ipH, peto. 

iFig. 193 , VII. Exhinc evidenter liquet, fl fuerit CAc”CEj quodom- 
' i5>4» nes pun£forum F limites, feu foci (quales Z) ad elliphn exiftunt; 

cujus /#fwC, & cujus 4 XW T V c pratmiflis , non uno modo, deter- 
minatur . item n C A = C E , limites Z ad parabolam confident 
cujus focMs C, 4 xis C T = t C E, wrtex T . denuo, R C A ‘TS C B, 
punftaZ ad hjftrbelM e(fe etnftitty quanim itidem /«nw/ Cj ^ axis 
T V facile de modo (vel alibi) diilis reperitur j eundarum vero fcdi- 
■onum Par amet tr ipH C B arquatur. 

VIII. Hinc in lingulis refpedive cafibus , ejufmodi feSlltnet co~ 
mea funt redarum F « G abfolutat imagines ^ quin & ezdem verae 
(ant imagines ad oculum relatx in fpeculi centro condituturo • ex re- * 
Bedione fcilicet ad concavas fpeculi partes effedz ; quzfolx oculo 
lic polito confpicux funt. 

'IX. Patet autem flreda FaG infinite didet , quod e/f/a/w in »V- 
ealam abit . uti quoque Ii F 4 G per centrum tranfeat, quod h/ftrMa 
ilbc in redam lineam degenerant. 

X. Subnotetur etiam in cafu quum tma^e fu hy^erhoUca quod 
bjftrhtU Y T Y pars Y E E Y , n^ue non tota V C ad circuli panes 
M BN pertinent j (nempe fi centro C per E delariptus circulus ipfam 
F G interfecet pundis K, tota hyperbola V C redam intercedam K K 
referet * & hypcrbolicx line* alterius pars fuperior Y E E Y quod 
reliquum edreprarfentabit hinc inde protende redz FG) pars autem 
ET E ad partem concavam MDN fpcdat.id quod fufFeccrit atH- 
monitum. 

FIg. \$6. XI. Et haec quidem de redae f AG imaginibus abfolutis ; c qui- 
bus commodius de relatis judicum fiet. Iit, indantiz loco, oculus O, 
ad quem (convexis e partibus) ab F , & G refledantur O M K, 
ONE; & fit ellipfis Z V Y T abfoluta (qualem modo definivimus) • 
redae F A G imago ; quam dudx F C, G C pundis Z, Y fecent . 
haque pundorum F, G imagines ad O relatae (putap,dc>) eittra 

cUipIin 
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elUpHn jacent . Nam punfbum K inter F & Z ; ac pun£^um f inter 
O , & K ; nec non pundum L inter G, & Y . atque pandum y in» 
ter O, & L cadunt . im^inis itaque f «> figura ad ellipticam accedit { 
tamen aliquanto planior & comprelTior . non dilEmili mione quo- 
ad imagines id conava fadas , ^ quoad exteros cafus' inftitnctur 
judicium . izdii plenum efTet omnia fingillatim p^cenfere.quinetiam 
e przmifllis luculente conflat quo padolinea f «y pnteise defixibatur, 
pundatim utique . circa refradiones paria veniunt p^xllanda ; poH» 
quam tamen paullum refpiraveroj nunc enim verbo quidem pauca, 
«ei qualitatem, ftudiumque demonflrandis Ulis impenloia refpedan» 
do, fatis fonaJTc mulu videorttadidilTe. II * 


Lect.’XVIIL 


I. Ftfjttum jdm n$lis rtQ* llnu ex refra^tone prtgndtM ad 
X eitealam imagines aefignare | nempe primitra wfolutas } 
quorfum hoc fpedat 7 htwtma ; 

In circulum (e. g. medii denfions) refradivum M B N D radiet 
reda FaG ^ huic vero perpendicularis fit reda C A (circuli cen- Fig. 197 . 
trum C permeans) tum in redaFG fumpto libere pundo F ducatur 
reda FC) & in hac fit pundumZ limes (qualem antea fiximus) 
radiationis \ pundo F ^ fit autem Z X ad A C normalis . porro fiat 
CA. CR;:4.Rj & AR.CB::CR.CE (ponatur autem 
CEad XZ parallela) tum connexa RE cumipfa XZ conveniat in 
H. dico fore XH = CZ. 

Nam ( e prxmonftratis ) eft F C x MZ .FMxCZ::I.R:: 
CA.CK. hoceft FC x CM-j-F C x CZ . FC xCZ — GM 
xCZ::CA.CR. quare (ducendo in fc extrema, mediaque ) 
eft FCxCMxCR-t-FCxCZxCR = FCxCZxCA — 
Ci^’<<^’^CA==FCxCZx^ (quoi^ fcilicet eft 

R C Z • 
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CZ.FC;;CX.C A; adcoque CZ x C A = FC x CX) . qua- 
propter ( elidendo FC) eftCMxCR -t- CZxCRr::CZx 
Ca — CMxCXi tranfponendo'que CM xCR-j-CMx 
CX'=CZxCA — CZxCR.hoceftCMxRX = CZx 
A R . quafc ( ad anal^finura redigendo) eft A R . C M ; : R X . 
CZ. hoc cftCR . CE::RX.'CZ .hoc eft RX.XH;:RX. 
CZj undeXH = CZ: QaodE.D. 

II. Exhinc (& ex iis quae circa feStones conicAt nuperrime funt 
bftenfa) liquido confcdacur , ft C R major fuerit quam C £ (vel 
quod ec^em recidit , A R major quam C B) quod pundorum om- 
nium F in re^a F A G imagines abfolutae (quales Z) ad eUipItH con- 
fiftent , cujus Fqcas C, cujuTque penitus determinandae modum fatis 
facilem tunc oftendimus . item ii C R = C £ , quod imagines iftac ad 
parabolam erunt j & denique, fi C R “ta C E, quod catdem in hy- 
perbolis oppoiiets reperientnr ) quarum etiam fe^ionum focus com- 
munis eft pun£lum C, & quarum axes defignandi modum reliquaqoe 
circa ipfas przfertim advertenda declaravimus. (Nempe, fireax 
•C P cum ipfa C A femiredfos conftituant angulos j & hx redam R E 
interfecentadpundaS, indeque demittantur ad A e perpendiculares 
S T, S V, erunt T, V axis termini, reSa^ue C E femi-pararaeter erit) 
unde patet totius redat F A G ad infinitum protenfir abfolutam ima- 
ginem (quin & illam , qux ad oculum in centro c. pofitum refertur) 

•> alluam etle *didarum conicarum, pro fuo peculiari Utu hanc vel illam 
rcfpcdivc. 

• » 

III. Adnotari porro debet in ifto cafu, feiiianis elhpticA (quineciam 

Sc p*ralfolk<t ^ T E z partem anucam T E ad concavas circuli panes 
L D L fpeebure j licuti poftica £ V ad convexas M B N pertiner . in 
hoc autem altero tota Z V-Z, nec non ETEpars 

(intra E C E) Y £ E V ad nartem circuli convexam Ttferri debent 
(nempe fi centro C, intervallo C E dcfcripws circulus redam FG' 
fecet pundis-K, K j hypcrbola Z V Z^redam intercejftam K K reprae-^ 
fentabit, ipliulquc FG quod ‘reliquum cfi hinc inde prorenfnm pars 
Y E E Y reteret) pars autem fuperior E T ‘E ad cavam circuli oartem 
LDLfpedat.jl fiemper autem (ciim hic, tum ubique) intcllrgatur 
ad utrafque propofiti circuli partes cjufdcmgcncrb refradionem effici, 
ieu ejuidem fpedei medio radios incidere. 

-1 V. Ex his obiter natunr, quam io oculi figura conftruenda adht- 

• buit. 
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buit, folerda qiudaneeni» clacefcere videatur « fcu ratio quaedam af! 7 g^ 
nari poilit, cur oculi fundus Spbar0 dicam (aut ab hac non multum 
abludentem^ naAa Iit figuram .quia nimirum illa planorum objet^o-* 
rum modice diftanrium Q quibus in diAin£tius apprehendendis po^ 
tiflimus veifatur ufus) excipiendis limulachris efl accoromudatiflima. 
Sed hoc njuroJiKUi. I 


> % 1. V 






V. In reliquis refraflionum cafibus paria ferrad contingunt , quos' 7-^ 
ideo tacitus prxterlabi poflem ; at rainaendo vcftro labori , feuquo ' ‘ W '“’ 

clarius & promptius de iis condet, non gravabor & illos vobis ob 
oculos ponere ; nempe 

Rarioris medii circulo M B N objiciatur reida F A G, coi normalis 
C A ; sitque punctum Z pun^i cujufvis F, in F 6 fumpti , imago 


Fig. ip9.’ 


abfoluta ^ & Z. X ad C A perpendicularis ^ acCA.CR::I,K; 
&RA.CB;;RC.CEj « ipfi Jl E connex* occurrat XZpro- 




trafta ad H ^ ericque rurfus X H = C Z. 

Nara edCA.CR:: (FCxMZ.FMxCZ:;) FCxCZ 

— FGxCM.FCxCZ — CMxCZ. quaro CRxFCxCZ 

— CR xFCxCM.=.CAxFCxCZ-CAxqMxCZ 

— C AxF CxCZ- FCxCMxCX. ac inddCRxCZ— 
CRxCM=:CAxCZ — CMxCX. tranfponenddqne C R x 
CZ — C AxCZ^CRxCM — CXxCM, hoc ed RX. 
CZ::AR.CM::RC.CE::RX. XH . quapropter cd CZ 
= XH. 


V V ■ 








ar v V 

■ . tf '-. 






VL Hinc dilucide rurfus apparet rc^ F A G imaginem abfolu- 
tam (vel ad oculum in centro C fitum relatam) fi R C tr* C E, el~ 
llpilcam fore j fin R C = C E, fore parmholicam (quarum fc^o- 
num pars anterior ET E ad convexam circuli refringentis partem p,® jool ' 
MBN DCTtina, poderior YEEY ad cavam L DL). Qijod fi ’ 
luerit R fc “3 R E , ejus imago hyptrbollcA erit j fic quidem hjptrioU 
I Y T Y pars fuperior E T E ad circuli partem N B N referenda cd ; 
pars autem interior YEEY una cum tota hyperbola^Vf^ ad partes 
conavas L D L pertinebit . nempe fi fuerint re^ C K arquales tpft 
C £, tota hyperbola C V C interceptam pungis K refVar F G portio> 
nem reluet , ejuTque quod hinc iade procenfum fapered ab ipfa Yt EY 
reprzfentabitur. 





con- 


Vll. Porro, quoad omnes hofce ufus animadvertere licet poffe 
feffionere eandem conicam innumeris ceftis lineis ad diverfos drculos 

- R z 

:y-- *.A 

* r ; f 't'' t 
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concentricos cxpontis rcprxfcntandis infcrvire . nimirum in cafu p<v 
flremo, (i reliquis Oamibus punftum A indeterminatum ponatur, ni- 
hilominus hyperbolae C “ ^ , Y T Y rectas f A G reprarfentabunt ad 
circulos , quorum femidiamctri C B iplis A I fingnlae relpettivac 
fingulis aequantur, modo femper inteiligatur efle C A . C K : : 1 . i< . 
id quod faiis fuerit obiter admonuifle. 

• 

VIII. Ut & illud curfim innuifle fuffecerit , quod ficut a conicis 
fei!ilionibus rc^lae line», ita vicilfim canic^feSlofiesa redis lineis ex 
jufla congruos ad circulos inHe^lione repraefentantur j quos utique 
non arduum videtuj e pracmiflis deducere. 

IX. Ut 8c exinde dai 4 eenici feBloue circulus & refla facile de/ignan- 
• tur , ita ut conica redam illam reprarfentet ex infledione ad iftum 

circulum . Nempe li a foco C ad axem C V applicetur normalis 
C E 5 & reda E R fedionem tai^at iid E ; fadoque C R . C A : : 

R . 1 j diKatur per A reda A 1 ad C E parallela ^ sitque C B r= A I . 
tum centro C per H ducatur cifculns M B N , peradum erit nego- 
tium. 

X. Ex his tandem de imaginibus ad oculum ubicunque collocatura ‘ 
relatis , quales ilix figuras ac litus obtinent , proclivius erit jud.tare . 
fcilicet ex faltem unum (in reda per oculi, circulique relringentis 

• centrum trajeda politum) commune cum abfoluiispundum habent j ’ 
quoad reliqua vero rcfpediva punda nonnihil ab his defiedunt ad eas 
partes , quas oculi litus peculiaris , & radiorum curfus exigunt j id 
quod facilius Iit in lingulis calibus qualiter eveniat perfpicere, quam 
verbis univerlim explicare . fed enim unam rei declarandx fubjicie- 
mus inllanriam. Ad oculum O rehringantur ab F, & G radii FMO, 

G N O 5 Iit autem ebipfii T Z V Y reox F G abfoluta imago , quam 
connexx F C, G C punflis Z, Y fecent (ita quidem ut Z Iit pundi F, 
rig. 201 . ^ y pundi G imago abfoluta) enimvero, de fupradidis colligitur ^ 

pundum K fupra Z verfus C Txiftere ; quinetiara pundi F in reda 
M O imaginem (puta f ) ultra F Z jacere. Mmiliter pundi G ima- 
go (>) fupra Y, ultraque G Y fita eft . unde conjedura fiet de totius 
^ ■ imaginis f politione, feu figura ad accedente , qualis 

in appofica exhibetur figura ; qux certe (quanquam haud abique 
nimia molelUa) juxta dieoriam fupra conAabilitam accurate poterit 
delineari. 

-• . f . XI. Ita 
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XI. Ita reftarutn linearum si rpharricam fuperficiem ex infle Aione ‘ 
quavis procreatas imagines qualitercunque liceat definire . iinde dc 
planarum quoque, fuperficierum ad eandem reprxfcntationibus haud 
difficile (lacuetur j harum fcilicet imagines abfolut.T eexeidnm ,i»t 
Sph^roiditm Sup.rjictes erunt e redarum imaginibus rcfpetJIjvis circa 

• radiationum axes converlis pro^enit.t j quin 6 c rela« quoque pla- 
narum fuperficierum imagines e reftarum" imaginibus relatis fimili 
pado progenerantur .^rera totam ipfi mentem aliquantillum adver- 
tentes per fpic ictis j me Ai;^aAe>ia( extremae fafiidium capit. 

• • 

XII. Reflare videtur , ut quomodo corapofitz fuperficies fphiricx ' 

< obje£las reprxfentant tineas difpiciamns . verum ciim imagines inde 

prognatx line altioris gradus lineae , ab ufu notiti.aque communi fegre- 
eatar, atque proprietatibus intricatis pKditx ^ nii aliud quam operam 
luderem iis defudans extricandis , illas itaque tranliliam j hoc com- 
monens unicum, pun^lorum in illis aliquot principalium politiones e 
praemonflratis dignoid , de exteris commodius ex conje^ura dijo. 

’ dicari. • 

. XIII Hxefont, qux circa partem praecipue 3/4/ 

cum dicenda mihi ruggeflic meditatio , circa reliquas (qux fvciiulnspti 
funt, adedqve fxpiuicule pro certis principiis plaulibiles conjeif^uras 
venditare necefTum habent) nihil tere quicquam admodum verilimile 
fuCcurrit, a pervulgatis (alliis, inquam, qax Keplerm^ Schtluems,, 

C urttjius^ Sc pod t\i(K alii tradiderunt) alienum aut di ver fisnr. atqui 
tacere malo , quam toties oblatam cramben reponere . proinde re- 
ceptui cano ; nec ita tamen ut prorfus difcedam , anteaquam impro- 
bam quandam difficultatem (pro Imceritate quam & vobis & veritati 
debeo minimd diflimulandam) in medium protulero , qux dodrinx 
noflrx, hadenus inculcatx , fe objicit adverfara , ab ea Taltcm nul- 
lam admittit folutionem . illa, breviter, talis eft: ! enti vel fpecult 
f 4 t>o EBF exponatur vifibile pwnduni A, ita diftans, ut radii ab A *' 

manantes ex inficdionc ver fus axem A B cogantur j sitque radiationis 
limes (Teu pun^i A imago , qualem fupra paflim flatuimus) pun- 
dumZ; inter hoc autem & in fledentis .verticem B ufpiam politus 
concipiatur oculus . quxri jam potefl, ubi locr debeat punflum A‘ap- 
parere . retrorlum ad pundum Z videri natura non fert (cum omnis, 
impreifio renfum afficiens proveniat a partibus A) ac experientia re- 
clamat . nol^is autem c placitis confequi videtur ipfum, ad partes an- 
ticas * 
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‘tica* apparens, ab intervallo longiflimc dillito , (<juocl5f nuxiroum 
fcnlibile quodvis intcrvalluiB quodammodo exfuperet ) apparere , 
ciun enim quo radiis miniis divergentibus attingitur objeftum , c6 
(feclulis utique pnenotionibus , & praejudiciis) longius abefle fentia- 
tur; & quod parallelos ad oculum radios projicit,' reraotiifime poli, 
tum lilimetiu: j exigere ratio videtur , ut quod convergentibus radiis 
apprehenditur, adhuc magis, li fieri pollet, quoad apparentiam 
elongetur . quin & circa cafura hunc generatim inquiri poflit, quidnam 
omnino fit, quod apparentem pundi A locum determinet , faciatque 
quod conflanti ratione nunc propius , nunc remotius appareat ; cui 
itidem dubio niMl quicquara ex haftenus didorura rcfpon- 

deri f ofTc videtur , nili debere punftum A perpetuo iongiuiroe femo. 
tum videri. • Verum experientia fcciis attcftatur, illud pro diversa oculi 
inter pumfla B, Z pofitione varie diftans ; nunquam tere (fi unquam) 
longinquius iplb A libere fpeflato, fubinde vero multo propinquius 
adparere- quinimo, quo oculum appellentes radii magis convergunt 
eb fpectem obje^li propius accedere , nempe, fi puntflo B admoveatur 
oculus y fuo (ad lentem) fere nativo in lococonfpicitiu-pundtum A 
(vel arque diftans, ad [ff culum . ) ad O reduAus ocnlus-ejufce fpeciem 
appropinquantem cernit ; ad P adhuc vicinius ipfum exiftiroat . ac 
ita fenfim , donec alicubi tandem , velut ad Q, conftituto oculo ob> . 
jeiftum fumme propinquum apparens in meram confufionem incipiat 
cvanefcere.quae fane cumfta rationibus ttqnc decretis noftris repug- 
nare videmur, aut cum iis faltem parum amice confpirant. Neque 
noftrara tantum fententiam pullat hoc experimentum , at ex zquo 
exteras quas norim omnes . veterem itnprimis ac vulgatam, noftrx 
prx reliquis affinem ita convellere videtur , ut ejus vi coaftus doAiftl- 
mus A. Iucquetsu ifti principio (cui pene foli totam inxdificaverac 
Cutoptrieam fuam) ceu infido ac inconfianti renunciarit, adeoque 
fuam ipfe doArinaro labcfa<ftarit j id tamen, opinor, minime faflurus, 
fi rem totam infpexiftet penitius, atque dift^ltatis fundum attigiftet. 
Apud me vero non ita pollet lute, nec eoufquc prxpoHebit ulb diffi- 
cultas, ut ab iis qux roantfeftc rationi confentanea video, difcedam ^ 
prxfertim quum ut hic accidit , ejufmodi difficultas in fingularis cujUf' 
piam casiis difparitate fundetur . nimirum in prxfente cafu peculiare 
quiddam, naturx fubtilitati involutum, delitefcit, zgre fottaf^, nifi 
perferius explorato videndi modo, detegendum . cuca quod nil, fateor, 
haAenusexcogiure potui,quod adblandirctur animo mM, nedum plane 
fatisfaceret. Vobis itaque nodum hunc, utinam feliciore conatu, re* 
folvcndum committo. Ita demum, Auditores Optims\ V *Uutu, ^ 

F I S. - 


. ERRATA. 


luce.(pr*fcnte,ftj.luce(pr*fente f 4 ,/ii,<Ierccputiiridilceptatw 
/&./) i,rjleat^d./ valeat idp 5,/? i, toto/ tota, /dicitur, p 1 1 , 
/ lo, alias/ alias, pi$,l 17, proximo / proximus, f 14,/ it,contramlh)um 
/contranifum, p 14 , / 1 ^dant / afle&ant, p 14,/ 14, oobile/ mobile, fi 6 , 
/ so, in qux / in lis ouat, p 17,/ J,(iibilra&o /TubArato, pi7,/ ^,ci£c:ui!rfig 10, 
p 17, / to, fig t i/hg II, p I 8,/ 1 1, £g 13 /fig IS, p I9>/ I 7 i traiirmiiti/iranf- 
niittit, psi,/ai rri /irfaAii^<»^(, p s 3, /0, incidentes (r.tdios/ inci- 
dentes 1 adios, p S3, / 19,$ Bprotrada /SB ^protra£b, p 18, ambages. l.De- 
monAratx prulbnt / ambages demoiiAratx proflant. I. Ut inPnni^ 4 >, p>Pr 
/15, citemur fig 19, p 29, /;o,punfto divergentium tanquam /punfto divergen- 
tium radiorum reflexi rU^s diver^nt tanquam, p 29, / 32, liio / Teu, p 3 1, / 10, 
^ 3 4, 3 5 deleatur, & ritemur ad lineam 31, p 3 3 , / 4, citentur fig 3 K, i^<V. / g, 
citentur fig 373 f 3 ®, p38,/i8, Iq.R.AB.l /Iq.R.3iAB.Tp£)0, /17, 
Sc /Si, ib. 1 % 1 -, quoquam / qu.iquam, p 4i,/24, abeoque / adeoque, p 43, /7, 
reciflimi / refiifllmi, / i^,pro| riorcs /;>ropiorcs, p 47 > / 24,refignare / defignare, 
P48,/ j,Z 2 , /i . «^./ 12, Nocetor fi luait H NI’ /Notetu fifu:rit HNv, 

• P V7»/4»^i“^<^®/‘^" p ^Sj/ 4. exiflimar: /exiflimire, / 4 . / 22, ipfe /c(Tc,p ((7, 
/ 1 3, imtrjaceict/ interjacet, P70,/ 3, pofleribus / poftcrioribos pyi,/ji, Ad- 
vcrfaiur / Advcrtaiui , p 71,/ 1 3,> Sj. v /y S. > v . pj 9 ,li, in eodem / eo- 
dem. p 89, /25. ratiori /mriori, p9o,/ 17, expanlem/expcnfam, p 9^, / 14, 
reieft onibm / rcflefiioniLut, H. /40, Sinm / Sinms, p pic, / 3. fi rplicimc / fimpli- 
cifiinic, p97,/i>tiiixfitani/qiixfiium, p 105,/2S’. Pofiio/Pofiiio, p 
ailmudum/ ad modum. 
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Benevolo Lectori. 

LeSiombus his (qms ]im quo- 
dammodi foflbumm accidis ) fep- 
tem^ mafipofitd, poflremas Op- 
ticis i//», qua mfer edit£ pro- 
flant, Comitis d^ qmfi Mantiffas de^Un^- 
ram ; alias, opinor, de proferendis in apri- 
cum ejufmodi qmfqmliis nihil cogitaturus. 
Sed cum nihilominus k re fua fore cenferet 
Librarias ab iflis divulfas has feorfum com- 
parere^, quin ad comparandum huic Opel- 
U fpeciem aliquam ( ut ea nempe rejefta- 
nei Schediafmatis molem tranfcenderet ) 
aliud quidpiam fuppeditari cuperet ; ejus 
i^baud gravatlm non dixero ) votis obfecunr 
dans, adjeci LeBiones priores quinque fub- 
fequentibus illis materia agnatas^ &• quaji 
. coharentes; quas fcilicet ante aliquot annos 



Ad' Lectorem. . 
ut lullo animo evulgandi y ita frocul ah ea 
cura conceperam, qujs talem animum dece- ' 
ret ; Enimverocrafiius i'7nirt\euoTt^ t fcrifttc 

funt, neque firme quicquam continent y ex- 
fr^Tyronum, quihw accommodata funt y 
ufum, captkmve jacens, quapropter harum 
rerum peritos obtefiqry ut ab iis prorfus ah- 
ftineant oculos y vel ut veniam faltempauUo 
liberalius indulgeant. alteras quas dixi 
feptem confpeBui tuo luhentius expono y non- 
nulla fperans in illis haberi, qua nec eruditi- 
ores, piguerit infpicere. Vltimam amicus 
(vir Jank cum primis probus, afi inhujuf- 
modi negotiis Flagitator improbus 
fit, aut certi, pro jure quod merito obtinet 
fuo y exegit. Caterum quid tradent, 
quorfum tendant, facili fingularum initia 
delibans edoceberis • ut non fit cur te longius 
morer aut detineam. Vale. 







I. 


.6 



'Ovum jam ingredior dicendi campum anueniorem fane 
nefcio vel feraciorem, uberrimi varietate confemira, ed- 
que dele^bikm • & wia primat fetmd Af«tbewMtieMr$m 
ijfothtjiitm arigitMs recludit (e ^bus nempe 
eum definit unes efftrmantnr ; tttmfrefrittatet emergunt) ncceflartd 
perquam utilem. De ma^tudinum intelligo generatione; lcii.de 
modis, quibus ottz produ^ve concipiantur variae magnitudinum 
‘j: feeeies. Nec ulla cercd raritudo datur , qux non innumeris modis 
' . Qc intelligi produAa polfit , & revera pc^ud. Poiruoc autem, qui 
faltem haAenus ufurpati funt , ad praecipua quaedam genera referri, 
quorum fe mihi jam cogitanti fuggerentia lunt ; per metue Uenles ; 
fer inter feSitmes magnitudinum; per quoutitate^pefitione^ne deter- 
minutM ah affignatit lacie dlftantiat; ,fer duSm magnitudinum in 
, y^magnitun^net ; & per applieatienet ueagnitudinum ad magnitudines ; 
per aggregatienemweagnitttdinumerdine certe dtfpefifitrkmi per appe~ 
fitionem ma^nitudfnum ad aliae ^ vel [uhdttQienem ah alite- per erga- 
meam demum ( ab horum ^uocunqve deduOam , aut ordinatam ) 
^itQianem. Horum, & fi qui funt aliorum modus primarius, Sc quem 
' ‘auii-enn^ quodammodo fupponant oportet, utpotc line quo nil pro- 
* crcirfpoiefli,'^ eft ille, q»i per metum leealem» De quo proind^rimo 
difpiciendum . De motu celebratur illud nArifietelU 'e^um, 
dfuyefiev iytenftitM ivnt (jutiremt) dyteSSi^ v-l liui fdriti igno- 
cato motn necelTarib naturam^ ignorari ; in Phylleis ideo paginam u- 
tramque facit; nec immerito, cum innatura (faltem quantiuu hu-; 
manus intelle£^ alTequi valet , aut experientia cpmmonltrare) qidc- 
‘ quid hat, a motu liat , aut certe non aofque motu. Dc natura mg^ 
igitur, & refta definitione'; 'de cauHs , de differentiis coC^nm 
fubtiliter argutantur Phylici, quorum kti Mathemafieie nibUctkdi 
■ ^ " V(l 
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vtlctirt. Sufficere poteft his qux communis fenfus agnofcic , & o{k 
via comprobant cx^rimcnta pro concc/fis arripere j hoc imprimis 
generale, Qiumvis magnitudinem (magnitudinibus etiam punftum 
acccnfebo ccu minimum magnum , ut & infinitum ceu maximum mag- 
num , quibus mediae interjacent magnitudines omnes finitx) mobi- 
lem cfTe , hor. cfl eo quo confpicimus indies fieri modo loaim fuum 
& fitumpofle demutare , juxta dilfcrentias prxftitutas, motu nempe 
vel diredto, vel circulari j xquabilitet veloce,, vel utcunque magis 
accelerato , vel inagH retardato. HujuUnodi dico motuum quemns 
pro lubitu fuo tanquam evideiuer poflibilem affumunt , ut quid exinde 
confequatur inveftigent & oftendant. De iis igitur differentiis motuum 
quota: lint & quales difTcremus. In motu potiffimiim a MathtmA- 
ticis confiderantur ifft latitau , & tjHMminu via mttiv* . ipfe 
modus primo lationis, juxu quem motus, alii progrefltvi funt , aUi 
circumlaticii , alii conipofici ex his ; cum vis mocivz quantitas, prop- 
ter quam alter alterius refpe£lo velocior, tardior, xque velox, aut 
in (e aequabilis , acceleratus , retardatus affirmatur. £x his manant 
fontibus differentix motuum ; quorum de poileiiorc nos primum age- 
mus, quia nonnulla continet qnx velim quam primum 

ablegata , quo reliqua podmodiun expeditius fiuanc & Uropidiiis. & 
quia vis moth^x quantitas fine tempore dignofei nequit, de temporis 
natura perAringendum eA aliquid. Tempus autem dic fodes, quid cA ? 
illud tridfTimuni noAis , fi nemo qoxrac feto , li quis in- 

terroget n^ck). Veriim quia A/^tktm/uici crebro tempus adhibent , 
quid eo defigneeur vocalmlo diAin^c concipiant oponet ^ agyrtx 
(^s futuri . quare jure lefponrum exigatis ; ac Aatim pareo , fed 
breviter ac fimplicirer,& quantum potero An?«xa>4f«aw demgienslAb- 
Arafic loquendo,tempiK eA perfeverancia rei cujuiqae in fuo efle. AU- 
as vero res aliis dimtus in eAc fuo permanere ^ tuiAe cum bx non erant, 
eflfc cum hx non func; prius incepifle, ferius defincre. neque non aliquas 
cum aliis una oriri ac occidere, firaultaneoqi quafi durationis progreflTu, 
xcarceribus ad metas, univeifiun xtatis curriculum emetiri , nemini 
non perfpeAum eA. Eigb tempus abfoluie quantum eA . ut quantitatis 
admittens (modo fuo) pnccipuas affe^Iiones iqualitatcm, inxqua- 
Ikatem, furoponionero < nec enim diffiteatur quifquam, opinor, 
fore, qux firaul exoriuntur Sc limul intereunt • in.rqualiter 
dnraAc , quorum unum fuit antequam alterum experit efle , nec non 
effe perfeverat , poAqoam alterum defierit cxiAcre. Longius auiem, , 
9c brevius tempus nemo non dicere folet, nemo non concipere vide- 
tur. Qjiandtafis igitur particeps efle tempus communis fenfus agpofeit,.. 

■■ pro ' 




• Lect. I. 

pro modo permanentix rerum in fuo cflTe. At enim dices : ante res 
omnes conditas aimon tempus fuit ? extra mundum , ubi nihil manet, 
annon tempus labitur { rcfpondeo , licut ante conditum mundum 
fiiit fpatium , 8c extra mundum nunc eft & quidem infinitum cui 
Deus cocxilUt) quatenus potuerunt olim , & poflunt jam exiflere 
talia tantaque corpora , qux tum non fuerunt , aut jam non funt . 
ita prius mundo , &iimul cum mundo (licet extra mundum) tem- 
pus fuit , & efl , quatenus ante mimdum exortum potuerunt aliquae 
res in ede tamdiu permanere , pofCnt jam extra mundum talis per- 
manentiac capaces res exiflere ; potuit Sei multo priiis in lucem emer* 
fide - pofTit jam ille, vel ilius talis fpatiis imaginariis affulgere. 
Tempus igitur non adualera exiflentlam, at capacitatem tantum feu 
poffibilitatem denotat permanentis exiftentix . ficut fpatium capacita- 
tem defignat magnitudinis intercedentis. Sed mirum, ingeres, fe- 
clufo motu tempus explicari • annon tempus motum implicat f Mi- 
nime dico quoad abfolutam , & intrinfecam naturi fuam ; haud ma- 
gis quam quietem ; a neutro temporis quantitas in fe dependet , feu 
currant res , feu flent j feu dormiamus nos , five vigilemus atquo 
tenore tempus labitur. Finge flellas omnes ab incunabulis fuis fixas 
perAitide ^ nihil inde quicquam tempori decefliffet ^ tamdiu quies iAa 
perdurafTet, quamdiu motus hic effluxit. Prius, poflerius, fimul 
(quoad ortus rerum & interitus) etiam in illo tranquillo flatu fuiffet 
in fc , potuilfet a mente magis pcrfcila apprehendi. Sed prout ipfx 
m^nitudines funt abfolute quantz , indepeiidenter ab omni menfune 
refpoftu , ^tfi nos ipfarum quantitates nifi menfuras applicando per- 
cipere nequeamus ; ita per Ic tempus quantum cft, ctfi quo temporis 
quantitas a nobis dignofeatur , advocandum fit motus' funliduim, ceu 
menfurx qua temporum quantitates xflimemus , 8c inter fc confera- 
mus ; adedque tempus ut menfurabile motum connotat , nec enim, 
n res omnes immotx perflarent, ullo pa£lo quantum eifluxifTet tem- 
poris pofferaus intemolcerc j rerum xtas indilcreta nobis, & imper- 
ceptibilis cederet. Temporis fluxum non perciperemus dico ? Imo nec 
aliud quippiam, at Aupore continuo defixi ceu fUpites confiAeiemus 
aut faxa. Nihil enim animadvertimus nili quatenus aliqua mutatio fen- . 
fum afficiens nos interpellat , aut interna mentis operatio noflram 
confeientiam laceffit, ac excitat. Ex motus forinfecus impellentis, 
aut intra nos tumultuantis extenfionc , vel intenfione diverfos rerum 
gradus Sc quanutates xflimamus. Ita motus quantitas , in quantum. ^ 
' a' nobis obfervari poteft , a motus extenfionc dependet j • 
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7{ee fer fe qutnquam temfus ftHtlre fatendum efi 
Semotum ab rerum motu flacidaqut quiete i 

HauH male dixit Lucretitu . & Phiiofoph/eo ipff, "Oltt >55 «o*/») euiAo 
fhjf.tv. l6- (armCJi>}iMft*f tiui n Xet fJurvCm»»*TUt i «juTr ytfotifeu 

Re^lc ejuidem hoc, non videtur nobis, non apparet a fomno 
excitatis quantum temporis interceflit ; at non hinc rctflc colligitur , 

. init. tHr a*d/ urnrtut ^ (aiTKjSoAnr i Non perlcn- 

tifeimus , ergo non cft , illatio lallax , & fallax fomnus , goi fecit ut 
nos duo femota temporis inflantia connefteremus . mterim verifli- 
mum illud j , ns-Jr©- ^ 0 aW Au.*7 

quantus nempe motus fuir, tantum tempus videtur txtitifle j neque 
tpium tantum tempus dicimus , aliud confuevhnus inteliigerc, quitm 
tantum motum intercedere potuifle , cujus fcilicet extenfioni continuo 
fucceflivz rerum pecmanentiara^ imaginamur coextendi. Czterum quia 
tempus alveo femper zquali , non per vices nunc fegniiis, tunc rapi- 
dius przterlabi concipimus (admifsd Gquidem illa «urparitace nullam 
omnino computationem , aut dimcnfiontm admitteret) non ideo mo- 
tus omnis zque determinandz dignofeendaque temporis quantitati 
cenfeatur accommodatus , at is przfertim qui fomrac fimplex & uni- 
formis xquabili femper tenore progreditur j mobili parem ubique 
vim retinente , pcrauc medium uniforme delato. Qjiare tempori de- 
terminando tale quiddam mobile deligendum cfl , quod faltem quoad 
mot^ fui periodos atqualem conflanter impetum fervat ^ & per zqua- 
le fpatium decurrit. £t ad communem quidem ufum accipiendos 
cfl ejufmodi|motus pnrcipuc notabilis , in promptu cuneis obvios, & 
fenfus omnium incurrens , qualis efl motus fyderum , Tmprimis Soltt 
& Luna , mirifice libi per omnia conflans , & orbi terrarum con- 
fpicuus j qui proinde nedum communi gentis humans fuffragio de- 
putatus , at divino Creatoris conlilio aptus natus efl huic ufui . a quo 
nempe pronunciatum legimus : Fiant luminaria i» firmamento Cati , 
^ (*r dividant diem ac no^em (fr fint in figna, (^tempora, (^.dies, & 

annos. Atquomodo, dices, cognofeetur aqutUli [olemmotuferriy 
& unum puta diem , aut annum alteri penitus extquari , vel aqul 
temporaneum ejfe ? Refpondeo non aliter hoc (excipiendo qued a di- 
vino teflimonio colligatur) nobis innotefeere , quam cum aliis xqua- 
libus motibus ipfum folis motum contendendo. Si nempe deprehen- 
datur folis motus in horolomo folari (quOd fpariorura a fole in circulis 
zqualori parallelis pcrcurtbrum pene ceno ac exquiflte quantitates 
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indicat) cum organi cujuPvis borodei£Uci , fatis accurate conHrufii, 
motibus confentire» Talis enim machina e fabrica fua comparata cfl, 
fecundum motus fui repetitiones fuccedaneas , aequaliter moveri j. 
ClepfjdrMt» puu dimetiendae dici , vel horae deftinatam j & quoniam 
in hac aqua , vel arena quoad quantitatem fuam , & figuram, \ imque 
dcfcehdendi 'prorfus eadem manet . ncc non vafculum continens, «5c 
meatus ipfam tranfmiitens haud omnino variantur, tantillo faltcm 
tempore , pcVquc temperiem aeris confimilem ncc ideo caufa fubcft 
ulla , cur non xquales in fingulis effluxibus motus obire concedatur 5 
ergo fi compertum fit, vSolares motus, feii quoad integras periodos, 
fcu quoad partes ipfarum proportionales , organi talis repeti: is mo- 
libus exquilite congniere , merito pronunciandum eft , eoj prorfus 
arquabiles, Sc uniformes tore. Ex quo difcurfu liquere videtur, id 
quod forte non nemini mirum videatur , ca lcftia corpora non elTc , ex 
parte rei propricque loquendo , primarias &c originales temporis 
menfurasj aft illos potius motus, qui prope nos fcnlibusobverfantur, 
Sc experimentis subjacent noflrii , cum horum ope calefiium motuum 
regularitatcm dijudicemus. Nc quidem ipfe Sol temporis idoneus ju- 
dex, aut teflis > nili quatenus horaria machinx futfra-* 

gio vcracitatcm fuam adtefiatur. Nec fanc , quod obiter interpono , 
poteft ullo pa£fo fciri num periodi fyderum ante mulu fecula tranfeur- 
fx noftri fcculi rcNoliitionibus omnino pares fuerint . nemo fcilicec 
aflerat cccio L^iethuftLm illum qui tantum non mille viu’ tranfegit 
annos , co {iiilTe revera fxaxfoBiunctf , qui jam ante centum annos 
fato cedit. Q^id enim, fi Sol tura junior, edqiie_ vegetior decuplo 
citius periodos fuas evolverat ? Q^id fi tum aer purior ,. & inde cor- 
porum gra\^as validior effecerat , ut vel ipfa organa mechanica 
dtatiores acciperent motus , adc<>que cum nolf ri temporis inftrumcn- 
tis comparata fidem fuam fallerent f Empedocles quidem, apud P/m- 
tATchumy, exifiimalTe didtiur Solem initio dies longe prolixiores cfFc- 
cilTe. Sed minus id rationi confentancum videtur , quia tales motus 
vertiginofi fcnfiin elangucfcere potius folent , quam invalefeere. Ve- 
rum obiter hxc, & vix ferio j revertamur ia orbitam. Temporis 
(feu permanentix rerum in fuo efTe, ftatu, motuve) quantius , ut 
dt^umefl, a motu quolibet dignofeitur , bene notorio, xquabili, 
(feu quoad partes ad . hoc adbibitas f>bi conflanter xquaii ac limili) 
dein lecundario c quibufvis aliis motibus , qui cum illo comparati 
proportione correfpondent, e cxleflibus imprimis , Solis potiflimum 
aoLunx. Adeo ut xqualia tempora Gnt,. in quibus eadem clepfydi-a 
ftmclac iterem, vel xque multis vifibus exhauritur j aut in quibus 
' * cademi 
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cidftn fydeva periodos cafdem , aut ejufdem periodi partes arquales 
abfolvunt ; inxqiulia vero juxta quamciinquc proportionem , in 
quibus (imiliter, fVu pfoportionaliter inaqiulcs periodi cunlumun- 
tur. Neque quirquam objiciat tempus commun.ter haberi pro men- ■ 
fura motus, & confequenter ad hoc motus dirieren.ias ^velocioris, 
tardioris, accelerati, retardati) adiumendo tempu» ut pracogni- 
tnm definiri j ncc idco temporis quantitatem c motu, feu motus 
quantitatem a tempore determinari ^ nil enim obftat quo minus tem- 
pus Sc motus harc libi mutuo prxftcnt officia, hanc vtluti fpatiura 
ex aliqua primum magnitudine metimur, & quantum lii dilcimus, 
c fpatio poftea reliquas ei congruas magnitudines arftimanus • ita tem- 
pus primo taxamus e motu quodam , poftea motus reliquos exeo di- 
judicamus 5 quod plane nihil eft aliud qu.am mediante tempore motus 
alios cum aliis' comparare ; ficut & mediante fpatio magnitudinum 
inter fe rationes inveftigamus. Qui nimirum e temporum propor- 
tione motuum colligit proportionem , nil aliud quam ex organorum 
horolo^icorum , vel ex Solarium motuum fimul decurforum propor- 
tione diffam elicit motuum rationem. Quod certe vidit , & exertd 
'doeuk j^riflgteles : i Aaror (inqwt) t{w lUtwtr ra xdf» 

TH utHTH f Porro, quia tem- 

pus, ut oftenfum, eft quantum uniformiter cxienfum , cujus omnes 
partes arquabilis motus partibus refpe£livi$ , leu fpatiorum aequabili 
motu peraftorum partibus proportione refpondent , poffit id quam 
optime per magnitudinem quamlibet oftoio[itfn repnefentari, hoc eft 
^enti noftrae feu phantafiae proponi } per fimpliciilimas praefertim , 
quales fnnt linea re«fta , & circularis . quibufeura ctiait) oc tempore 
limilitudines 8c analogix non pauci intercedunt. Pnterquam cnira 
quod tempus paites habet omnino fimilarcs , rationi confentaneum 
eft ipfura vclut unici dimenfionc praeditum quantum confidcrare j ip- 
lum enim velut ex fimplici fupervenientium momentorum addiramento, 
vel ex unius momenti quali continuo fluxu conftitutum imaginamur , 
9c folam proinde longitudinem ei folemus attribuere . nec ejus quan- 
titatem alias quam ex linei decurfi longitudine determinamus. Si- 
cut , inquam , linea pundi promoti cenfetur veftigium , a punfto 
habens quod aliquatenus divifibilis fit , a motu vero quod uno modo, 
fecundum longitudinem , dividi poffit • ita tempus vclut inftantis con- 
tinuo labentis veftigium concipiatur , ab inftantc nonnullam indivifi- 
bilitatem habens, a fuccelfivo fluxu quod eatenus difpertiri queat. Et 
fiaiii linci quantitas ab unica longitudine pendet motum confe- 
quente , ita temporis quantitas ab unica conferatur vclut in longum 

expor- 
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exporrefta fucceflione . quam fpatii decurfi longitudo tkraonflrat ; 
ac determinat. Tempus itaque per reftam lineam femper dt/igna- 
bimus ; arbitrarie quidem initio fumptam & cxpofltani , at cujus 
partes proportionalibus temporis partibus , & puncta temporis inflan- 
tibus refpeflivis jufte refpondcbunt , 6c iis appofite reprarfentandis^. 
infervient. His de tempore prxiibatis ad conliderandam vim metus 
efFe^livam procedimus, quae fane (quacunque Iit ejus natura, v-:l 
undicunque procedat , nam ifla PhjiJic^ dilquirenda relinquimus ) 
merito quoque fen quantum quid concipitur , & fleut alia quanta com- 
puto fubjicitur. Etenim experientia compertiflinium efl, fape duo- 
rum mobiliuni ab eodem termino per eandem orbitam delatorum al- 
terum alteri praevertere, feu majus eodem tempore fpaiium confi- 
cere. Nec aliunde jioteft hoc procedere, qiwm .i majori vi, iVu 
potentia motiva , qua praecellit alteruna mobile , cujufque gratia velo- 
cius dicitur. Et quia perfpicaum efl nil impedire, quin fecundum 
omnimodas proportiones contingat hic fpatiorum uni peraftorum 
excefliisr, ideo vis harc jure concipiatur in partes quafliwt (quas'3c 
licuti partes cujufcunquc qualitatis intenfivas fuccin^lae diflinctionis 
ergo gradus appellare licet , &confuetum efl) in panes, inquam, 
^fllbet infinitas , aut indefinitas divifibilis concipiatur | quas inter 
leneffens, & a fe dirimens communis terminus , vel (juxta fuppo- 
(itionem quod quanta conflant ex inflrutis atomis) pars abfuhtc ml> 
nima dicatur quies , hoc efl fumma tarditas , aut infima velocitas ^ 
c cujus fuccrercentia , vel intenfione continua velocitatis gradus quUi- 
bet eomodo concipiatur aggregari , vel produci , quo linea e punAo^ 
Tum appofitione , vel motu, tempus ex inflantium fucceflione vel fluxu < 
progenitum imaginamur. Unde rem abfolute conflderando , quo* 
vis hujufce quantitas menti feu phantafix refle proponatur , fuflKit 
«jus vice magnitudinem quamvis regularem exhibere (hoc efl talem, 
in cujus partibus quamvis diflerenuam, quamlibetquc proportionem, 
clare prompte'que valeamus apprehendere) (implicitatis adeo perfpi- 
cuitatifqu^ causa cuilibet ejus reprz£mtando gradui reda linea cum . 
primis accurate quSdrat. Ita quidem in fe generatim Sc abfoluta' 
fpeiflata vis ifla tempus non implicat, coque feclufo concipi potefl (in 
^olibet enim temporis inflanti , pe'rque quodcunque temporis inter- 
imlum ea przditum mobile concipiatur) at quatenus computabilis, 
ac zflimio Mathematico fubdita, qua rasione velocitas dicitur, cum^ 
(patio tempus adAgniflcat ; e qr^ns n«npe quantitas ejus dijudicatur, , 
ac dircernitur deflnitur idcirco velocitas ppt^nm, qua mobile fpatium • 
aliquod in aliquo tempere penranlke ppt^ Uode fonfe^turnn- 
' ^ ' ' gularem» 
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■guUrcmVclocitatis cujufpiam quantitatem nec ex fola confcfti fpatii,nec 
t:x abfumpti temporis quantitate dignofei polIe(quajlibet enim velocitas 
aliquo tempore quodvis a/Iignatam fpatium emetiatur) aft exfpatii 
limul ac temporis quantitatibus ad calculum redariis eam innotefeere ; 
licut & viciUim temporis abfumpti quantitas non niC fpatii fimul ac 
velocitatis agnitis quantitatibus determinetur. Q^inimo fpatii quo. 
que quantitas (quatenus hoc modo per motura dignofeibilis eft) nec 
c fola definit* velocitatis quantitate , nec ab aflignato tanto tempore 
dependet, afl ab utriufque ratione conjun£la. £t quidem ut hxc quo- 
modo (c rerpkiani amplius exponamus , (patii quatenus hoc modo 
computatur quantitas eo fere dignofeitur modo , quo c dimenilonibus 
fuis quanta fit fuperficies innotcicit • e quantiute (cilicet unms line* , 
(quz longitudinem ejus aut altitudinem odenrat) & c quantitatibus 
iingularum invicem (ibi parallelarum linearum , qu* per iftius tine* 
punita qu*que tranfeuntes fuoerfidem totam quodammodo condi- 
tuum , & componunt ; eam faltem limitant atque determinant \ hoc 
ed quafi per dufhim fingularum ejufmodi linearum in refpeitiva 
diit* line* punifa. Velocitatis autem , & temporis quantitates 
pariter eo modo difccrnuntur , quo ex fuperficiei , w unius cui appli- 
catur dimcnfionis quantitate difeernitur quanta fit reliqua dimenlio 
(ubivis, inquam, aut faltem alicubi quanta, nam fieri poted ut re- 
liqua dimenlio quatenus omnia prioris dimenfionis punAa diffundi- 
tur, fibi padim difpar Sc difformis fit ^ quid velim e vedigio condabit, 
nam utilis h*c confideratio pofhilat enucleatius declarari. . Omni 
temporis indanti , feu indefinite parv* temiporis particul* (indanti 
dico , vel indefinit* particul* , nam uti nihil adm^um refert, utriim 
lineam ex innumeris pun£lis , an ex indefinite parvis lineolis compo- 
fitam intelligamus , ita perinde ed, utriim tempus ex indantibus , 
an ex innumeris minutis tempufculis conflatum fupponamus • nos fal- 
tem brevitati confulentes pro temporibus quantumlibet exiguis in. 
danria, hoc ed pro tempufcula repr*fcntantibus lineolis pun^a non 
verebimur ufurparc ) cuilibet dico temporis mogfiento competit velo- 
citatis aliquis gradus , quem mobile tunc habere concipiendum ed ^ 
cui gradui refpondct aliqua decurfi fpatii longitudo (nam hic mobile 
ranquam pun^um , Sc fpatium proinde tantummodo ceu longum 
coniideramus) quia vecbtemporis momenta quoad rem ipfam neuti- 
quam a fe dependent , fupponi poterit in proximo indanti mobile 
gradum velocitatis alium (alium inquam vel*qualem priori, vel in 
quavis proportione diverfum ) admittere , cui proinde refpondebit 
alia fpatii longitudo, tali proportione refpiciens priorem, quali 
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velocitatis hic gradus praecedentem. Quirflicnim temporis inflantia 
prorfus ‘aequalia fant inter fe, 1'patialium longitudinum ratio a'fola 
velocititem ratione dependebit , eique proinde par erit , aut limilis 
(quod nifl pro verifliiuo lumatur , haud ullo modo menfurari poflit 
vdocita'8 } nain a fola fpaiiorum eodem tempote decurforum ( vel 
eodem inflanti) proportione velocitatum inter fc collatarum imme- 
diate vel mediate ratio xaxatur , & altera alterius rcfpcftu denomi- 
natur tanta) limiliter ti per oranu temporis ciijufvis riaomentaqui 
conveniunt ipfis velocitatis gradus aflignentur, aggregabitur ex iis 
quantum quiddam, cujus panibus quibulVis decurforum fpatiorum 
partes refpefiivae , hoc eft iildem temporibus refpondcnces particul* , 
jufte proportionantur , adeoque quantum e gradibus ilHs conflant 
reprxfentans magnitudo fpatium quoque decdrfum repraefentare poflit ^ 
quatenus nempe qualem ipatii paNcs temporibus fingults peraflx pro* 
portionem inter fe fervant , exaft^ referat. Quum igitur , utpote 
quam xquabfliffimc fluens per lineam , ut praemonuimus , repara ap- 
' tiflime reprxfentetur , & qui in lingulis temporis inflantibus haben- 
tur alii ac alii , fibimet arquales ; aut inzquales, velocitatis gradus per 
lineas itidem , ut priiis etiam inlinuatum cfl , reAas exprimantur , 

Sc cim hi velocitatis gradus lingula temporis momenta alii ac alii 
perfneent , independenter ir fe invicem ac impermixte } itaque H per 
lineae tempus reprxlentaniis omnia punAa trajiciantur rcflx fic 
dirpofuar , ut altera nulla nulli alteri coinctdat , hoc cfl in litu pa- 
rallelo ; quae refultat hinc fuperticie* plana (pro quantitate temporis, 
& politorum velocitatis gradinim ratione determinata) graduum ve- 
locitatis aggregatum exa^tifli me referet . cujus fuperfldci partes cum 
rcfpcftivis (ut prxdiftum) fpatii peradi partious proportionales 
fint, poterit id fpatio quoque reprxientando commodilfime adaptari. 
Iftavero, fuperficies brevitatis causi dehinc appellabitur velocitas ag- 
pegata, vel fpatii repra-fentativa. Neque quenquam afficiat, nam 
uibmovcnda nobis hxc remora , quod diximus in lingulis temporis 
inflantibus longitudinem aliquam confici , qoafi dari polle motura 
inflantancum ararmarem. Nam polito tempora e momentis com- 
poni , etiam lihex componentur d punftis ; quod fi linex inz- 
• quales componantur c punttis infinitis , fibimet xquinumc- 
ris, neceflario fcquitur linearum punfta, juxta fimilcm cum ipfis 
proportionem inaequalia fore , adeoque per longitudines in xquitera- ’ 
pbraneis momentis decurfas duntaxat intelligcnda funt ejufmodi inar- 
qualia punfla , c quibus tota dccurfa longitudo quali conflatur, {'in 
hoc abibnum cuipiam videatur , Qc nullo fcnhi motus admittatur in- 
; • (; ftantaneu^ 
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ftantancus , co recurrendum ut per inAantias nil aliud , ejuam inde- 
finitas temporis particulas intelligamus ; quibus refpondeant certo- 
velocitatis gradu , alio atque alio , percurfa indefinite minuta fpatiola. 
velocitatis gradibus adproportionata • tum autem repraefentando . 
Angulo cuipiam velocitatis gradui per tcropufcHlum aliquod retento . 
ioco-linex rcftx fubAituatar oportet exiguum rcAangulum difto tem-^ 
pufculo applicatum. Perinde fuerit, ac eodem' recidet hoc an illo 
niodo fe res habeat | aA limplicior & clarior videtur iAe modus, quem, 
priiis expofuimus , cui proinde poAhac infiAemus. Ut redeam, & ’ * 
recolligam; ficuti per omnia linex reftx punfta traduci pofTunt pa- 
rallelx re<Ax , magnitudine pro lubitu pares , vel impares , c qui- 

• bus aggregatis fuperficiale planum exurgat , ita ad lingula temporis 
inAantia applicari poffuntivelocitaiis gradus diverli, pares vel impares, 
prout mobile per totam fuam lationem vel eundem impetum retinere , 
vel aliquando variam adfeiflere fupponatur , utcunque crefccndo vel * 
decrefeendo. Si 'velocitatem, femper eandem confervare dicatur , fa- 
cile patet d didlis velocitatem aggregatam definito cuivis tempori con- 
venientem re^iAimc per figuram pamllelograramam exprimi , qua- 
Ms eA AZZE,.in qua latus A Eientporis definiri vicem obit, • re- 
liquum AZ, eique parallelx rcftx omnes BZ, GZ, DZ, EZ 
velocitatis gradus Angulos per Angula tem^ris momenta penetrantes, 
in hoc fcilicet cafu pares , exhibent. , Ptwunt etiam , ut ditAuni, pa- 

• rallelogramma AZZB, AZ,ZC,‘AZZD, AZZE fpatia re- 
^ftivis temporibus AB,.AC, AD, A E decurfa appolitc defignarc. . 
EquaconAderationerola, vel intuitu primo motus hujufmodi, quem 
xquabilem , & uniformem vocitant , omn» fymptomaca deduci 
poAunt. Quales funt; quod xquali perpetuo velocitate tranrmilTa 
ijpatia fefe habent ut tempora : Quod xquali • tempore pcrafta 

. (patia fefe habent ut velocitates-, Sc vIciAim : Si fpatia funt ut 
velocitates tempora fore xqualia fi ut tempora ■; velocitates 
xquarr.' Et A xqualia fpatia luerint, tempora velocitatibus propor- 
tione reciprocari ; contraque , fi tempora velocitatibus proportione. 

• reciprocentur , fpatia fibimet cxxquari. Spatia denique quxlibct 
compofitam habere rationem c rationibus velocitatum & temporum;, 

• nec non, fubducendo rationem temporum c ratione fpatiorum’ fefidwam 
manere rationem velociutum • vel fubducendo rationem velocitatum 
relinqui rationem temporum. Hxc enim parallelogrammornm inter 

* fe comparatorum affedliones funt (xquiangulorum intdlrgo paralie- 
logrammorum . nam ubi reprifentativa, hxc parallelogramma con-, 
leruntur inter fc., xquiangula conAituantut oportet • alioqui cutn 
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TmgHUtirn fpcrtantur ; nihil refert quinam angulus ftatuatur) hxc,' 
inquam , e parallelt^rammorum natura liquent , Se ex iis qua; 
poliiimus fponte confeitantur • ut nullam aliam dcmonftraiiontm re- 
quirere videantur. Et fanc quoad omnes Mathematioe <ai4»i fubdicas 
(hoc cft utcunque quantitatem involventes) materias cura magna fa- 
cilitate Theoremata perfpiccre , tum furomo eadem compendio de- 
monftrarc poterit , quifquis contemplationi fux fubjeita cujufcunquc 
generis quanta ad analogicas magnitudines rite congrueque novit re- 
digere. Q^od fi porro velocitatis gradus continuo per fingula tempo- 
ris inftantia fupponantur .rqualiter adaugeri, vel imminui , a gradu 
minimo, feu quiere, definitum ad velocitatis gradum , vel a definito 
tali gradu ad quietem j confimili pafto poterit aggregata velocitas per 
quamvis fupcrticiem xqualitcr it punfto crefeentem ad definitam mag- 
nitudine lineam • vel eodem retrograde paflu decrefccntem, exhiberi • 
fimpliciflime ver6,& optime per triangulum re^lilineum i ut puta per 
triangulum A E Y , in quo crus A E tempus denotat j ejiifquc pundis 
applicat* linex parallcix B V, C Y, D Y, E Y gradus velocitatis fin- 
gulis inflantibus congrjios a punrto A (qnod quietem , vel infimam 
velocitatem refert) ad definitum gradum linea raaximiy £ Y reprxfcii- 
tatum zqualiter incrcfccnces ■ vel ab eadem EY retro ad punhum A 
quietis rcprxfentativum declinantes. Sed Sc pari jure, quo prius, 
trigona A B Y, A G Y, AD Y, A E Y per refpeiliva ab tnitio tem- 
pora decurfisfpatiis leprxfentandis infervient. Et confequenter, fi 
velocitas zqualiter a definito gradu ad gradum definitum fupponatur - 
augeri , Vel diminui , 'r^rxfentabitur tam aggregata velocius , quam 
fpatium ei refpondens a figura quadrangula T rapezia, qualis efl CYYE, 
in figufa prius adhibita. Hinc, npn fecits quam in prxcedentibos, hu- 
jufraodi motus quem uniformiter acceleratum nomine perquam apto 
GaliUm nuncupavit) affectiones omnes prxcipux facriinte deprehea- 
dentur, atque demonflrabuntur > cujufmodi funt : Q^od xquali tem- 
pore conficietur xqualc fpatium per motum a quiete uniformiter acce- 
leratum, ac per ipfuip motum uniformem , modo velocitas hujus fub- 
dupla fit velocitatis , quam ille maximam babec. Qued fpatia motu 
a quiete uniformiter accelerato pcraCla , fefe habent ut ia ttm- 
fQrum (vel in duplicata temporum proportione.) Et diverfos hoc 
modo acceleratos moms comparando : Quod ab illis tranfafita fpatix 
habeant rationem c rationibus temporum , Sc velocitatum maxima- 
rum : Et fimilia talia vel his connexa , viri inde confequentia , quz 
triangulisconveniuntinter fe quoad fuas,;^ quoad laterum rationes 
cqmpuratis j quz ex politis haud difficile perlpiciantup, ac demon' 
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lirentur.- Porro , non abfimilitci- fi velocitatis gradus continua per 
fingula temporis inflantia fucceflione , a quiete ad definitum gradum 
vel rctrogradd , crcfcerc concipiantur , aut decrefccre juxta progreffi^ 
oneoi nunoerorum quadraticorum rcprxfentatur tum optime velocitas 
aggregata , ficut & fpatium hujufmodi motu confeftum , a comple- 
mento Scmiparabols , qualis eft A E X , cujqs vertex A quietem ( feu 
motus ac temporis initium) tangens A E tempus definitum , linea B X 
primum velocitatis accrefeentis gradum (qui fe habet ut i.) proxima 
CX fecundum gradum (habentem feut 4t) fubfequensDX (quife 
habet ui 9.) & ita porro ufque ad ultimum EX: Id quod ex notiffi-^ 
ma pturabolx proprietate manifeftnm eft. Eodem plane modo quivis 
fuppofiti vetocitatis gradus , tjtcunquc ' crefeentis aut decrefeentis , 
continuo vel interrupte, quovis, inquam, imaginabili modo per* 
lineas reftas ad temporis reprxfentatricem reftam applicatas cerrifli- . 
rao, coratnodiflimoque raddo defignari pofliint , afTervata quam quis 
adfignare voluerit proportione lic ut inde cognita fpatii repratfen- 
untis dimenfione , fpatii per raotinn confeili quantitas facilius inno- 
tefeat . & reciproce , cognita fpatii didi natura velocitatis ac tem- 
poris quantitati^ts dignofccndis aliqua lux afRilgeat : Quae quidem 
poflhac dicendorum intelledui necefllria , totique motuum theorix ■ 
non parum ut videtur utilia vifum efl paullo fufius expolita prxmittere. 
Qtia perfundus opera pedem figo. 
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V Alios , quibus protiufix concirianuir magnitudines aggreffi mo- 
dos confiderare, prinwm Sc praecipuum attingere carpimus illum, 
qui motu peragitur locali. Cum tero folcant CMatbemMici divetli- 
niodos, e quibus altae ac aliae magnitudines refultant, motus adfumerc . 
ceu polTibiles, duos ad fontes digitum intendimus * c quibus iftac mo- 
tuum ditFcremix fcaturiunt , modum lationis ipfum ^ 8c quantita* 
tem vis motivx ^ quorum pofteriorem haud ita clarum & apertum' 
nuperrime conati fumus recludere, limpidumque reddere. Jam diffe- 
rentias quas affumunt ipfas profequcmnr,6c quo pafto generationi mag-- 
niiudinura infervirc poflunt offendemus. Lationis modum fpcff ando 
generantur magnitudines vel per motus limplices , vel per motus com- 
poliios , vel ex concurfu motuum (nam compolitionem a concurfu 
diftinguo , qvtx tamen a nonnullis confunduntur.) Dc fimplicium 
, motuum hypothelibus, ac effcflis primo videamus. Simplicium mo- , 
tuum duo genera funi, dc , progreflio, & circum- 

latio. Sub progreflivo motu comprehenditur motus omnis , qui nul- 
lum frxum locum (loci nomine quamvis magnitudinem, etiam pun- 
dum adnurnerans, intelligo,) reipicit , cui veiut inneditiu', ac affigi- 
tur j feu direefus iffe motus Iit , feu reflexus , feu refradus . (ivc 
callem certum perfequatur , /ive inconftanrer defultct , divagetur , , 
exorbitet. Quia vero penitus irregularium in arte nulla ratio potefl 
'haberi, fufficit Afuthematicis fupponere magnitudinem quaracunque 
progredi poiTe juxta defignatam quamiibd orbit.amj ut v.g. Quod . 
pundum i/; i/wrfrcif* , eircHtari , tttiptica, fpiruli ^ velalmquAvis 
prafiiti4ta qutat ineedert. Verum prxcipux, hoc eft maximi , fre- 
quentiflimique pro magnitudinibus ctformandis usus ,* circa hujufmodi 
motus quas MMihttrMtlci prscffruunt hypothefes , funt hx : Quod 
pundum a prxfixo termino irr linea reda quoufque libuerit adlignai'e 
direde progredi queat , quali moro perfpicuura eft lineam rectam 

deferibi : 
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dffcribi : Quod linea re^la per alterius cujufvis lineat longicudinetn iti 
procedere jo/Ht, ut (kuminterea paralleluin perpetuo fervet (hocefl: 
lU tf fa justa politionem , quam in quolibet tempori» momento for- 
litur, parallela lit libi fecundum politionem fuain in alio quovis tem- 
■poris momento : ) Item, quod linea quxvis (definite vel indefinite 
* protenfa , quod in omnibus intelligcndum) motu directo ,*iddem libi 
parallelo, progredi poffit (directo inquam , hoc eft ut ejus lingula 

f mndta lineas redtas deferibantj) qui fa.x duo motus fibimct atqui va- 
ent, cundemque procreant eftedtum corumque alterutro produAz 
concipiantur illae, quas prae ca-teris aequabiles, ac uniiormes haberi 
merentur fupcrficies • quales funt in plano Suft'ficit! puraUelo^rMmiKte 
(feu penitus redilincar, live mixtae) in Solido (vit- ita dicaro, vel non 
*. - ' in uno plano delineatae) Supe-ticits PrifmatlciCy CjUndrictiju; ^ tutn 

3* sjuacftrifto, tum quz latiori hgnificatu diaintur. Sit in exemplum 
p^?mo reda linea B C, cui infulens reda A B per ipfam B C teratur , 

* lib^ coptinuo parallela , donec pundo B ad C promoto reda A B ipli 
D C A B parallelae congntat. Manircllum eft hiijufmodi motu 
' ^<KTCaxifigi*rdm planam parallelogrammam A)i(ZD. ‘Patet ctiacQ 
"quodlibet alTumptum ia A B pundum, ut E, redam lineam dclcri- 
. tere , cujus partes E E redtis A B interceptz , redae B C partibus 

B B, per ealdem refpedivc redtas A b interceptis (hoc eft eodem' 
tempore a pundo B -decuriis )• aequantur. Neque minus patet, li 
vice versa reda BC per ipfam B A feratur, eandem luperneiem de.- 
FiC-4. lineari j omniaque redtae B C punda (ceu F) redas lineas effingere • 
nec non harum partes F F parallelis B C interceptas rcfpcdivis lincz 
* A B partibus B B adaequari. (Notetur autem abhinc brevitatis ergo 

tam in his, quam in iimilibus calibus harum linearum illam , qux 
motu fuo magnitudinem dclcribit a me Genetricem dki ; akeratm 
autem, juxw quam , vel cui inliltens, prior defertur , Direclrleem ap- 
pellari j quia moras lineae procedus ab ea dirigitur , vel ad eam accom> 
jj- modatur.) Sit rurfus linea quxpiam curva (vclut arcus drcularis) 

^ BC, cui in eodem plano inliltat linea reda A B ; & per curvam BC 
continuo deferatur redta A B, fibimet a^]uidillans , donec pandum B 
ad C penigexit , & reda A B demum redae D C ad ipfam A B primo 
politam parallelae congruerit j deferibetur hoc motu figura quoque 
plano ( latiore lignificatu ) paralleiograrama ^ quia fcilicet adverfa 
hujus figurae latera libi parallela funt , reda A B redae D C , & curva 
A D curvx B C. Nam & hic fingula quxque Genetricis redz punda 
(vclut E) lineas deferibent direttrid BC fimiles ^xqualesj cum 
MKegras, tvun iifdcra parallelis A ^ inipreepeas partes •, fi enim duo 
; punda 


I 


L E C T, I r. 


15 


pnnfla quzvts E E rc5a linea conne^iantur., iiTquc rerpoftdentia 
puncta B B refta quoque jungantur , quoniam rcCt.T h B Hbimet 
xquancur l^etenim nil aliud funt, quam eadem ipfa linea 0 'ivcrfiim p- 
Cium obtinens)- ac parallclx fecundum bj/fothtjin , erunt reet* E E , 

BB xquiles ac paralielz. Unde patet curvas E E , B Badzquari (i- 
bimet, & aHimilari. Adxquari quia fubtenlx omnes E£ fubtenlis B B 
iingillatim zquantur • ailimilari , quia red.t A B cum fubtenfis adja- 
centibus rcfpeftivis E E , BB pares angulos confti tuum, adeoque 
rc^lx ipfx E E pares iis , quos reflz B B ; ipf* iilx cum fdplis , & 
bxcumfciplis (nam in hujufmodi proportionalitate partium ,*& an- 
gulorum xqualirate, Ccuc- alibi- fortalTe luculentius & fufms dilTcre- 
miis, omnis-confsCit linearum, & quarumcunque magnitudinum iiiub 
Ikudo.) Quod fi vice commutata linea curva B C fiat Irnea Otnctrlx, 

Sc refta B A dirtSlrix ^ hoc efi fi B C per B A fibi parallela feratur , Fig. 6, 
producetur eadem ipiifiima parallelt^ramma Superficies • & fingula 
re£lz B C pun^a , veluti E , redfas lineas ad B A parallelas deteri- 
bent ; neque nor» interceptx F F refpeftivir B B ptres erunt . quod 
8c pari modo ex fuppofito perpetue curvx BG parallelifmo facile con- 
fcdfatur. Sit denique curva qu.xvis (vel c re^is angulos cfiBcientibi» 
compofica y qux curvx quoque nomen merito ferat : t^reblmUti 
faltcm c re<!^ is compoiitas lineas, uti figurarum circuli» irtfcriptarunii 
aut adferiptarum perimetros, nomine complcdtf^ 

tur'; ut & viciffim curvx quxvis linex cenferi pofiiintc rc^is, innu-' 
meris quidem illis indefinite parvis, adjacentibus-, &dcincep*s fe- 
cqm imgulos efficientibus , eonfiatx). lit^ inquam, talis aliqua curva* , 

BC,*’in plano quovis conditura , tutn-taalio plano, vel Aiper tinex' 

B C planum ut limt elevata , refla A B fibi continuo Aratur parallela/ 
raodo quo femel ac iterum odendiraus ; defaibetur hujufmodi motu 
Su^rjicles ejlintiriea (vel certe , fi linea direSlrix c re(\is 

ponatur corapofita ) 6c'ej/llndnca quidem ftrifte difla, RdireSrix' 
fairit lituif circnUxia , a»t elliptica ; latiore verb fenfli talis , fi curvx 
fuerit ‘alicnt^lgiieii» ut parahaliea puta,, vcl h^perhljca ^ vel alia* 
quapiam. nvn^aiheitiaiocu linex quoque genetricis fingula pun^ 
luuiles & xquales deferibunt cutvx direflrici. linta$*j . zquales 
( ut in mox prxcedcpte difcurfu) quonianr E,B pares, ac poral- 
* lelx funtj adeoque E E, B B quoque- pares, ac parallcl* j 
fimiltt . ,**^quoniara etiam angul^EEE, angulis BBB 'xquantuR to-^-E^ 
Qdifitam reciproce defcribacuc.^$adein Superficies ponendo cumnr " 

^ B C jJcrl^am A B paralleUs deportari. Q^optodo lingula quoque-; 
lurvx B C punfla reflas patallenK-& pares interceptis- refpeflivi»** 
t « • • • • . rcfl»- 
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' rcft* A B partibus dplineabunt , pariter ut antehac in figurae planx 
exemplo coramonftratum eft ^ unue fi fuperficies hoc modo procreatae . 
a plano c|uolibet ad redam fcu genetricem , feu diredriccm (quam 
ubique Ijtam Superficiei produdae latus appellare Hcet ) parallelo * 
fecetur, fedio communis duabus redis parallelis conftabit aequalibus ’ 
inter fe. De Superficiebus autem ita progenitis obfervatu dignum eft 
(ncc enim plane nudas magnitudinum generationes indigitare , fed & 
generales nonnullas ipfarum artediones e diverlis r efuicantes generandi 
modis inllnuare propofitum eft nobis) quod fi linea direftrix f ccla fit 
(ut iii-figura per literam Z difciiminata) Superficiei produdse panes 
parallelis lineis 'genetricibus intcrjcAac refpcilivis ditedricis lineae 
panibus femper proportionales funt (fuperficies nempe BCCB re- 
^cdivis redis B B : ) At fi liqea curva pro dircftrice habeatur (ut in 
figura y ) noii femper eveniet , ut interceptae genetricibus redis Super- 
ficies interceptis curvae diredricis partibus proportionentur . atfaltem * 
accidet hoc , cum reda genetrix A B aequaliter ad curvam B C ubique, 
vel fecundum omnia ejus punda inclinatuj- . quomodo fit in cylindri 
cujufcunque, laxe vel* ftridc didi, redi fuperficic } quia rum reda 
genetrix omr.ii.nis curvs pundis (hoc eft omnibus eam ad dida punda 
tangentibus, cjve fubtenfis redis eft perpendicularis.) Verum fi, in 
exemplum, cur a B C ponatur arcus circularis, qui dividatur arqualiter 
ad punda B , non erunt neccftario fuperficies ABBA peri^‘'heriis 
aequalibus B B infiflentes inter fe pares , quia (prxtcrquam in ca(u , 
prxdido cylindri redi) redx AB ubique ad punda B inacqealiier . 

inclinantur (unam quamvis inclinationem cum alia conferendo) an- 
gulos nempe cum tangentibus ad B aliis ac aliis > fic cum fubrtrili» B B 
mxquales efficiunt. E qua rc pendet iKfufer^hiin /i'.i cu^-euhai^ 
quacum conflidantur , qui cyliidricM tbliquM fHf c jkia conMinr * 

iimetiri ^ ftH€Mtn Cjltndricis SMfttficttbturtiiu ^ *liijve (juaddatir.tts 
C 0 gmtii Suptrficiebfu (futAd fr«f3riioncm «»>p<ir4rf.Supponunt denique * 
conlimili pado fuperficiem quamvis planam diredomotu fibi parallelo 
progredi , fcilicet ut prxdido modo , lingula ipfius puncta lineas 
redas deferibant , inter fe pares , ac parallelas j w'] ut ejus lingulx 
redjt (id quod-indeconfedatur) planas Superficies parallelogramnias • 
effingant; cujafmodimotudefcribunturprifmaticaqiia-quecyliRdrica- 
que corpora ; illa nimirum ipfa,de quorum Supcrfictebus mox egimus, * ' 
quibufque limili jure poflunt adaptari , qua: Superficiebus iftis ollendi- , ^ 
mus convenire. Veluti quod parallelis planis interjcdx Superficies* 
ipforum , & ipfa corpora lateribus fuis (fcu diredricis redx partibus, 
xtfpedivis ) proportionainur. Quod & fi defituta hujufmodi corpora 
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planis laterum alicui parallelis feccntur, communes fcclioncs erunt 
Far*Htlogramma (quale eft EEBB.) Quin, ut paucis.complcclar 
inulta , qu 3 C dt StifcrjicUhiu aut Solidis Prifmaticis ac Cjlihdricst 
firiCtt ditiis gttieratim OHuneiantHr am frobantur iifpiam , quod ca 
pleraque juftam analogiam obfervando , iiniverlis congruunt hoc modo 
progenitis quantis. Neque jam de progreirivo motu quidpiam fuccur- 
rit adjiciendum ^ qusedamenim confulto videntur reticen- 

da. Porro fimplicis motus alterum genus , quod adhibet CHathe^tj^ 
eft circmmlatle , ftu mo.Ms converfivm ; qui tum fcilicet efficitur, cum 
dimotz magnitudinis quiddam (ut punaum aliquod puta linez , vcl 
Superficiei linea) fixum & immotum conliftit , dum ei velut inn<^ata 
ac adftrifta tota reliqua mapitlulo , juxta quamvis aflignat^ di- 
reftionem , circumagitur. Cujufmodi motus gencraliffima proprie- 
tas eft, ui quaeque mobilis punfta dum in uno aliquo plano traiifvcrsc 
moventur , circulares fingula peripherias deferibant • & quidem 
omnia, quae in eodem uno , per fi.xum punflura tranfeunte plar.o 
moventur parallelas , fcu concentricas , & limiles inter fe j qu* vero 
in diveriis planis fimiles, aut diffimiles, prout hypothelium exigit 
arbitraria diverfitas. Prz cztcris autem propria , maximc'quc na- 
turalis eft circumlatio , ciim lingula mobilis pundU circulares unius 
ejufdcm circuli peripherias deferibunt , hoc eft ciim in uno cunita 
plano circumferuntur ^ qualem certe tum ipfa natura fponte concipit 
atque profequitur , cum ne reftos fuos quos pra-fertim affeftat motus 
exequacur ab immobili retinaculo prohibere ^ velut in pendulorum, 

& libris appenforum motibus videre eft j imo cum objc^la quavis 
rcliffeniii non fatis facile re^fo tramiti valet inharere . ficut in rora- 
row, & vorticam y & ttsrbi^um y & in if for nm f orta jft fjdtrnuOy 
motibum adparci. Verum hujufmodi motuum generalem indolem 
iiaud ita promptum eft verbis explicare. Prarftat ip&s quas accipiunt 
prztipuas hypothefes perccnfere. AiTumuiit primo redtam lineam in 
plano circa pundfum quedvis in ipfa fixum polle circumferri • cujuf- 
modi motu patet omnia lineae motz pundia circulares peripherias de- 
feribere ^ fmgulas ab uno quovis deferiptas lingulis ab alrcro quolibet 
firoul ewlem tempore deferiptis parallelas , & limiles. Ut ii linex 
rcdfa A B manente fixo pundlo C circumferatur , lingula punfla A,’ p. 
E,B peripherias circulares AA, EE, B Blibi parallekis, Sc fimiles 
omnes (iifdem nimirum, aut xqualibus angulis fubtcnfas, quorum 
commane centrum , aut vertex C) deferibem. 1 Joc autem modo 
conftai proCTcari circulos, & fcftorumcircularft areas (quales ACA, 

. BCB,) fe^& annuloj planos } qualis eft is qni reftat , 11 c circulo 
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majore A A B B detrahatur minor drcolus concentricus £ E £ E. E 
qiu genefi colligitur circulorum , & feriorum circularium arcas , e 
circ jlaribus pcripherii^ , integris aut partialibus concentricis ac (imilw 
bns, conftare tot numero quot radius punfta habet . quarum proinde 
calculum ineundo circularis arez talis qualis dimenlio quam facillime 
reperirur j id quod non eft hujus temporis ulterius exponere. Quin- 
ctiam fupponunt lineam quamvis rertam , indefinite protcnlam , uno 
manente fixo iplius pundo circa defignatam quamvis in alio plano 
conftitutam lineam , cui^vam aut e reftis compotitam , revolvi , (ic ut 
Eig. 8 . ^ nempe lineae femper infiftat , vel eam quali lambat , aut perftringac. 

Sit, exempli causS, linea refta AB indefinite protenfa, &inca 
fixum punitum V. & per V femper feratur linea AB juxta lineam 
• quamlibet B C in alio plano collocatam ; ita quidem ut aliquod linex 

'mobilis punctum continuo lineae BC inhaereat j cx hujufraodi motu 
, producetur curva Superficies (e planis faltem compotita , ,quam & 

generali ratione , poft ArchimtiUm , curvam appellare nil vetat ) 

^ quae quidem li linea dire^frtx tota componatur c definite magnis reftis 
. lineis, da/w , c triangulis ad verticem V concur- 

* rentibus aggregata j fin circularis fuerit , aut conicarum fedionum 
aliqua. Superficies evadet ftrifte ; lin alterius generis aliqua, 
conica faltem extenfo latius fignificatu dicatur j & a quibufdam di- 
citur. Cujus quidem SviPcrficiei proprietas ell , ex ipfa generatione 
manifeflia, quod (i per fixum punAumV plano fecetuc, communis 

. plani cum ipfa fc^io erit angulus re^filineus.. Nam fi planum ipfam 
fecansperV lineat direftrici occurrat in punitis duobus, ut in 6, E 
(occurret autem in duobus, alias Superfieiem ipfam non fecaret) duftae 
redtx V D , V £ erunt tam in plano fecante , quam in curva Super- 
ficie ; in plano , ex plani natura ^ in Superficie , quia genetrix eadem 
refta per harum terminos tranfit , ipsifque proinde coincidit. Inhu- 
jufraodi vero motu pofito quod lineae reftae a punAo fixo V (feu ver- 
tice) ad direftricem lineam B G du3x funt inxquales inter fc , fatis 
liquet lineam B C non a linea B delineari , vel perambulari , quia 

* linex inxquales (ut V H, V £ , V C) fibi nequeunt congruere , ade- 
oqucpunfhim B progrediens fupra , vel infra puncTa B,E, C cader^ 
ut nec eadem inxqualitate fuppoiita pun^fum quodvis aliud in V B puta 
G) motu fuo lineam deferibet lineae dircflrici.B C limilem (quare 
linea V B fupponitur indefinite protenfa) at vero fi lineae omnes, quat 
abVad BC duci pofTunt (quas Superficiei propolitx latera nuncu- 
pemus licet) proportjonaliter £ecentur(id quod net a plano per hanc 
Superficiem trajecto ad pUmum, in quo fitaeflBC, parallelo) divi- » 
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fionum pun^Va lineam conditucnt, faltcm ad lineam confiftcnt, ipfi 
B C limilem. Dudlisenim quotlibct btcribui V B, V D, V E, V C, 
6c dudto plano G K L 14 ad planum B D £ C parallelo , Hnt coqj- 
munes plani V B D cum planis BO, GK fcftioncsrcftac B D, C M ; 
har parallcix erunt. Irem communes plani V D E cum iifdcm planis 
B C, G H Sediones D E, K L parallelae erunt. Ergo anguli B D £, 
GKL Rint xquales. hem fe habet reda BD ad GR , ait OEad 
K L , quia utraque hzc proportio aequalis eft illi , quam habet V O 
ad V K, (Hmilia quippe ftint triangula V D B, V K G, & triangula 

V D E, V K L) permutand6;jue BD.DE::GK.KL. ergo omnes 
(ubtcnHc in G H proportionales funt Tubteniis omnibus in B C , eas 
nimirum in utraque linea ordinatim dc deinceps accipiendo ; & quz 
iibimet adjacent in una pariter inBeduntur cum iis , quae fibi adjacent 
in altera. Ergo fecundum fuperius infinuata lineas B C , G H limile? 
elTe conflat. || Hinc etiam patet lineas curvas fimiles B C, G H ean- 
dem ad fe proportionem habere, quam Superficierum , in eadem 
qualibet reda fita , latera V B , V G. Quum enim fubtenfarum 
iiidem angulis inclufarum (ut BD, GK, vel DE, KL) iingulae 
rationes arquales Hnt rationi laterum V*B , V G ^ etiam omnes ante- 
cedentes conjundz (hocefl tota BC) ad omnes confequentes con- 
jundas (hoc ell totam G H) fe habebunt ut V B ad V G. Hinc etiam 
uli motu produdarum fupcrHcierum emergit hzc proprietas ; quod 
interceptz fdlicet a parallelis ad B C planis , a vertice defumpez , 
quibufeunque lateribus iifdem inctufz panes ipfaruna (inc inter fe fi- 
nailes j et puta 'Superficies BVC, GVH| &BVD, GVK, 
(Ojiodex generali limilitudinis dodrina poilluc explicanda luculen- 
tius apparere poterit ; interim ex limilitudine linearum curvarum, & 
earum cum Superficiei lateribus analogia, penitufque confimili Supetfi- 
cienim generatione (aris elucefcit; faltem ex tnangulorum V BO, 

V G K j , & V D E, V K L, & talium omnium fimilitudine fatis con- 
flat ^ fiquidem ex talibus infinitis triangulis utraque Superficies com- 
pofica ccnfeatur.) Unde llmilium Superficieruoi proprietates iis con* 
venient. Vehun quod interceptas attinet adiverlis lateribus Super- 
ficies, eas inter fe comparando, notandum efl quod bafibusfuis, feu 
diredricis linez refpedivis panibus non femper proportionales fiint ^ 
at faltem hoc tum evenit , ciun omnia di^ Superficiei latera funi 
zqualia inter fe , adeoque cum linea diredrix efl peripheria circuli 
quo cafu produda So^rficies erit conica Superficies flride dida , 
redumque quidem ad conum peninens. Quod fi diredrix B C fup- 
ponatur e. g. peripheria circularis, later^ae fibimet inaequalia, fi 
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dividatur B C in partes «quales , & conneftantut latera V D, VE 
non erunt Superficies BVD, DVE, EVC aequales inter fe , fed 
infenuabili plcruDftquc ratione j juxta varias angulorum incluforutn , 

& laterum inarqaalium differentias , iniquales j id quod haAenns 
illos divexavit OC torlic, dimttiendt c»m fcaleni (nptrjic'.eiii$eH- 
hnerMHt.[\ Ex his confedatur quod poflit hujufmodi circumlatio 
fada quadantenus concipi motu quoque tali line* rc«Tta: genetricis , 
ita ut ejus fingula quxque punfta paralleUslau fimiles direitrici line* 
lineas deferibant , modo tamen concipiatur linea genetrix ubique pro- 
portionaliter aut contrahi , vel dilatari fecundum omnes fui- partes.. 
Quomodo nempe fi reila V B ita fenfim diduci concipiatur, ut pun- 
Cum B totam lineam B C perambulet , etiam punaum G parallelo 
ad B C motu delata , lineam G H ipfi B C firailem deferibet. Qui- 
nimo (i t onfimili pafto curva B C , direfto quoad lineam rcdlam B V 
motw liiuque femper ad feipfam parallelo concipiatur promoveri , fic 
ut ejus finguia quzque punfta lineas reflas deferibant , fecum omnes 
in punflum V concurrentes j hoc cft ita ut ipfa per totum fuum pro- 
grcHum juxta fuas omnes partes analogice contrahatur , ad verticem 
ufquc V } producentur ex hujufmodi motibus Superficies conicae pror* 
fus caedem nim jam proxime iraftatis. Verum hujufmodi motus ima- 
ginarii funt, & quales rerum natura refpuit. Explicandae tamen 
hujufmodi Superficierum natur* deferv ire pofTunr , & fuppeni faltem 
ut per d-vlnam fgtemittm || Ad h*c , fi itmtM dirtSrix 

in motu proxime memorato fupponatur undique claula , fic ut figuram 
quamvis comprehendat , Superficies curva progenita cum hac figura , 
ceubafe, corpus folidum includet pyramidale, vel conicum (ftridlJ 
vcl laxe pro diflae figurae natura fumptum) cujus generalia fyrapto- 
mata faus e diflis cluccfcunt. Nempe qu^ a parallelis ad hujufce 4 

folidi bafin pl.anis abfeindentur fimiles ad verticem Superficies , fimilef- 
que bafes intercipientur , & fimifia corpora^ Solida progignentur. 

Verbo dicam, quaedeC<j»« generatim t/fpoBinimy aliique .* 

tradiderunt , ea conicis hoc modo faftis , fervata debita analt^ia , 
convenient, & liraili terme modo dcmonftrabuntur convenire. (( Ve- 
rum ufitatiflimus apud Mathematicos corpora progigneodi modus cft 
is ejui peculiari nomine Rotatio dicitur , & fit fuppolito lineam quam- 
vis, aut quamlibet Superficiem planam circa reaam lineam fixam , 
tanquamaxem, revolvi. Quomodo cx motu Semiperipherii circu- 
lans circa diamctnim producitur Sfhdrica Superficies , cx motu Se- 
micirculi iplius circa eundem Sphtra detornatur • cx motu line* rcflx 
circa lineam ipfi parallelam Stiper foies CjUvdnca j cx motu parallelo- 
gramtrj rcftanguli circa latns unum ipfc ijlindrtu rethts-ex motu cruris 

unius 


Digitized by GoQgle 



21 


L 1 C T. II. 

«niv« anguli reftilmci circa ex redariji^uli 

trianguli circa crus unum anguli redi anm ipfe deionnatur . coque 
pado ci/w inttgm citm fuu Curvi* Suptrficiel>u* SihiU m*gnitudiues 
iKMumer£ y tum ]p(»rum portiones y frujin y tnhiy unnuli procreent nr. 

Cujufmodi motiu harc prxcipua proprietas e ft , quod fmgiila quscqoc 
magnicudinif circumdudac punda pcripherias obunt circulares (inte- 
gras quidem iUas , modo perfcda Ht revolutio , feu mobile deriuo 
primum in fitum reflituatur , at Hmiles Utcunque (ibi mutuo , qux 
fimul dcfcribuntur) quarum omnia Centra funt in dido axe, radii / 
vero funt redz ab ipds pondis ad axem perpendiculares. Vel . 
quod omnes in mobili (it.x redz lincz axi perpendiculares efficiunt 
circulos (fi revolutio ponatur integre perada) aut circulares (imiles 
fetores , illos intelligo qui limul eodem tempore delineantur. Ut fi pjg p 
v.g. 'inca quzvis circa axem V K rotetur , eo procreabitur motu curva * 
quzdam Superficies , circularibus quad peripheriis conlbns ( 
mijijrum enim phrafin facilitatis, perrpicuicatis , bre\ itatis, addere 
licet & vcrifimilitudinis causa non illibenter uTurpo) circularibu«, in- 
quam, peripheriis B Y,C V,D Y perpunda A, B, C, D rcli- 
qu.ique qux funt in V D eunda decircinaus ^ quarum radii funt redz 
AZ, BZ, CZ, DZ axi perpendiculares , Centra Z in axe. 

Quod n revolutio cantum eoufque continuatur , donec V A D fit in 
fituV<*e/', conflabit ejfrdrf ex arcubus A £t , 8f, C>,, 

D , fimilibus inter (e eodem modo fi planum V DZ circa axem 
Vf^ revolvatur, polito quod integra peraewir' converfio, produ- 
cetur Solidum quab conflans innumeris circulis parallelis A Y, B Y , 

C Y , D Y , quorum ( ut prius ) radii AZ, BZ, CZ, D^, 
ccnttaZ; politoque quod circulatio deiiftit in litui^vK, confHtue- 
turSolidumeScdoribus AZ«, BZf, CZy, & reliquis inter fe 
fimilibus. Czterum prztermittenda uon e(l animadverlio quzdam 
perquam utilis , & neceflaria circa modum Superfclerum , & Soli - . 
dirum hoc modo rtf nitentium dImenfioMt inveftigundi juxtu methodum • 
indivifilfilium , or»H>tom expiditiffimem , ^ modo rite udhil>eatur beud 
minus certem,Gr infelitlultm. Objicit huic methodo non fcmel, in' 
pererudito luo de Solidis cpliudricseee eauuieriktulil>elloy doSijfimw 
o/i. Tetcj tetus , eoque fe putat illam definiere , quod per cam in- 
ventz eoKtrum, cr if herarum fuptrficies (quantitates horum intelligo) 
verz per Archimedem repertz ac traditz dimenlioni non refpondent. 

Sit exemplo reSltu conut D V Y, cujus axis V K ^ 'per cujus omnia 
pimda tranfire concipiantur axi perpendiculares redz ZA, ZB, 

Z j Z D, &c. e quibus nempe juxta methodum etomicem com- f ig- * ® > ■ 
j K ponitur 1 2 • 
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ponitur ipfum tr’mngu’Hm rtHAtignlum V K D • 5c c circulis ad' quas 
ceu radios defcriptis ipfe anus conflatur. Ergo , difputat , exho- 
, rum circulorum periphcriis Suftrfieiis anicm componetur} qnod 
tamen veritati comperitur adverfari ; methodufquc proinde fallax 
eff. Repono, male calculum hoc pafto iniri ; & in peripheriarura c 
quibus Sueerficies conflant computatione diverOun inflituendam efle 
rationem ao ea , qua computantur linex quibus fUn* fuperficies con- 
flant , aut plana , c quibus corpora formantur. Nempe pcripkcriao 
^ rum Superheiem curvam conftituentium e revolutione prognatam 
’ linex V D cenferi debet c multitudine pun^lorum , qux funt in ipfa 
Fig. i c, 1 1 , genetrice V D • quippe ciira per ea lingula pun^la tales peri- 
* pheiixtranfcant, nec plurestranfire queant} quicunque flt axis , fcu 
' « longius dillans , fcu propius adjacens } axis enim fblummodo , pro 

, longiore vel propiore diflantij pofidoneque varia, didarum periphe- 

riarum magnitudinem determinat. Veriim multitudo linearum ex 
■ quibus planum D V K fupponitur conflare , planurumque quibus 
bolidum D V Y conflat , e numero taxanda efl pandiorum in axe . 

V K } nec enim plures intra terminos V K parallelx , ipfi V K perpen- 
diculares , redlx , vel plura talia parallela plana duci pofluiu , quam 
horum pundlorum multitudini xquinumera. Qliod obiervando d//cri. 
men (fedulo perpendendum) omnem devitSlWius errorem , Sc cur- 
Vurum hujufmodi nt^tu gemiturum Smperjicierum fueUlim» , rtar , 
«muium quos rei uutura fubmimfirmt modo perquiremus. Illum com- 
monftrabo. Pro reperienda v. g. dimenfione f*rf/</As^erj9cifninex 

V D circa axem V K revolutione , concipiatur ipfa V D in diredlum 
extendi , ita fcilicet ut ei exxquctur rcdla V D ; & ad ejus otonia 
pundla redhe concipiantur applicari ipfi V D perpendiculares , & pe- 
xipheriis circularibus, c quibus Supmcies curva conflatur, ordine 
pares } Gngulx fingulis , pota A X ipfi A Y , & C X ipfi C Y , ac 
itu continuo. Erit ex his parallelis redlis conflitutum planum VOX 
xquale diU* curi* fuperfeiei; hujufque partes illius partibus rc- 
fncdlivis. Sin loco peripheriurum applicentur ipfanun reipedlivi radii 
A 'Z-, B Z, C Z, & reliqui } fpatium ex his redtis conflitutum (qux 
fanc proportionali curo alteris feric procedunt) fe habebit ad 
iiuperficifm, ut Circuit eujufv ii rudisu ad ejfu tircumferentiam. Un- 
de (iqua ratione deprehendi poflit Summa radiorum peromnia linea 
genetricis pun^ a tranfeunttum (hoccflfi [patii VDZ dimenjitnem 

, rej erire contigerit) eo flatim innotefcct curva Superficiei dimenfio. 
In exemplum, facilitatis ergo, proponat urcwV-* Superficiei DVY, 
e rotatu procreata redtx V O, circa axem V K. Ad Tc6tam V D ap- 
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plicentur rettx A Z, B Z, C ^ D Z ad ipfam V D perpcndicuUres > 
& zqoales fingulx lingulis in cono circulorum radiis per eafdeni li- 
teras deiignatis ; fiet autem in hoc cafii Sp4tium V O Z triangulum , 
quia re^ A Z,B ZyCZ zqualiter a fe diftantcs xqualicer incrcfcunt, 
id quod trianguli applicatis ‘tHnnino proprium ell. Hujus autem 
trianguli , ex datis altitudine V D dc btie D Z , dimenlio in promptu 
cft. Quod fi fiat Ht circuli radims : Ad circHmftrentiam ip/ins , ita 
triangulum V D Zad fuartum , erit hoc qviartum :tquale Suferficiei 
conica profata. Eodem plane modo perquam facile Sphxra, Sphari- 
carumque partionum Suprrficits (nce , datis & prarcognitis iis qn* 
requiruntur , alias quafiibet hoc modo natas) iovelligare licet. Ac 
mihi propolicum cA generalioribus cantum inhzrere. jf Hanc autem 
'magnitudinum genefinzmulatuc y & affinitate quidam contingit iOe 
modus , quum circa redam lineam , ( aut quidem circa quamvis 
aliam) fimiles innumerx liaex , vel figurx parallelo juxta fe fitu 
- difpofitx taliter conftituumur , ut fingulx centrum funm habeant in 
dida linea, qux proinde tanquaia axis rationem fubit , ac talis deno- 
. minatur. Quomodo', c .CyXneyhndru okliifnit ^ inquc<r»«» Scalenis 
circuli circa lineam quandam redam confifiunc , qux propterea dicitur 
ipforum axis , quoniam in ea circulorum parallelorum centra ex^ 
ifiunt. Sed ciim motus ita diAortotmtuta non capiat (faliem juxta 
modum operandi Crapflccra quem nunc fupponimus) &r quia poflunt 
hujufmodi magnitudines ut modis aliis genitx facibus concipi , de iis 
abAinebimus. Neque non de magnitudinum per motus fimplicco 
eAedione fufficiet hadenus difieruifle. || 
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Q uomodo per motitJ fmfllcts fregrtjfivttm , & conytrfivHm 
jf'e[id ctnctf iantHr m*gnUHAines^& qualia gentrAitonts t^as 
con[eqHMniur f;mftmata (nonnulla (altera praecipua) ««- 
mji (amHS fXptnere ai temfofitts nunc ^ & toticarreatts ■, 
eiJev*‘Vr»poJit» fervltntet^ metns scciagimar; quorum in effeftis . 
difeernendis velocitates , fecundum quas Timphces peraguntur motus , 
omnino, vel cum primis confiderandx funt - quarum in generatione 
per motus firaplices nulla prorfus habetur ratio. Per eundem enim 
motum fimplicem feu velocior is fit, feu tardior eadem magnitudo , 
quamvis non eodem temporis intervallo, producitur, idem nempe 
■ eiremlHs ex cjufdem reftac circa punftuminA nxum, e^emSfhara 
ex Semicirculi circa rotatu j quamvis mhzc nant eo ma- 

cis aut minus expeaandum fit , quo fegnior aut citatior fupponitur ea 
progenerans motus. Veriun in generatione per motus corapolitos 
lifdem manentibus lationis modis , prout unius aut plurium vanatur 
velocitas, nedum fpccie, fed etiam quantitate divcrfac magnitudines 
emergere folent , pofitionc faltem perpetuo differentes. Ut fi refta 
AB per reftam AC parallelo deferatur sequabili motu ; oc liraul 
punAura M in A B defecndat uniformiter , vel fimnlre^la A C pa- 
rallelo quoque uniformi motu defeendens ipfam AB promotam inict' 
fecetin M - ex ejufraodi motuum compofitionc vel concurfu produ- 
cetur rcfta linea A M. Quod fi eodem , etiam quoad velocitatem 
manente motu reax AB, immutetur in velocitate tnotus unitormis 
Dunai M, vel redx AC, ita quidem punaum M jam eodem tem- 
pore pervenerit ad vel AC fecet ipfam A B m h, defcnbetur 
hoc motu alia rc-aa A ^ a priore A M politione diverfa. Smvero 
nunente rurfus eodem motu reax AB, pro motu punaiM, vcl 
rcax A C uniformi fubffiiuatur motus , quem vocant , .Tqualiter 
acceleratus, ex ejufmodi compoftione , vcl concurfu fiet ^ linea 
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parabolo A M X yel etiam aliter p«fita A (prout hic motui ac- 
celeratus gradu ponitur alius ac alius.) Quod fi quipiam alia ratione 
crefcere concipiatur, aut minui didi punfli vel linerf velocitas alia pro- 
gignetur inde, pro ratione h/p«tif/7/,diverfa fpecies magnitudinii. In his 
confpicitur exemplis quod eodem fubinde recidant 
tt corcnrjus^c^Q^ cxindc quidem contingit, quia regiae cujufpiam paral- 
lelo motu lata-fingula punCia re<^as defcribunc fib> parallelasjunde fit ut 
perinde fit an punftum ejus aliquod in ipfa fixura deferatur cum ea, vel - 
folutum per lineam ejus directioni parallclamjut nempe utriim pundum * 
M in Ac fixum cum ea deferatur,an libere decurrat per rectam AB ei- 
dem velociuie. At farpe non ita facile per horum utrumlibct modum 
magnitudir.Hm gtneratia enim reda AB jrqiiabiliicr rc- 
tata (hoc efi , ita ut temporibus arqualibusxqualesefiipiat angulos ) 
et limultanec pundum M ab A in ipia reda A B continuo mora 
feratur , etiam uniformi ; ex ifia motHtm compofitione linea quae- 
dam producetur , helix fcHicet Archiwtedea ( nam talia confulto pro- 
ponimus exempU , quo etlthrium eifni M4thtmttticos m*g*)itttdittum 
abiter ttsiurAm inftnutm ^ et infiillcm miniis ad'hzc exercitatis id 
tranfeurrens moneo ) cujos generatio per nullos , opinor , moM- p|„ 
Uum concurfus , liquido commodeque latis cxplicerar ; ita nimirum 
ut motuum illorum , yel eorum quantiutetvi determinantium angulo- 
rum , feu linearum, ratio , quantitafvc dignofeantur. Generari qui- 
dem poterit e concurfu paralleli motus redae AC • vel circularis- 
motus redx B A circa Centrum quedvis B , concurfu cum prardi- 
'do regulari raOtu circa Centrum A ; at quxfit tura futura reAs- 
nim AM , Ah- ; vel angulorum ABM , ABh quantitas difficile ' 
conflabit. E contra , fi reda BA Circa Centrum B motu rotetur ^'2- 
uniformi ; et fimul reda AC per AB paralleUs, & uniformiter defe- * 
ratur, redarum BA,AC ita latarum interfedio continua lineam quan- 
dam efficiet ( illam nempe , <^uae quadratrix dici folei ) cujus ge- 
neratio non ita clare per flcide didam motuum compolitiOnera ex- 
pediatur , aut explicetur. Generari quidem potefl per motum re- i* 
dum alicujus pundi M in AB delata parallelas ad primo pofiram 
AB . vel ex puudo tali in AC parallelo quoque delat.! j vel per ^ . 

motum pundi in AB, circa Bj vel circa A rotata, rede ab A 
verfus B , vel a B verfus A decurrentis . fcd hujufmodi fnppofi- 
tS quapiam motuum compofitione, qu.-enam Iit redarum AM , 
aut BM- . vel 'angulorum BAM aut ABM aut AMB , vel aliarum 
quarumvis magnitudinfim hofce motus determinantium quantitas , 
aut inter fc relatio , difficulter innotefeat. Qiia prxcipue de caufa' 
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Kiotuam compofitionem ab ipforum concurfu feccrnoj ^ia nem- 
pe magnitudinum generatio nunc uno , nunc alio modo facilius expli- 
catur. Verum ad illos diiUn^fiut exponendos accedo. De compofitione 
primum. Ciim autem motus duobus modis coropofitus intelligi 
po/fit 5 vel ut c pluribus motibus aggregatus, vcl ut de pluribus par- 
ticipans j de pofteriore nos dillertamus ; quem forte non melius 
quam pr.T.‘<obilis Philofophi verbis, & exemplis enucleatum dem. 
“£tli autem ( inquit ille ) unumquodque corpus habeat tantitm 
‘ ‘ unum motum libi proprium , quoniam ab unis tantum corpori- 
‘ ‘ bus /ibi contiguis , et quiefeentibus recedere intelligitur , parti- 
‘ ‘ cipare tafnsn etiam pot.if et de aliis innumeris ; /i nempe Iit 
“ pars aliorum corporum al«os motus. habentium. Ut li quis am- 
‘ ‘( ulans in .navi horologium 1* pera geftet, ejus horologii rotu- 
“I.-C unico tantum motu libi proprio movebuntur, fed participa- 
‘ ‘ bimt etiam ex alio , quatenus adjunft* homini ambulanti unam 
‘ ‘ eum illo materiae partem component , et ex alio quatenus erunt 
‘ ‘ adjundir Hiavigio in mari Huftuanfi , et ex alio quatenus ad- 

* ‘ jutkta: ipll mari , et denique alio , quatenus adjunJla: ipli ternr, 

* ‘ liqui.lem tota terra moveatur.* Omnesque hi motus revera c- 
‘ ‘ runt in rotulis i/b’s , fed 'quia non facile tam multi limul intel- 
‘ ‘ ligi , nec etiam omnes agnofci poflunt , fufficiet unicum illum , 
“ tpi prppriuseft aijusque corporis -in ipfo confiderarc. Acprx- 

• * ‘ferca ilU ubicui^cujulqiie corpo*. motus , qui ei proprius eft 

* ‘ intlar plimum poteft con/iderari j ut cum in rotis curruum du« 
‘ ‘ os diverfos diftinguimus , unum fcilicec circa ipfarum axem , et 
‘ ‘ alium retium fecundam longitudinem vix per quam feruntur. 
“ ifcd quod ideo tales motus non fint revcr.i diftinfti patet ex co, 



‘ ‘ deatur , quia polfumus imaginari eodem modo quamcunque li- 
‘ ‘ neam etiam rectam , qu,x omnium limpKci/fima eft , ex infini- 
‘ ‘ tis .diveriis motibus ortam clTe. Ut li linea A B feratur verfus 
“ G t> , et eodem tempore punctum A feratur vttfus B , linea 
‘ ' rcCla A D , quam "hoc punitum A dcfcribet , non minos pende- 
“ bit a duobus motibus reitis, abA in Bct abAB inCD, quam 
“linea curva, qux .1 quovis rutx punfto deferibirur , pendet a 
‘ ‘ motu recto et circulari. Ac proinde quamvis fxpe utile Iit u- 
‘ ‘ mim motum in , plurcs partes hoc patto diftinguerc ad facilio- 
* ‘ rem ejus perceptionem , abfoluic taoicn loquendo unus tantum 

- . • • . in 
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**in unoquoque corpore eft numerandus.' Ita Curtejim. Nem. 
pe ciun magnitudo quarpiam exinde quod aliis modo quopiam- 
adneflitur , illorum motus ita particeps eft. ut ab eo quoad Ii. 
tum fuum aliquatenus determinetur , ifte motus hujus compoHtio- 
nem quafi pars ingreditur, ab exemplis pofthac adjungendis res 
luculentius apparebit. Motus autem hoc modo componi poffunt 
Pr0grrjftvi cum Prtgrtjftyi*, Prognjfivi cum Ciramlutitits , Cir- 
cumUtini cum CircMmUtitiu - componi polTunt, inquam, et docom- 
poni modis innumeris • quorum omnium ciim inire cenfum im- 
pollibile fu, illofquc quia regularitatcdefleftunt intelligerc difficile 
Iit, exponere difficilius j nos prxcipups faltera aliquos , in ufu magis 
politos, et explicatu faciliores attingemus. Quales imprimis 
funt H qui e rotKibus direflis et parallelis ^ e direflis et rotatitiis, 
c pluribus rotatitiis componuntur ^ przfertim illi quos qui confb- 
tuunt limpliccs motus omnes vel nonnulli funt uniformes. Nam 
HHiftrmitdttm nedum Rtfyuhliea requirit , ue exigit Ecelefu , fed 
artes etiam atque feieutia vehementer exedant. RcAi motns 
( quibus parallelos a reAa linea direAos motus adnumero ) pri- 
mum libi non immerito locum allerunt , ut fimplicitate przcel- 
ientes, natur» convenientes et chari , piz^teru uttln ac ufitati.’^ 
Nec ulla fanc magnitudinis eft fpecies ( nulla linea , nulla fuper- *' 
ficies, nullum corpus ) cujos generatio non d reAis peraAamoti- 

* bus concipiatur. Omnis, inquam, in uno plano conllicuta linea 
procreari poteft i raotu parallelo re^ linez , et punfti in ea , 
omnis fuperlicies e motu parallelo plani , et lineae iu co ( lineae lb> 
licet alicujus i reAis modo jam inlinuato motibus progenitae ) 
confequenter et linea quaevis etiam in curva fuperficie defignata re- 

• Ais motibus effici poteft. Corpus autem fulidum eodem modo 
genitum intelligatur , quatenus e fuperficierum genitura relbltat , 
et quatenus ab iplis ita genitis terminator , ac circumferibitur 
Sed ({uiifuferfieierum plerarumque curvarum , quales haAenus Ma. 

excogitavit, & linearum iniis non in uno plano jacentium, ge- 
neratio per alios modos commodids explicetur, neque mihi qi^- 
quam fuccurrit animadverfione dignum quod de iis dicam, de li- 
nearum faltem in uno plano exiftentium, per reAos et parallelos 
motus generatione difpiciam. Et quidem has quod attinet, earum nul- 
la eft qu* non ex motu parallelo lineae reA*, punAique per e- 
«n delati producatur j verum hi motus eo contemperari modo de- 
bent , quem fpecialis linez producendz natura pofeit ^ nec refert 
qiulcm , velocitatis refpeAu, motiun uni tribuas, ad hujus modo 

£ a - * ttiverTitacem 
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diverfitatem alterius di/erficas rite confequatur accommqdeturqne. 

- i;t e.g. fi reita Z Afemper per rei>am A Y libi parallela feratur 
motu quolibet uniformi , vel difformi ( crcfccnte , vel decrcfcentc 
vel alternante fecundum velocitatem, juxta rationem quamvis ima- 
ginabilem ) et in ea punrtum aliquod M deteratur , ita tamen ut 
pun«5ii motus linex icAx motibus per fingulas quasque temporis 
partes eafdem proportionentur, producetur utique linea re£fa. Nem- 
pe li luerit femper AB.AC::BM.Cf*. veP A B, M X : ; A M, 
(polita fcilicct M X ad AC paralleli) liquet punfla A,.M 
/X in una rcdla verfari. . Eft enim rcftac linesc proprietas in Ele- 
* ^ mento -V I. demonftrata , quod ad eam parallcUs applicatx reft* 

• linex fuis ad dclignatnm in ca punftum dilfantiis proportionales in 
regiam lineam terminantur. Quod Ii motus hi fic inter fe contem- 
perentur , ut alTumpta quadam linea D habeat rc£langulum ex diffe- 
rcntia linex D , & iolius B M (a punflo mobili decurfx in refta - 
. ■ A Z) &ipfa BM ad quadratum ex A B (eodem tempore decuria 

a linea AZ) rationem femper eandem prOgignetur eUiffis muteir- 
■fulH4 ; circulus quidem fi ratio propofita fuerit xqualitas , & an- ^ 
gulus Z A Y rcdhis , tAifftt. fi fecus 5 & in his erit D una iUmt- 
• trtrnm , litum habens in linea A Z primo polita , a vertice A por- 
rcdla verfus partes Z. Sin ita fe habeant , ut reftangulum ex fumma 
linearum D , & B M dc ipfa B M femper eandem cum quadrato 
ex A B proportionem fervet , eo compohto motu procreabitur ' 
firtnle ; quadrata quidem illa (vel x<milatera rcdlangula ) fi ratio 
tlefignata fuerit xqualitatis, & angulus Z A Y' reftus j lin aliter,^ 
alterius, pro rationis aflignatx quantitate, fpeciei . cujus fraw/wr/*' 
diatmtgr zquabitur ipli D , litum habens in Z A primo polita a 
▼ertice A protenfa verfus partes aVerfas ab Z ; & pararaeter cx 
ratione data determinatur. Quod fi perpetuo rcdlangulura ex ipfa 
D, & decurfa BM ad quadratum cx AB eandem perpetuo ra- 
tionem obtinet , conftabil effici liKfam ^arabolicam , cujus j>ara- 
meter ex redfx D , datxque rationis propofit.TE quantitate facile, 
definietur. £t in horum primo quidem cafu fi motus tranfverfus 
per AY ponatur uniformis, etiam motus defccndcns per A Z unifor- 
mb erit ; in fecundo & tertio fi motus per A Y fii unimrmb.crir motos • 
dtfcendcns perpetuo crcfccns . codemque polito quoad ultimum cafum, 
in quo parabola fit . punftum M continuo velocitate crefeet aequaliter. 
Nec abfimili modo quivis alia linea tali motas compolitionc produila • 
concipi poteft. Sed ut eo quo tendimus aliquando peiveniamiis ; 

’• ageduro videamus ecquid in rtm M/tthcmailcsm utilitatis exhujuf- 

modi 
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modi fuppofua linearum generatione poterimus indipifei. Simpli- 
citati» autem & perfpicuitatis caufa fupponamus alterum cx his 
motibu», redae nimirum parallelifiuum fervantis, eflefemper uni^ 
formem , & quamam cx alterius quoad ' velocitatem gencraiibux 
differentiis generales emergant linearum produdarum aficctiones ad- 
. nitamur elicere. Adnitamur inquam , at proxima ledionc. 


L E C T. I V. ^ 

P ropofitum’ cft nobis c compofitione motuum ( qualem proxime 

defcripfimus ) emergentes linearum affediones indagare ac ex- jg’ 

ponere. Quorfura imprimis methodi caufa repeto Ii' reda A Z per * 
redam A Y libi perpetuo parallela feratur' uniformiter , et in ea 
quoque pundunt M uniformiter deportetur , quavis velocitate , li- 
nea reda proveniet. Sumantur enim diuc quaevis lineae mobilis 
• AZ politiones , ad B fcHicet & C ; & qiua motus per A Y po- 
V ' nitur uniformis ,,«:unt dccurfa fpatia AB, AC ad fc, ut Tempo- 
ra ; fed et ob motum uniformem pundi M etrara redae B M , 

CM fc habebunt ut eadem tempora; cft igitur A B. AC;;, 

B M . C M, Unde liquet punda A, M, M in una reda linea ex- 
idere. Parique ratione conAat idem de pundis omnibufainque , 

' quibus pundum M per totum fuum curfum infiftit , aut coincidit. 
Supponatur fecundo pundum M motu continuo increfccntc deferri 
( juxta quamlibet velocitatis rationem, regulari modo quocunque /' 
nil interell , an irregulari) aio fappojttionem hanc fonftiiari progenT- 
taram linearum quas apponemsti proprietates generales ( quales uni 
tali linearum generi convenientes certe praedat ex unimoda com- 
muni generatione firaul univerfas elicere, quam de fmgulis , ut.pjg j.; 
paffim fieri folet , lingulas feparatira ollenderc. ) Notetur inte- ^ 
rea , quod brevitatis caufS motum parallelum uniformem rcdsc AZ 
per A Y appellabo fubinde motum tranfverfum . pundi verb mo- ' 
ventis ab A in linea AZ motum 'vocitabo Jefcenjfum ^ aut motum 
dtfcenientem , habito fcilicet ad figuram exhibitam rcfpeitu. Irem 
quod, ob motus per A Y et ci parallelas uniformitatem, podic 
ea cum ipfius partibus motus tempus, et ejus partes repnefentare. 

Jam ad didas proprietates expendendas accedo. 1.. Uoc- 
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, j- . 'I. Hoc modo (per motum^ nempe uanCverfum uniformem, & 

dcfccr.rivum continuo crefeentem) progenita linea per omnes fui partes 
curva evadet. II Accipialuur enim in ipfa tria quaelibet pundaM, 

N, O j per quae tranfeant BZ,CZ, DZadAZ parallelae, & per 
punda M, N ducatur reda M N K. EtquiarcftaM N gigniture • 
motu compofito tranfvcrfo per B C (vel Bliic parallelam M G) dc 
dcfccndente per A Z, urtiformi utroque ; tranfverfus autem per M G 
cft prorfus idem cum tranfverfo , quo linea propolica M N O de- 
feribitur ^ patet velocitatem defeendentis motus imifermis redam M N 
gignentis minorem cfle velocitate , quam motus itidem defeendens , 
lineam M N O deferibens , habet in N (etenim ni/i motus hic velo- 
> . cior jam fit illo , cum continuo crefeere ponatur , in toto tempore 

dcfcenfus per GN ilio tardior fui/fet , adeoque nunquam eodem tem. 

. pore fpatium zquale cranregi/Tet , nec una cum eo pertigi/fec ad 
pundum N ) ergo motus hic inaequalis & increfeens per tempus 
motus uniformis C O continuatus (quo nempe gignitur linea NO) 
fhajus fpatium emetitur , quam uniformis motus defeendens , quo . 
M N . ad K protradus deicribitur , eodem tempore C D ; (liquet 
enim eodem tempore a majore vi creicente majus fpatium peragi , quam 
a minore neutiquam crefeente) quare linea H O major clt quam H K ^ 
adeoque tria punda M, N, O non exiflunt in eadem reda linea ^ 
quod cum tiiout quibuTvis lincz M N O pundis cufiveniat , abunde 
paret eam cfle nullibi redam , fed per omnes fui partes incurvatam, Sc 
infletam.- 

1 1. Hinc ettieigit CtroiariHm ; velocitas mot^ uniformis defcen> ' 
dentis, quo curvx MNO fubteofa quzvis (ut MN)'dcfcribitiir , 

^ exiftente licilicet communi tranfverfo motu uniformi quo ipfa , cjufque 
arcus flnnt , minor c/l velocitate , quam motus dcfccnlivus increfeeas 
habet ad communem utriufque terminum N. 

. III. Hujufcc curvx fubttnfa quxlibet (ut M O) intra fH»m ttrcum * 
(verfus partes A Z) tota cadit, & produda tota cadit extra lineam 
MNO. ■ • 

jrfrw.lll.i. Nam fi fumatur in arcu MO pundum quodvis N, dc connedamur 

jifoli. I. redx M N , N O liquet totam M O intra redas M N , NO jacere, 

StTut. I. 8. dc proinde intra curvam MNO. Tota vero , fi producatur , extra 
lineam MNO cadit, quia mifquani alibi ci occurrit, uti mox oficnfum.H 
Hoc accidens de circulo fpedatim deraonflrat StteUdes^ de fedienibm 
ctnicis /ipoUeni/fi ; de cjhndric^* Serer, tu. I V. Patet 
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r V. Patet curvam propofitara efTe convexam , aut concavam ad 
eafdem partes (convexam verfus partes fuperiores vd exteriores AY, 
concavam introrfum , aut deorfum verfus A Z Z) nam hoc ipfum , 
fore convexum aut concavum ad eafdem partes , nil omnino defignat > - 
aliud, quam a. nulla refta linea pra terquam duobus pundis fecari | 
nec alio recidit, quam initio libri de fphara 6c cylindro tradit Ar- 
chimedes , linesc ad eafdem partes cava; definitio. Pcrfpicuum cft 
v.g ui linea MN duobus in pundis M, N curvam MNO ftcans ei 
•nirfus occurrat, ut puta in K, debere curvam MNOrcflcAi, ver- 
fufque panes AY recurvari, id quod modo demonftratum cft non 
pofle contingere. Quapropter iplac linea verfus eafdem partes con- 
vexa cft, feu concava. 

V. Apentflimc conflat lineas quafvis redas (ut B Z, C Z) gene- 
trici A Z parallelas propofitam curvam fecare ( modo contineamur ■ 
intra terminos motus per A Y j quia curva per harum quamvis inde- 
finite promotam deferipta cenfetur) addo quod harum quse libet cur- 
vam in uno tantum’ pun6to fecat. [[ Id patet, <^uia reda ^oecrix. 

AZ per unicum duntaxat inflans temporis durat in litu quovis uno , 
feu ■B Z •, limulqoe pertingit ipfam B Z , ac deferit j praierquc 
pundumunum’ M in BMZ relioua eunda line.T curva pundamnt ’ 
in parallelis ad BZ' Ergo liquidum eft ipfam BZ in uno tantum 
pundocurvamftcare.il Hoc ipfuni de parabola, 5c hipcrbolaipecia- 

x.im oRiniit ApoUrnim . de fcdionibus conoideon ./ireA/wede/, ■ p#» • 

VI. Non dirtimili modo patet ad A YparaUelam quamvis, (qualis 
P G) unico pundo propolitam curvam attingere. || Quod iemel • 
occurret (modo contineatur- intra limites defcensns per AZ) patej , 

, quia pundum mobile continuo dcfccndchs , indefinito progreflu , * eam 
ifideonit^ proicnfam aliquando trajiciet i nec- in eo tamen praterquom ’ 
ad unum temporis momentum perdurat. || Videatur hoc de fedioai- ^ ’ 

bus conicis oftendens ApSeniifs. ‘ 

VII. Patet omnes curvx rubtenfas redas cum A Z iSc ei parallelis, , ’ 
fi producantur, concurrere. 

Qabd enim fubtenfa quxvis , ut M N, uni parallelarum alicui-^ ut j 
B R, occurrit, ibi fcilicer ubi ipft Ctevam fecar, exinde nianifefliffimum . 

' cft, quod tota curva per parallcloih didx ‘redx motura -defcribiuiV- 
£igo, cum uni occurrat, omnibus o<!cnrret.':qux enim uni paralie- * 

• • ./■ • <’ . krura- 
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larum xquidillat refla , 'pariter omnibus iquiiliflat , ut in elemento 
primo demonflratur. 

Operz pretium cx!ftimavit*e/^/:fl//tf«/'/*i hoc & ^^per- 

LgU fpeciatim demonllrare. 


' VIII. vSimili modo patet reftas quafcunque’ curvas tangentes una 

’ ' tantum excipitur j ad extremum lineae recurrentis. Vid. i8. hujus. 

I t »y Iifdemparallclisoccurrere.il Etiam hex, quoad /.ft/Wa ««»V a*, uno 
' * vel altero Tiiecrriw^re dcraonftravit 

> . 

IX. Quinimoreflac quaevis ipfam AZ fecantes (infra punflum 
A , fupraque limitem , fiquis erit , motus de/cenlivi ) curvam 
fccabunt. 

Cum enim omnes ipfi A Z parallelas fecent etiam inhnite pro- 
duflae curvam fecent oportet. IJnjufmadl Sjmfiomatii dem^njha- 
1. i 7 > X*. figgi feBiombus canicit laboriofam operam impendit AfolUnln', 

X. Porro liquet applicatas ad reflara A Y , ipfi A Z parallelas ■ 
( qua; nempe propohtac curvae finus verfos appellare fas erit mi- 
norem i ner fe rationem habere ( minores cum majoribus comparan- 
'do , fcu minores antecedentium loco ponendo) quam habent rc- 

fpcdivx ipfius A Y partes, iifdcm temporibus decurfae (quas 3c ciirvx 

* propofitz finus reflos appellare nil dubitem.) Nempe B M ad C N 

' . minorem rationem habet , quam A B ad A C, vel B M ad C F • qui* 

• C N CT" C F . II Hoc dc circulis, fle aliis curvis fpeciatim reperiatur 
• pallim oftenfum. 

Ad fcquentia notandum, quod fi refta tranfverfim fle paralleUi 
mota retrograde (aD puta verius A per DA) moveri concipiatur, 
ab aliquo curvat propolitx punClo. velut 0,iccipiens • eademque fem- 
pg: ratione diflura punftum ab O afccndens quoad velocitatem dc- 
crefeat , qua ad ipfura O defccndens increverat , eadem curva pro- 
ducetur. Quidni ^ Cum idem motus Iit, inverse untum conlide- 
ratus. 


X l. Supponatur rcflam lineam T M S piopofitam curvam in 
punflo M tangere (iic ut eam nempe non fccet) occurratque tangens 
harc rectx A /. in T, ducaturque per M refta P M G ad A\ parallela ; 
dico velocitatem puncti defccndcntis , edque motu curvam deferiben- 
tis, quam habet ad coiitaflum M, a-quari velocitati, qua rcfta 
T P deferibetur uniformiter eodem tempore , quo rcfta A Z fertur 
* , per 
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per AC vel P M. ( ycl, quod eodem recidit, dico quod velocitas 
punfti defccndemis in M ad velocitatem qua fertur reda A Z fc 
habet, ut refti T P ad P M. ) Sumatur enim ubivis in angente 
■ puqctum aliquod K ; per ipfum ducatur reda K G , curvae occur- 
rens. in O ,• parallelis autem A Y , P G in D , <Sc G. Et quia 
tangens T M duplici concipiatur uniformi motu deferipta , altero 
reil* TZ per AC vel P M parallel.sdclat* , altero puncti defeen- 
demis a T ptr T Z. , & Iit horum motuum alter per A C , vel • 

P M communis vel idcip cum Ulo quo curva defcribitnr . citra T Z 
cft in fitu K G, erit A Z in eodem . ergo ciim punctura a T defcendenf 
fuerit 'in K, erit punctum ab A defccndens in curvae cum K G in- 
lerfeiliotfe O ( nec enim , ut antea deduftum eft , alibi re^la K G 
curvam fecat ) eft autem punAum O inlra K quia tangens extra cur- 
vam tota vertatur, 'Jam li puntflum K’ ponatur (upra contaAum 
verfus T, quoniam ruitti O G minor eft quam KG, liquet velo- 
citatem punCti defeendentis , quo curva deftribitur, in curva: pun- 
fto O minorem crfe velocitate motus uniformis defeendentis , qua 
tangens efficitur ; quoniam illa (emper*increfcens eodem tempore 
( per G M repr*fenta:o ) minus fpatium tranligit , quam haec mi- 
nime ctefccns; afttadera- continuo perfeverans; illa fcilicet reAam 
O G haec rcftam K G conficit. Cdhtra vero n ptinftum K infra 
tonrlAum ad parces S exiftat , quoniam O G tum major eft quam 
KG, patet velocitatem punAi defeendentis, quo curva fit, in pun- 
Ao O majorem clVc velocitate motus unhormis itidem defeenden- 
tis‘, quo tangen» efficitur ^ quia motus ifte , continuo dccrcfcens 
eodem per G M tempore , majus peragit fpatium O G , q^uam hic 
minime decrefeens, ac ift eodem tenore perfiftcns,;conhcit, ip- ^‘8* *• 
fum nempe fpatium KG. Ergo cum velocitas curvam delcribentis 
punAi quovis in curva: punAo fupra contaAum verfus A minor fit 
velocitate motus per T P ; quovis autem in punAo infra contaAum 
eadem majei^ liquet in ipfo concaAu M ei penitus exxquari. 

Q.. D . - , 

Xll.flujus convcrfii, confiraili difturfu , rem brevius exponendo, 
dcmoaftretur. Nempe , ii velocitas punAi defeendentis ab A in a- 
liquo curv* punAo M xqqetur velocitati, qua punAum T uni- • 
formicer latum , reAarn T P deferiberet tempore P M vel AC 
/ vel *fic velocitas motuv' deicendentis ad M ad velocitatem motus 
tranfverfi, ui,TP ad P M )*reA4 TMS curyatn AMO tan- 
get ad M»., ^jrt. ' . 

V*';, ^ N*® • 
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Nam fump'o quovb' in re£b TS punfto K, & dafti KG ad 
A Z paraUela quoniam verfos panes 'AT velocitas afcendends 

punfti , curvam efficientis , femper decrefeie ab M ad O , illi vero 
ex hypothefi par velocitas puntti reAam M T gignends haud de- • 
crefcit aib M ad K» Htque tempus MG commune, erit fpaduEn 
G O minus Quam G K { unde punduro K erit extra curvam. Irem , 
^uia verfus alteras partes , velocius defetn lentis , quo curva fit , in- 
crefeit femper ab MverfusO ; arqualis autem ei velocitas, qu3 reda 
M S fit , haud crefcit ab M ad K ^ idemqtV nirfus tempus M G , 
liquet redam G O excedere redam G K } & idcirco mndom K fupra 
curvam exiflere. Qiiare manileftum ell omnia didx redar pnnda 
extra curvam exiftere , & eam proinde curvam contingere : 
Q..E.D. 

[II: Ex hilce'(ladm r9^r^^r^) h 0 jHfmoii't»rvat «««si 

cun4nr:A M O ad> M , & fi 
■ potei^%trx . M X etiam tang^. » Ergo ead^ tempore, e^detn 
Citate'’ (illi fcilicet , qux pundicurvam ddanbends ad comadum 
M acqui(it.c velocitati aequatur> , deferibetor utraque reda X !•*, T M . 
quare XP,T P aequales emnt totum it pars : Q^. E . A. Ergd 
Rpd alte^raetcr poGtam M T. || ' Hmc fpfcidtim d* circuli 

EdifUdcp^i dt ScSUculim Ccmicu JiptlUnim , de lineis 
aliis alii. Exhinc Lucrum emergit haud afpernandum , qnod e.ndem 
oper^ propojitiones dt tanj^t>nll;m invrfu dtmtuflrumtun Nempe fi « 
determinetur angulus PMT ( vel «alter 'quifpiam quem reda po- 
litione data cum tangente facit ad pmidnm curvae defioMCuni) aut fi 
<^tdmi|f^ qfianutas redx I^T (i^l fimilk cujoUpun alterius a 
pu|pi^;m pofictoiA^^^ defignato per tangencinn' interceptae) 
ep taidig;ns determinabitur. Et permutatim , fi tangens 'fitu detee-’ 
rainetur,' angulorum. atque linearum ejufmodi qpncicas inde digno- ' 
icetur. Adeoque parcetur operx, qualem infompfcrunt pleriqne 
tales propofitiones inverfasdemonfirandi. Quod oc eo m^is ob- 
fervatu dignum eft, quia fxpc talium inverfarum propofitionum 
una. quam altera longe promptius invenitur, a^ue facilius drtnon- 
ftrat ur. Cujus obfervationis, niC longius evagari nollem , in promptu 
{oKat Spcc miuu. . ^ 
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coffipdTitam c rationibus appliatarum abiAis punA»«d reAan A Z 
(ipii fcilicct A Y paralielaniro) & intcrcoptarom a tai^eiuibas ad iila 
pun<^a ac di£iis applicaos. (vel, rationem veioatacam x<]nari mioni 
applicatarum exinterceptamroratione/ubda^.) ; * 

Nempe fi duz red^x M T, N curvam tangent atbponda M, N , • 
protra^x ZA occurrentes m T,Xj & applicentur NP, N Q_.«d 
YA parallelx, velocitatum ad punilaj M, N proportio componetur 
c pio^tiotie iplius T P ad PM} & iplina i^N «d QX. Nam pig, 
velocitas in M ad velocitatem uniformem per A Y fe habrt ut T P ad 
P M } & velocitas ifta Unfibnais fe habet ad velocitatem in N, ut 
QN ad QX.- 'hrga velocitas in M ad velocitatem in N cz his 
duabus ratiorabus P P ad P M,& QN ad Q X componetur Notetur a 
concurfu tangentium .dod^ F£ ad A Y.paraliela ^ fore T£,Xb 
'=TP.PMH-<iN.aX^ - . , ' 

■ X V. Obiter interjicio generalem hinc & bene facilem coni^ui 
ProhUmutM iftim quam taod fecit, Ec;,cui cantum laborem 

impendit Cj4/i7«w, quamque TaniVed/Nipronarteiacemn quam optime 
& ingenioriflimc reperifTef Rem ita proponit Ttrristllim (nam tpfe 
GjUiUm ad manum' non efi) propoAcd quivis p«r4df/«, cujus 
vmtx A' oponet punffum aIiquod>rublime teperire { c quo li grave . 
cadat ufque ad A , &rx pun^ curo impetu jam concerto horizonta* ^'S* 
liter conv^tnr, ipfa frep$fium f^rahtUm deferibat (notetur, quod 
motus derccnfivns parabolam deimbens non d punff o%b!tmi , fcd ab 
ip(b punffo A cenietur inchoare.) Huc recidit PrthUms^ ^*iiUi fup» ‘ 
pofitis tnfiftendo, ut detctiniiiencar particulares velocitates motuum, 
uniformis horizontalis , feu tranfverl^ & xqaaliter creicentis defeen* ' 
livi quorum i compoiitione deferipta concipitur exhibita parabola. • 

Nps illud, quxcunqueliccrcrcentisdefcennvMnonu ratio, quicunque 
* modus, geaeralirei exequerour j fpecialtm jllum de^r«jW«cafum ha 
exempluro rubjun^uri.A Reptfiaturin rc6>a AZ (quxfimccurvx ' 
diamdtrreft) pun£hira aliquod, m P, a quoG ordinatim applicetur 
PM , & ducatur tangens MT, jeA* AZ occurrens in T, fit in- 
tercepta TP xqaalisipfi P M ; tumrumatur in Z A piotraai reCU 
AS = AP.^ Dico faftum. n. jsi. 

* ■ Nam quoniam .S a — A concipiet mobile defcenai^^tiafhbS in 
A tanmm impetum, quantum ab A ad P airvam defcwMWo ^Minut - 
enim increfeemis velocitatis motus urrobiqucpfbrroridilt^ Iftovero 
impetusxquatui impetui, quo mobile a c<M|tlldeifl 
percurr* - . re<^ara T P, eodem tempore M&dnMiitct 

. F a ' ■ ' ' lau, 

A. 
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Uta, pcrque motum ifhitn in curva clcfcnbcnda confpirans, percurrit 
rcftam P M. Ciim igitur fint TP, PM cx conftruftiorie paret, 
acitdque velocitates motuum , quibus, ilmul peraguntur, xquales’j 
etiam motus defcenfivus in P, vel M aequabitur motui tranftcrfo, cur- 
vam deferibenti, hoc eft motiis ab b ad A velocitas in A eidem squatok 
Ergo pandum S cft id ipfura, quod inveniri debuit, & abfolutumcft 
propolitum. | Ei^emplo fit p/irwij/4, quae fad» concipitur ex motu 
undormi horizontali, & defcenfivo pariter accelerato • tum pnnftum 
P ita facile per t/imtljfin invclligatur. Sit reda R farabelt- 
rectu»* latHi. Eft igitur ex p natura , R ?c .A P,:n P ;vl q 
= 1 Pq (exhypotheli modi noftri^neralis.) . Itera, ex parabolix 
nota proprietate eft TPq-fr4APq, Ergo ell R x A P — 4 A'Pq. 
y^dtdque R rr 4 A P ; vel 5 R — . A P = S A. Nimirum ita 
/<«» dett i minavlt. In hoc autem cafu punda T, S coincidunt ,Qucxl 
fi rurfub gravia juxta trifl cMar» temporum riuionem velocitate crclcen- 
do defccndant , ad:dque motus ipforum talis cura uniformi traniverfo 
compbCitQi pMreekelt^f» ciebtcam deferibat, & fit K ifiius curva; p^ra- 

metei^ erit eo in cafu S A = V nmi ^x hujufcc curvat proprie- 
tate cft R q A P :z: P M cub. Et ex hujus regulx generalis prxfcripto 
cft ' P M = T P, adecJque P M cub. — 1 P cub. Denique quoniam 
m hiiiilSnodi petreeboU tangen^ntercepta femper trifecatur a vertice 
j^timiram ot fiN A P = f ,T P.9 * cft T P cub.'= 1 7 A p^^nb. Erit 
iptur Rq A 2 7 A P cub. *Adeo'que Rq=27APq. vcl 

•Rq ‘ . ’ 

7^ = APq=rSAq. In reliquis iimili ratione procedentes 

afli^uemur propolitum. Pollent opinor & hinc nedum plerarque 
GeilUki prepefitUnti-hme zfrmQs, & hanc attingentes materiam utnin- 
qae deduci, fed & generaliores reddi, vel ad alia curvas omnigenas 
extendi. Verum parco pluribus ,. hoc fpecimine (quoad ifia) coir- 
tennis ^ huc non nifi per rranfcurlum addudo. Ad alia pergo prj^i'’ 
diifis cohxrentia. • •' • 

• .X VL'‘ Si ad redam lineam applicetur pUnA>fnftyfic’nf;''z\x]^ ' 
fin^x ' quxquc partes applicatis ad iftam rcdaIB^JS^allelis intef- 
ceptx prop^ortionalcs lint redis ad redam A V^dimpliciter divifam 
applicatis (ad A Z nempe parallelis.) Hujufcc fuperficici ad paraU* 
Iclogrammum xqucaltum, fuper eadem bafe conftitutum, proportio 
proportionem indicabit ipiarum A Pj T P, i pundo P vertici > tan- . 
gentique interjedarum, • » . r- 

• \ Ut 
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UtHadrc^^un •J' applicetur plana fupcrficics <Scutcun- ^'g- 23,24. 

que dirisi A D punftis B, C,' fimilitirque dicis^ reftii punitis u 

* C.T',, fuerit ut BM ad CM ita /uperticies ad fupcrficiem >* 

>*<*> & hoc in comparationibus univcrfiyaliter inftitutis contingat j 
etiKfluo lMr4lltl0gr.immo /e b^ielii re£ljt AP gdreil/tmT P ‘ 

m jmfcrfieies ddi par4UeUgrtimmMut Er enim ii reifa 

commune tempus defignarc concipiatur , quo reifa A D motu 
zquabiii , rcftAque D M motu continue accelerato rranfiguntur , 
recta bene delignabk velocitatem hujus definiti temporis mui- 
mam, quam habet punctum defccndcns in curv* punfto M infimo j 
hoc eft velocitatem qua reita T P uniformiter decurritur eodem tem- 
pore > quapropter (|^antehac commonftratum eft ) PurnllelogrAm^ 
mum optime* repraefentabit , quod hac eadem per- 

manente velocitate pei; totum tempus •«l' uniformiter deferibitur, 
hoc eft ipCam reftam T P. Cum igitur, ex hypothelis prarftratar con 
dicione, figura ^ rcvtam D M, vel A P, repraefentet, erit ut figura 
J' <*#• ad parallclogramftium ita A P ad T P ; cognitaque 

proinde modo quovis iifta proportione , iimul harc innotefeet • & re- 
ciproce. Exemplo res maniteftior evadet uno, vel altero. Propoftu 
curva fit pmrMlftiA ijHAdratieA y feu'in qua reif* B M , C M ft 
habent, ut quadrata ex A B, A C, hoc eft ut quadrata cx * f, 

ErgolitJf^ti 4<f'p fit triangulum, id optime' qitadrabit huic negotio. 

Nam eo fuppolito feraper triangula CA^^ya-fj. proportionaliaerunt 
quadratis.cx «f, «>, hoc eft redis B M ; C M. Qadniantvcro 
triangulum parallclogrammi S''*py eft fiibduplum , erit 

reda A P quoque rcAa: T P fubdupla , quod ita fe habere demon- 
ftracum habetur in cenieu tlementitj & paftim agnofeitur. Sit rurfu» 
curva A M M parAloU cublcA , & quoniam in ea redafi B .M, C M 
fe habent* ut cubi redarum AB, AC, hoc eft ut cubi redarum « C, 

<»>} &fi fitftrficiei *^H- fuerit eomplementHm femipuredtlict quA. 
drAticA porttwnity trpllntA «>f* cHkistx « j. proportteMliA 
tr»Ht (uti P^po,' ac aliis oftenditur, & cx Archimtdtit pATAboU 
, dimenftone quam facillime deducitut) itaque n^otiopropofito quam 
r^diffime adaptetur pATAktlA ^MAeb-AtieA j cumque confBcerit ali- 
unde tura figuram fubcriphm fore parallerogrammi 

• erit juxta r^ulx jam aflignatae*pracfcriptiim reda A P quoque 

Tubtripla redae T P. De qua conclufione fatis convenit inter Gd- 
mtrrAt. • , . ■ ' . ' 
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XVII. Huic fuppar luodus di^s ‘reflas A P, T P comparandi 
tali Iheortmatt continetur: Si ad reflam aliquam liocam (hoc eft 
ad ejus fingula quaque pundia) applicentur rc^tx 4inex parallela, ad 
tedam A O conGinilitcr divifam applicatarura didferentih' proportio- 
nales, refultfhtis hinc plani ad parallelograramuna aque altum, ad 
canderaque bafin politum, icdarura A P, T P procortionem txhi- 
'bebit. Ut fi reda A D, fimiliter (in partes fcilicet aquales in- 
definite multas) dividantur; & reda yft, k6Us B M, N M, 
O M (qua dm^rencue funt>redarum ad AD applicatarum, incipi- 
endo a puodo A) proportionales fint, erit ut figura «d' /* ad paral- 
lelogrammum jta AP ad TPi Cjgp enim reda qnsepiam 

(X applicatis ad AD; pntav.g. OM aquetur omnibus feipsa mi- 
morum differentiis (ipfis nempe B M, ,N M, O M ) & trilineum 
conflituaturc rectis >ft> J'!* eSdem proportione crefeen- 
tibus; ut &reda CM aquatur ipfis B M, NM; & ei refpondens 
trilineum f* quafi conHatur c parallelis* pari ratione 

crcrcentibus ; & hoc femper eveniat;, omnino patet trilinea 
€ty(x, <tC iJ. redis D M, C M, B M proportionari ; proindeque 
modum hunc in priorem recidere ; nec ab eo ccipsa differre. Notetur 
autem hic redas f /*> y velocitates reprafentare, quas pun- 

dum mobile curvam delineas obtinet in refpedivis ejus pundis M ; 
ut & trilinea velocitates aggregatas exhibent ab 

initio ad definita reTpediva temporis innantia; quibus (ut- jam olim 
pramonimm) refpondentia fpatu B M, C M, D M proportionantur. 

X V 1 1 1. £ fupradidis porfo confedatur , quod fi Ctrculm, 
Elliffrs y ejufmodique curva recurrentes hoc progenita .concipiantur 
modo, pundum eas dcfcribcns infinitam in recursus punclo veloci- 
tatem habebit. Nempe 11 quodraos A F M ita generetur ; quoniam 
tangens T M diametro A Z cft parallela , nec illa proinde cum hac 
nili ad infinitam difiantiam convenit ; ergo velocitas in M ad veloci- 
tatem uniformis motus per A Y fe habebit, ut -infinita reda ad ipfam 
P M ; unde velocitas ifta ad M prorfus infinita fit oportet Ita quidem 
quoad hujufmodi curvas ; at quoad alias ad infinitum lenfira continu- 
atas (quales pnr*l>»l* Qc hjpetl^W) dcfcc.identis pundi velocitas in 
quovis defignatOcurvz pundo finita clL Verum his onulfis ad alias 
propofirx curvx proprietates exponendas progrediamu». 

% * 
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I N deducendis e propofua generatione curvarum aife^ionibus etiam* 
nura progitdimur. • • 1 

1. jiHfttliy finat MboffUcMtit tangtntikm ttd iivtrf* rjrrt/4 
pM/di* f pbimet tn*<pnilct f»nt ; & minores fmnt puntlo A (Jem 

vertici) propior es fnnt. ' 

Tangant reftac T M, X N j & ad A Y parallelx Cnt M P, N Q j , 
dico forcangolum P M T minorem angulo QN X. • , 

Namprodu^b rc^ T M occurret tpli^ N extra curvam pro- 
iraftae y puta ad £. Item ipTa X N fccabic applicatam PM extra 
curvam, puu ad H. Manirefhim eft autem cim pun£la H, N Hnt 
ad alias, ac alias partes reftae M E,'reftas ME , N H fefe ioter- 
fecarc inter parallelas PH, QJ , quare major eft angulus externus 
Q N X interno Q^T , hoc eft angulo PMT:Q^. E.D. .. 

II. Hinc peri/«*4t« loco hihetar tangentes fe interfeeare Inter er- 
dinatim applieatst per punQa eoHtaSInHm ; velnt ai P y Inter *P My 
Q^N protenfat, 

1 1 K Itera angulam P1 M angulo Q^X majorem effe j (cx- . . 
ternum fdlicet interno.) • . ’ * 

I V. Item patet, vertici propiores appEcatas ( pr6indc'que refhs • 
qualvis aliis parallelas) curvx obliquius incidere quam remotiores. 

Carteriun ifta jam olim de SedlonUeu' Conicis oftenderat ApoUonimj 
«I in edito nuper V i conicorum /iAr# eft videre» 

V. In figura praecedente ( polito applicationis an^Inm TAY r. 
reftumeffe, vclobcufum) dic» emva, arcum M Nrmd PiH ^ ma- r 
jottmtjft i r^ivero M £ minorem,- 
• . . ■ . Nam-. 
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Nam connedatur rubtenfa M N , ducaturqoe reda N K ad Z A 
parallela. Et quoniam angulus XPH non minor eft redo, erit, 

* eo niajor externus, N H P obtufus. Ergo ree' a N M major eP. quam 
' N H. Itaque magis arcus, arcus NH major eft quaraipsa NH: 
Q.E.D. ' 

. Item, quoniamang RNE ipfi X QE P*r haud minor eft redo, 
erit RE c:“ R N . quare MR^-RE c“ MR-«-KN. hoc eft 
MEcttMR-I-RN. Eft autem (ex afliimptis) MR 

-j- R N cr* ard M N . ergo magis eft M E c~ arc. M 

V f Perutilis efthacc propoQtio in tMngttitiim demoit(lrMjiamim 
txftdhadts. Etenim hinc coufedam , fi. arcus MN ihdefinitc par- 
vus ponatur, efufee loco alterutram ungentis particulam ME, vel 
• N H tuto fubftitui. . ■ % . . , 

' SfiaMlnii hic loco mtthodum prefotum gencraiim c)t lotium em- 
ftiuntf (jf cofifimlJ i moda d(f criptarum curvarum^taugcHtes dttetmi- 

udndi, hinc pecitS demonftratione municam..'^ f-- » ju •. o 
Reda AY fibi parallele '<leportata qeniB{pQ^ curvam acTeafdem 
parrts* convexam aut cavam , A P X p^inbulct uaitormimotu (fei- 
licet ut aequales curvx partes arqualijjus tn^ftgat temporibus) eodem- 
qucfimul tempore pundum aliquod ab Apto A Y eti^m uniformiter 
Uratur; hac pundo taliter 4noco cnxva AMZ;. • 

cijus ad datum quqdcunque pundutn M cangeoeiin oportet. deterim- 
nare. Ur hoc fiat ^ ducatur reda MP ad A Y parallela,’ curvam 
A P X fccans in P • perque P ducatur reda P E curvam A<P X con- 
tingens ; hufe vero per M ducatur parallela M H ; inque hac fumatur 
pundum quodpianypL^,.^ ducatur R S ad P M parallela ; tum fiat 
ur.curva.Ap^dreaiH|toPM (hoc eft ut unus motos unuermis ad 
altetum) WM R ad^j^ f & Cohoedatur M S . harc curvam AMZ 
continget. Sumatur ehfm in hac curva pundum quodsis Z, per quod 
ducatur reda ZX.ad MP 'parallela, fesans curvam APX ii> X, 
ejufquc. tangentem in & huic parallelam MR inH; ipsamqtic 
demum MSin4v. Sit..iuitem primo pundum ZfupraM ver fus 'A; 
vmde rcfta PE^r^arePX. adeoque PA.PE cr^arePA^PX;: 
.'^PM .PM — XZ :: PM . £H — XZ::PM.ZH — EXcr 
, P M.Z H . qua» permutatirnTerit PA . PM cr~ PE.ZH. eft 
Vaatitem PA . PW;: MR .'-RS :: MH . KH::P E. HK.*erg6 
PE.HK. ct"PE.ZH. quare H K ^ Z H . eft autem pnndwm 
H extra curvam AZM; ob EZ “zj XZ”^PMu=: KH. ergo 
. ^ pilam eft pundum K extra curvam A Z M exifterc. .^it vci j fecon^ ‘ 
'Z- ... " . . . u pundum 
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eun^laiQ Ztnfri ponftura M ; erit tum refta P E major arca PX;^' 

unde arc P A. P E -n arc P A . P X ; : PM . X Z — P M : ^‘8* 

. PM.XZ— EH.-.PM.XE-+-XZ-3PM.H Z. & viciflim 
PA.PM-^E.HZ. Verum ut prius )cftP A .PM::PE.HK. 

«^6 Pi.HK*^ PE. HZj proptereaque HKc“HZ ; mrfus 
itaque liquet Pundum K extra curvam exiftere. T ota proinde reda 
M K Z extra curvam verfatur ^ & eam tangit ad M : Q,. E . O. 

In tranfeurfu hoc . ad altas curvz noftnc palTiones tevertamur. ' . . 

Vll. .Si tangenti cuipiam ( ut ipli MT) j^llela ducatur qtUe-. ^ 
piam E F (a pundo nempe quopiam £ in reda infra pundum T fum- 
pto) harc curvae occurret. 

&enim infra pundumM in curva fumatur pundum quodlibet, & pjg, 2S. 
ab eo duci concipiatur curvam tangens reda ; huic occurret tangens 
TM infra ordinaum PM . ergo re^ E F eidem' occurret ^ at curvam « 

prius tranfiliat oportet . ergo liquet Proponturo* 


VIII. £ 4 dem operi ^ pundum aiTumptura E pundo T, ■ 

& vertid A interjiciatur, redumE F curvae bis occurfuram, tam fupra 
quam infra contadum M . ' . 

Operose conniiiu eft Aftiomm haec de SeEliemhm Conlcu oftenderer ^ 
C^eriun ad penitus determinandos occurfuum locos Specidlu piu- 
dmfmrMtumititHm defcendt>ii*i $rMnfvtrJ$eo£aefci <Ul>tt • tunc 
eos Atuljfu ftatim premet. 


IX. S dox redx qnaevis (H M, K N) ad curvam propofi- 
tam aequaliter inclinentur (hocefrzquales cum ejus ad occurfus tan- 
gentibus ( puta cum ipEs M T, N X) angulos efficiant) hz extrorfum 
mvergent, feu ad partes E F produdx concurrent. 

* Nara ducatur fubtenla N M ; haec utiq; fecundum antedida cum 
ipf» A Z conveniet, puta ad O . Eft ergo ang O M H ”3 (ang. 
T M H = ang. X N K “3 ) ang . O N K . ergo ang .HMN-t- 
M N K C 7 " i red . ergore^ H M, K N concurrunt ad panes E F . 
Limitandum eft hoc, intelligendb pares angulos H M A, K N A ad 
eafdem panes vefari . feu alrerum alteri fore externum interno . alias 
cotnra eveniet. 


Fig. 




X. Si fuerit reda HM €»rv* perpendicularis (^hoc ejustan- Fig. 30. 
genti M T ) & ia hac fumatur quaepiam definita H M , erit H M mi- ^ 
nima redarum omnium, quae a pundo H duci poflum ad curvam. 

. G Ducauir ■ 
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Ducatur enim qurvis H O $ hsec ungenti priiu occurret,- pota ad 
R. liquet H R majorem eile quiim HM; mukoq^iniagb cfie HO 
C-HM, 

XI. Hinc Cireultu Ctmro H per M defcriptus cmrvtm contin- 
get. 

« 

XII. Etiam inverac , fi H M minima fit omnium quas ab H ad 
,‘curvani duci poflunt, erit H M curvas perpendicularis. 

tJam quoniam H M minima-ponitur, ciradus centro H, iutervailo 
'quovis HS, majori quam H M, curvam fecabit, ds proinde tabentem 
MT, hanc puta in R. ergo quum fit H R c“ H M, non erit angu- 
lus H R M redus , idem de pundis omnibus in reda T M evidens efi. * 
ergo tangenti perpendicularis non alibi quam in pundum M cadit. 

XIII. ^ minima fit onudcBnqaxtb H 

duci pofliint, ciq- perpendicularis fit reda TM; hxc curvam un- 

Nam tangat alia, (fi fieri poteft) X M 5 erit igitur X M ad H M 
perpendicularis. Unde pares erunt anguli H M X , H MT ^ totum 
dc pars Qj E . A . 

XIV. Dico porro miniroz H M propiorem H N remotiore HO 
minorem efie. 

Nam ducktur fubtenfa M N j hate produda curvam tranfgredietur, 
dc ipfam H O fccabic, puta in R . dc quoniam Angulus H M R obtu- 
fus efi (major illo nempe, quem tangens cum H M confiituit ad M ) 
erit HNR magis obtufusjadedqj reda HRcr^HNdc magis HOcr“HN. 

XV. Hinc pcrfpicuum cfi Circulum quemvis Centro Hderdri- 
ptum, uno tantum ad eafdem pundi M partes pundo curvz occurrere • 
nec omnino pluries igitur , quam in duobus pundis. 

XVI. Perpendiculari H M parallelz .fint redx I N, K O » ha- 
rum propior I N remotiore K O rediiu incidet. 

Nam per N, O ducantur ipfi curvx perpendiculares E N, FO ; hx 
'cum ipfa HM ir.tra curvam convenient, puta ad R,dcP} fibivero 
ipfis in Q . 

Liquet jam effeang. F O K = anp, F P H c” ang. P R Qj= ang. 

N K H =r ang E N J. Ciira ergo Iic .ing. F O K major angulo ENJ, 
l/quet propolkum. XXXVII. 


Digitized by Googie 


L B C T. V. 


41 


• . * «♦ 

XVlI. Si a punito quopiain.Hinperpefulifulari H M stTumpto 
ducantur ad curvam rcftac H N, H O j harum propior H N, remou-* 
ore H O rcftius incidet. . • , 

Nam ducantur E N, F O curvz perpendiculares, dc 1 N, K O ad ^ig* 34* 
iplaro p;^allclx. Eftigitar ang. FOKc^ang. £NI. Item 
angi O H M ang. N H M . hoc eH ang. K O H ir" ahg. 1 N H . 
quare ang. F O K -t- K O H C 7 ~ ang E N i 1 N H . hoc e(l ang. 

F O H ang. E N H. Unde conflat Propoiitum. . 

XV III. Hinc patet a perpendiculari progrediendo, (ab uno 
nempe ptUK^oti) iucidentiuma^/^Wrwcreteere, donec ad illam ' 
devenitm, quxrioo^Mtanga, onmiamobliquilZi^a. .a 

XIX, Porro n introrfum |am fumatur punAum H, & abeoin«pj- . 

cidens H M Ik omnium curvse incidentium minima ; erit H M r»rz/«- ^ * ' 

perpendicularis, feu tangenti M T. 

Nam dicaliam M R tangenti perpendicularem efle, ergo H R “a 3*- 

H M . A; ma^s H O H M . quare U M, nP^/H mixuta^Anfra 

' *t ^ 

XX, Itera fi re£la HM fit omnium ab H curv* madentium «Mx/aM; ^ »?• 

erit H M curvx perpendicularis. •• • 

Nam Circulus Centro H per M defcriptus extra curvam totus ca- Fig. 36 . 
det. crgbfireAaMT Circulum. tangat, harc magis extra curvam 
cadet, Amq^ proinde continget. Eli autem ang. H M T reAus . er> 
go liquet. * 

\ 

XXL Hinc fi M T fit minimx vel maxirax H M perpendicularis ; .. ^ 
hxccMrt/ 4 i» tanget. x j 

Nam fi dkatar alia M X tangere } erit ideo ang. XMHrc^os, dc 
par anguloTM H: (i.E.A. 

* 

XXII. Exhinc fi reda Y M nom fit, curvz perpendicularis; in ea * 
nulla fumi potefl mdxinm^ vel mimrnt. 

Nam fi fumi poflet, ^'etexeoipfo YM cdrvx perpendicularis 

coaaiL Mjpp heJiH. • , jfoa.r.iuAr. 

XXIII. Si H M fit incidentium minima, & intra ipfam fumatur Afoi. r. 30. 
punAum quodpiam I $ erit etiam I M minima. 

G 1 Ciin 


Digitized by Googie 


44 

F«8- 37« 


hpt.V.l9. 


'* 


L B C T. V. 

Ciin enin eirt^m etHtr$ H per M deicriptas ettrvtm introrfiim 
tangat, etiam magis tf»Vf «/«i «»fr# I introrfum ungat, nn- 

de Ikjuet. 

• • * ♦ * 
X)ilV;.£tuoi faHM fit iDcic'entiuB) nuxkDa,^ cuia ipram accipiatur 
punftum quodpiam 1 , erk I M maziiBa# « 

Ciuh enim C»rc«/»t Centro HperM deferiptns atrvnm cxtxorfum 
contingat, etiam potiori jure CircuUs Centro I ptr M defcriftns enniem 
eXitorjHs continget, unde conftat Prefofitnno. 

. Czterum minimarum & maximarum propior determinati* pendet 
ex fpeeiali curva natura. 

Pe hac autem Tabula jam manum auferemus } Rccenim tmpnrfen' 
tiarum hujufmo^ pleraq^ compleri proheemur. Indituto noftro fufit 
cit haftcnus generalis cujufdara Curvarum proprieutes comprehenden- 
tis Doftrinac/^^eciwc* eahibuiffe ; qualis certe, plenior 5c perferior, 
haud exiguum videtur rekui Ceometrieu (qux nempe circa curvarum 
proprietates & afe£Honet plurimum occupantur) compendium allatu- 
ra. Nc dicam culpz agnatum videri, Ugica^ Regulis haud admodum 
congruCre, qux toti cuipiam generi conveniunt, &qux de communi 
quadam origine manant, ea quibufdam partibus adfcriber^ vel ex an- 
guli iori fonte derivare. ?/;«r4 forfan, Sc alfirufiora profaemm ali^ 
quando. Nunc his ruperfedemus. 




Lect. VI. 
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A d, eafdcm panes vergenuum curvMum, c communi quadam 
generatione dedufUs , generales aliquot affe^Uones jam antea 
dudua ezpofui j illas pcadertim , quas a vetetiiwi fjgametru oUcr- 
varam fpecialibus , quas ipfi tradant ^ cufvis applkati» Jam non 
ingratum t'a£lurus videor, Ii complures alias (abftrufiores quidem 
at non. injucundas prorfus, aut inutiles )appofuero ^ pro meo 


mahatr Verfantur autem prxciptid quz proferemus, {^rttm rire4 
tMHgsHUHr» ealcitli mviefiU vtl.fsfiiiio imvefiiggtionem 

mnl *c iemonJl Mienem tXftdUam ( c umplicioribus nempe vulga- 
tioribufque perplexiora minusque j>errpeAa deducendo ) f*rtfm cir- 
S4 nugnittiShtmdtmettfifiHfyguggtHtlHm deftgnmantm 

pe y tjuAot prtmptiJfuHt . quar rnatcriz ciim prae Ge- 

ometricis aliis quodammodo 'difficiles videntur, tum non penitas 
adhuc ( Acut aluc quxdam ) octupaiar vel exhaufbe funt , ad hunc c 

laltcm modum quod feiam noadum tranata: Quin e veAigiorem i^re- 
dimur, Lemmaticg quaedam utcunque; quorum in reliquis darios & ' : 

brevius oftendendis aliquem prodicimus ufum> pnelibantes. ^ 

II Sit *ng*lm rtEllliireMi ABC, & dalUm 'punftum D', fit i^ ’ 
tem linea' O DO talis, ut per D du£Ia quivis reda DN jfit an- ^•8« 3®* 
guli lateribus intercepta MN aequalis a pundo D, & linea ODO 
irjtcrceptac DO ; eritlincaODO Hjf*rUU. 

Nam ducatur DL adCB parallela occurrenfq- ipfi^A BinL. Sc ' 
in protrada B L fumatur L Z = L B ■ dOcaturq •, Z S ad B C paral- 
lela ; item ducanir O K ad B Z parallela. Et ob poficam D O re:M iq* > 

eriiHO.= BNjcrgbquomritD H.HO:: (.DL. L Nr:*DL— 

. D H t 
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DH.LN — H0:;LH.LB;:) L H . H K . crit DH x H K = 
HOxLH; hoceftDLxHK — LHxHK = KOxLH— HK 
X L H . unde etit DLxHK=KOxLH. velZLxLD — ZK 
xKO. ergo conftat lineam O DO cujus ^fjr mf tot i 

ZA,ZS. Brevius hoc oilendi po(Tet, producendo re£hoi N DS. 
Nam eft D S D M ^ D O ±OM = NM + OM=oN. Simi- 
(cr quartam &: nonam brevius-demondres licet. 

Quinimo fi M N ad D O quamvis eandem perpetuo rationem pona- 
tur habere ( puta datam R ad S ) etiam linea ODO Hjverkela crit ; 
Nempe fi tum fiatR.S::LB.LZj &R. S::DL. DE; & per. 
Z dvicatur ZS ad B C ; ac per £ rranfeat R E ad Z A parallela, cutq 
Z S. conveniens in Y ; erunt Y R , Y S diAae HjfttM* 
quod jam fufiicerit iraiuifle. ' .... 

^ * jf* ^ ^ 

Hinc in tranicurfu noto facile confici PrtUems ( qu$ froUtntMHt/i 
ctnfi Diones ijld‘y^rehsmede<e, mc vpe^j^* ContktUu ftratldf . 

dd StOiones comcMredl^mttur) PnJf^tropinQiim D reSam lineam 
ducere, fic ut adgulidattA B C lateri^ inteteima dudz reffx pars 
aequetur datx T. ' NamdeferiptS hyperboliO D O.; centro D, in- 
tervallo datam T aequante deferibatur circulus P O QJijferboUm iii- 
terfccans,in Oj & producatur DON j fietq; mN = DO = T. 
Modus auteyi hic geneulioreft, & concinnior eo, quem 'mOftieU 
tradidimus. ^ <{• y V 


Fig. 39 . 

V 

fig. 39 * 


IV. Sit angulus A B C, et punflum datura D ; fit etiam lin ea O 
BO talis, Dt per D du^a quipiam re£fa DN, fic anguli late- 
ribus intercepta M N ad reda B C curvaque 0 6 0 interceptam 
MO in eadem fianper ratione ( puta X ad Y ; ) erit imea O B O 

‘h^ferb$la. 

Ducatur enim re£la D L ad C B parallela , ipfi A B occurrens 
in L ; fecenturque D L , B L punRis E , F , ut m D L . D E : : X- 
y ; : D L . B F ; tum pcr E ducatur refta E R , ad B A . & per 
F rcfta F S ad B C parallela ; conoirrantque rcftx E R , F S pun- 
Z ; denuo per pundum O ducatur O H ad AB parallela.; Jam 
ob DL.DH::LN.H0:;LBH-BN.H0:; DE xLB 
-j-DE X BN.DE X HO. item DLxRO = D£x BN 
(namDL. DE:: MN .MO :: BN.KO)&Dbx LB =DL 
x -BF. ( obDE.DL::BF.LB;) eritDL.D H ;:DLx BF 
-t-DLx KO. DExl-lO; hoc eftDLxBF-+-DLx 
KO..DH X BF-l-DH x kO :: DL x BF DL x KO. 

D E 


#• 
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bExHOerg6DHKBF-<-DHxKO = DE x HO ,.hoc eft 

DHxBF-hDHxHO — DHxBLr^DE x HOj tranfpo- 

ncrido igitur cft DHxHO — DfixHO = DHxBL— -DHx 

BF. hec cft EHxHO= DHxFL; vd EH x GO-f-EH x Fig. 35». 

HG=:DExFL-]-EHxFL 5 quare; dcmjKis «qualibus,- cft E H 

xGO — DExFLj vel ZGxGO = DExFJ_j cum itaque . 

D E X F L fit qoid -determinatum, confiat lineam O B O dle by- 

perbolam , cujus afymptotiZ'R,ZS. ^ 

« 

V. Si MO capiatur ad alteras retfiae BC partes, etiam DE. 

B F ad alteras pundorura D , B partes aedui debent . uti Schema Fig. 40. 
monfirat ; ncc abludit modus dcmonftrandi. 

• * • 

VI. Conreftariwn. Si reila B Qjingulum ABC fccet', Wr- 

que pun£lum D ducantur utcunque duae reftje M N , X Y reaam f ^ 

B Ci interfecantes pun£lis O P ( quorum utique fit O propius ip- ^ 

fi B ) erit M N . M O ra X Y . X P < Nam per O deferipta coih 
cipiatur bjfcrkal^ VO B (qualem jam moxattigimus , lic ucioter- 
ceptx rationem habeant illam quam M N ad M O ) cim i^tur, 

MN. MO::(XY.XV) - 3 X Y.XP. ^ 

Orei/ 'Dividendo cft N O . M O “tjY P.P#(. *• • ' 

C- • , 

« 

VII. Quinimo fi plures linex B Q , B G angulum .A C fcceni:j Figi. 42 .. 

& a punfto D crojsdantur red« D N , D Y ( qux rcwlas alteras 
«itnfecant \it vides 1 quarumque DN punfto B. vicinior 4) erk 
NfeiMO^tF.VX. 

Nam NE.EO-nYF.FVi&EO.OM-aFV.VX.i- •. 
gitur ex xquo cft N E . O M Y F . V X . [j 

VIII. Etiam exinde patet , per B ( ad partes alterutras ) reftam, * * 
duci poffe 4 itii ut c D eduefiarum partes ab illa red^ue B C ad 
interceptas a redis A, 6 C rationem habeant minorem quapi- 
am data. . . 

Nam fumatur P Qj= P Z ; eigo connexa B QjijperlaUm O 
BO tangit liquet a redis BQ, BC interceptas adintercep* 
tas a BC, B A minorem rationem habere , quam habent inter- 
ceptae ab hyperbol^ O BO & reda BC ad eal(lem‘ihoc eft mi- 
norem dat.i quapiani. ^ . 

IX. Sic rurfuiB angulus redilincus A B C , pundum D ; item % 4 J- 
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liwa 000 tali» , ut fi e D utcunque ducatur refla D O , fecan» 
anguli latera punais M , N , habeat D M ad N O femwr eandem 
raiionem ( puta X ad Y ) «it etiam linea O O O hyperbola. 

Naro ducatur D L ad BC parallela, fitqueDL . DE : : X .Y , 
& per>£ ducatur E ad AB paralii, fixans BC in de- 
muiti per O ducatur O H ad B A parallela. , , ^ 

Eft jam DL.DE:;DM.NO;:LM.GO(obfimilia tri- 
aneula DLM, NGO);:LMxDH.GOxDHirem DL* ■ 
HOrrLMxDH(obDL.LM:;DH.HO)quarcDL.DE*.; 
DL X HO .GO K DH hoc eft DL x H O . DE x HO : : DL x HO . 
GOxD H adeoq, D ExH 0 =G OxD H . hoc eft DE xH G4-D E x 
GO=:GOxDE 4 -GOxEH quare ( communi fublato ) eft 
pExHGr=GO xEH, fcu DExHG = GOxZG. Pa- 
tet itaque curvaro O O O effe bjferhoUm cujus «fjmptoti Z R 
' ZC . 

^ C®r»B. Si ratio data fit xqualitatis (ceu D M = N O, ) ipfac A B, 
C B afymptoti erunt. ' ' ‘ 

Sequentia qaTdaro , quia mag^s id petfpicuum videtur , Alge- 

briec monftrabimus. ' ■ 

X. Efto pofitione datarefta I D, in qua punaum defignatum D , 
fit item curva D N N talis ut in 1 1 > fumpto quopiara punfto G, & 
dufta reas G N ad politionem datam I K parallela , tona adfumptis 
determinatis reflis *», pofitifq; DG = ar , « G N = 7 ; fit 

«onftantcr w; = ** x j ethUnea D N N bjferkola ■ qux 

fic determinatur , fumantur D M , & D O (hinc inde) pares ipfi w ; 
& per Mducatur M L jad I K panllela, ftaoq. t . w ; : w . M fit 

M Z = 2 M ’ tum per Z, O traducatur rcaa Z T ; erunt 

-ZM, Z T afymptoti. ' 

Ducatur enim Z S ad M O parallela, cui occurrat N G in R (quas 
& ipfara Z T fecetin P ). & conneflatur D Qt «"gb P N = R G 
-t-GN— RP. VcrumeftMD.MQj:ZR(MG),RP. hoc 

adedqt RG — RP 


_ mm , ' 

eft m , — : : w*4- * 


RP = 


m m 


mx , 


m 


m m 

~b 


y — r y 

— -r efgoPN= 1 


-I-;, UndePNxMG 


mj >\-x ; — *• Viriim(exbypothefi ) eft «vj 
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titx X jn^ 

-j = ». ergo PNxMG = ^ =MDxZQ^ 

vel P N • Z ( M D . M G : ; ) . Z P . Quapropter eft 

P N X Z P = Z QP . Unde palam cft curvam D jN N cfle hy- ^‘8* 44* 

perbolam, cujus afyrapioii Z M, Z T. ^ • 

XI. Notetur, i fi xquatio (it my - x j eadem ha- 

bebitur hyftrlmlM j tunc foliira punfta G ad partes D M fumuntur, 

Qilin & fi aquatio fit ar 7 — » 7 = ^ 4 ? .y j punfta G ultra M 
capiendo, proveniet ^ 7 />rr^/ 4 , huic ipfi «»/*r£ 4 ; 4 . ^ 


* cunc 


puncrisKjv:;^ N ) connexaque retta L> N } nc perpetuo D 
tionc media inter R N, N G ; erit linea D N N HjferbtU. 

Per D ducatur D K ad D B perpendicularis(recans ipfam R N in E) 
<Sf fit F Had D B parallela } vocenturque DB = ^j DF=:i,FH 

=r/ j tumDG=:ar} &G N = y ^ Eftqued. fu x 

, ^fx y 

uade — j H ;/ = 2EGxCN-j-DGq + GNq 

=DNq.Porrocfid.A;:FG.GR:;d_4r.RG=i~^— Un- 

IfX * Bx 

deRN = i-^~;^ — h;. Et ideo l, j j — x 

NG = pN‘q — a. -|-7 7. quarc^/ — •= 

2 fx y , fi], 

— jr— h X X . quam xquationem ordinando fic ^ = 

i 

quod fi ponatur = criti»7 — */=' 

j-yaf. Unde liquet D NNefiei()7^er^#/4m, qualis habetur in pfx- 
/ cedente determinata, ■ , « 

Htt, Si angulus DGNreilus fuerit, evanefccntc tum /'=4,' erit 

/ . H ' - d=- 
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4=W|Vel <</-47=^ xj:,Aliaqiucd«n hk ( nonimUt for&n»«rtpy**) 
inferemus. 

Fig. 46. • XIII. Sitpofitionc data rciftalD , fitjtcm curva DNN talis, 
ut in 1 D fuiupto pun£lo quopiam G, du« 3 aque G N ad poUtio- 
nem datam 1 K parallela j fumptifque determinatis lineis w, r . 

• pofitifque DG = AT, &GN =7 j fu perpetim 7 7 = 

linea DNN erit i& 7 prrIv/ 4 , fic determinabilis: Sumatur 

D M = fl» s ^ ^ ducatur M L ad 1 K parallela . & in hac aed' 

^ piatur M Q = j 3 c fit QJf = M Q^- Sc ab M Y auferatur 

Y Z = g ; connex 3 que QJ>, ducatur Z T ad QD paralleli j erunt 
XlAyTLT afjmptoti. 

Nam ducatur Z S ad M D parallela ; cui occurrat G N prodo£la ia 
R (fed & G R ipfam Z T fccet in P ) . EftquejamPN = RG — 

RP — GN=c^^— — 7. adeoque PN xMG =~ 

• I w» w' , iw’ 

■— — w; — — 

— w^ = DM xZCU undePN.ZCL:;(DM.MG;;)QJX 
Z P . ergo P N Z P = Z Qx QJ). Liquet igitur curvam DnN 
efic hyperM^m, cujus afympteti Z M, Z T. 

fp$ 

Si arquatib fit — 7 *“l"g*“l -‘«»7 = “*’*» «uJw» erit hyptr- 

Sed pun^aG inter B, M tunc accipiuntur; & ita prout aliis 
ac aliis locis pun£la G defignantur, xquationis ^gna variantur • at 
non til e^ jam exponendi locus. 

XIV. Politione datat fint redx DB, BA ; perque rc ftatti D p 
Fig.. 47' feratur re<£la C X ad B A parallela j item per punAum D roundo 
tranfeat reAa D Y, lic ipfam B A fccans in E, ut fit inter reftas B E, 

D C eadem j^per pro{mrtio(pnta qux cujufdam afiignatae R ad DB) 
reAz vero 1 ^£,.C X fe interfecent punAis N ; erit linea D N N P4. 
rAtU. 

NamfitR.DB::DB.P.. EftergoBE.DC::DB.P. Item • 
eaDB. BEtiDC.CN. ergoDB. BE^-BE.DC = DC. 

CN 
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CN+-DB.P. hoc eft DB.DC::DCxDB. CN>«P. hoc 
eftDBxDC. DCq:: DCxDB.CNxP. Ogaproprcr eft 
DCq = CNxPj e ^6 patet eitrvam D N N ejft CU- 

fatj^dmtttrPt vertex D ; diumeter ipfi B A parallela. 

Dedit hoc Gregarim a S. ifincenua^kA opero^ (fi probe memini) */„ m j, 
prolixitate, dcmonftratum. spirali. 

XV. Adjicimus j. Si reliquis iifdem pofitis, ita ferantur CX,&; Fig* 4*. 
D Y, ut jam femper habeant B E, B C rationmi eandem (puta quam 
B D ad R) eiunt etiam interfeAiones ad fMrdUlnm. 

Nam bifteetur D B in C, ducarurque GVid^BE parallela, le- 
cans curvam DN NinV, & quoniam eft B C . R ; : BE.BD:: 

C N. C D . erit BCxCDr=RxCN. eigo ( fKundum bene 
notam perrAaU prafriet4tem ) eft curva D N N pnemtaU^ cujus parx- 
meter Hy diameter GV. 

Proleuria funt forfan ifta ; fed non perinde notata occurunt hxc : 


XVl. Si reliq»^ firailiter pofitis, refta C X non jam ad ipfam BA, p,g. 4 ^. 
fed ad aliam pofitione datam ( D H ) feratur parallela ; sitque per- 
petuo BE'. DC::DB.Rj erunt imterf t^hites N ad hpperhoUm. 

Nam dufta N G »d B A parallela, nuncupentur DB = A.BH = 

Ej DG = x. GN=/. Eftque x.jwh. -~=: B E . itera b . 
i:;7.^=GC, quareC D = af — Eft igitur (ex hypothefi) 


il. X -r-iZ: ;i.r : unde talis ordinabitur zqoatio . 'jxA-^ ^1= 

X h ' * ' ' i 

^xx. ponendoq^y = wj erit ;x-\^mp = '^xx . eft ergo 
curva D N N bpferbaUy* cpx fupra habetur dtterminata. 


• l»io b»jm. 


XVII. Quinetiam fi ( reliquis, ut in przccdcnte, fuppofitis ) ita 
jam feratur C X, ut ferapa habeat B E ad B C ratirmem eandem, quam 
B D ad R , erunt itidem interfeftiones N ad byperbtlam. 

Nara duftl N G ad A B paralleli, nominentur reftz, ut fn pr*- 

eunte j eftque jam BC = ^ — i »tque k — 


H a l,j 

■ i 

i 
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^ unde talit raerget *qoatio ; ; at ar — . 

X X X ; hoc eft('poriro m ) j x =:^xx ^ Eft 

igitur curva B N N hjperl>»U, qualem fupcriiis exhibuimus determi- 
natam. 


XVIII. Datae pofitionc fint reft* DB,BA - (&inDB defigne- 
tur punftum D ^ fitque linea D N N talis, ut duai utcunque G N 
*'S* n* ad B A parallela j fummis vero determinads r, vocatifque DG 
= * » & p N =# , fit rj — y Af =s ^ AT , erit linea D N N hj- 
ftrhtUy (ic determinanda. 

Capiatur DE = r, & BO=^. &perE ducatur refta E Rad 
BA, ac per O rc^a OS adBD parallelxj erum ZR, ZS 0fym- 

fifti. 

Namdufta N PadD B paralleli, cftZP = ^.-J"/j & PN = 
r — Af . quare ZPxP N ~ £r — £X^\~ry Verum ex 
hypothefi eft — # ar -h ry — ;r # =r ». ergo ZPxPNr=£r=: 
7. E X £ D . unde liquido conftat Prnpofitum. 

Quod fi fuerit aequatio xy — rj — gx. fumenda eft D E = r J 
& B O ( infra redlam D B ) dudiique, ceu prius, parallelis' 
S Z R } em hyytrhtU N N N angulo S Z R comprehenfa j quod eo- 
dem facild comprobatur modo. 


XIX- Datjc politione fint re£beD B, B A i tc ita ferantur rcftac 
F X ad D B parallela, ac D Y per punftum defignatum D iranfiens , 
ut fit fefloper ratio ipfius B £ ad iplam B F aequalis aftignatae D B ad 
Rj erunt reftarumDY, FX interfeiliones ad lineam re^am. 

Nam per N ducatur G K ad B A parallela ; eftque D B . D G : : 
B E. G N ; : B E . B F ; ; B D . R. itaque femper c/t D G — R Pa- 
tet , igitur. fafta D.G = R, ac dufta G K ad B A paraUela, interfeai- 
ones omnes ad hanc exiftere. 

XX. Quodfircliq uis fimiliter politis ^ fumpeo autem alio in B A 
punAoO. ab hoc fumatur computandi initium- ut nimirum fit 
perpetuo BE, OF:: DB.R. erunt interfeftiones N ad hyytr- 
hUm. 

j^ara duAa N G ad A B parallela, fitDB=ii 08=^5 DG 
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=: Af j GN = ;. ergoBE j &:OF=:^-l-/; ergo^. 

g ~\^j iih.r- hinc autem xquatio rj — jx T=:gx, unde D N N 
cft hjrperl>oU fupra mox determinata. 

Quod fi punflum O fumatur infra D B j fiet aequatio / x — rpz= 
gx.vndc rurfus conflat. ' 

XXI. Quinetiam, reliquis fimiliter pofitis, refla FX non jam ' 
ipfiD B, fed alteri DH feratur parallela ; ita ut alluniptoinB A p. 
punclo habeat femper Ii E ad O F rationem affignatara ( D B ad w ) ^4* 

erunt interfeftiones N itidem ad hyptrbsUm. 

Nara ducatur N G ad A B parallela ; vocenturque D B r= i j H B 

—fi HO=^j DG = ar.GN —y . eft ergo x . y. 

= BE; &4./::a:.^=:GKj quarcN K (FH) = /H-.-^ 

& o F =/ Eft ei^b— — g:ib.m'. 

f 

unde refultat aequatio m y x ^y x = ^^xx . vA fafto f.li: 

m ^ 

iw.r; f&.my-\~gx — yx Conflat igitur lineam DNN 

effe hyperktUm ■ qualis fupcriiis habetur determinata. 

Notetur, Si computatio ab tpfo punflo H . mitium fumat, (hoc eft 
fitBE. HF::DB.i») evanrfccntc tunc termino^ j erit my — y x 

= ^x X ; uflde quoque fupra habetor alia determinatio fimpli- - 

cior. ^ . . ...... 

XXII. Eflo triangulum A D B, & linea D Y Y talis, ut du(ft4 ut- 
cunque PMadDB paralleli, fit ficrpetuo PY = V-PMq — 

D B q ; erit linea D Y Y hyptrboU • cujus utique Centrum eft A, /c- 
midUmeter AD, (vel afympttios A B) femipttrxmettr aotem P ; faci- • 

endo AD. DB::Dtf P. 

Sit enknT D = 2 AD. Eftque ADP:: (ADq.DBq::*^i 
APq . PMq:: *TPxDP -^~ADq.PMq:;TPxDP. 
PMq-DBq:;)TP»DP.PYq, vdTD. aPj TPJ^DP. 

PYq. unde liquet Propoficum, - - • 
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L E C T, VI. 

Corti. Si YS tangat hjftrhoUm DYY. eritPM q.pYq; ; 
P A .P S. 

Nam eft PMq.DBq;:PAq.ADq ;;PA. AS, crgb per 
rationis convcrlionctn cftPMq.PYq:;PA.PS. 

XX III. Quod fi reliquis fimiliter politis ^ Ct jamP Y = v^PMq 
- 1 - D B q j erit etiam linea Y Y Y byjnhoU ^ cujus nempe Cen- 
trum A j StmidUmeter (parallela & xqualis ipfi DB) Stmi- 
f*r/tfmt€r autem P, fi 6at A F . A D : ; A D . P. 

Nam ducatur Y K ipfi A P parallela cum A F conveniens in K j 
Sitqae F T = a F A j e'ftquc AF.P;:(AFq.fADq:; DBq. 
ADq: :P Mq. APq:: P Yq — DBq. A Pq::AKq — AFq. 
KYq;:) iKnFK.KYqiiAF.P. unde conflat Propon- 
cnm. 

Certi. Rurfus, Si refta Y S hjferUUm F Y Y ungat, erit P M q . 
P Y q : ;P A ,P S. 

Nam A D eft SemidUmeter ipfi A F conjugau. unde P A . A S : : 
P Aq. ADQ;;PMq.DBq. ergo P A, PS:: PMq. PM q 
4 -DBq::PMq.PYq. 


]^. ^7. XXIV. Sit triangulum A D B, reAum habens angulum A D 6 ^ 
& curva C G D talis, ut dudia quacwnme reAa F £ G ad D B paral- 
lela (quz lineas expolitas fecet ut vidtt ) fit aggregatam quadrato- 
rum ex E F, E G jetmle quadrato ex O B } erit curva C G D £dlp- 
Jii cujus femiaxes A D, A C. 

Nanfit AV = AD. Eftque A Dq. DBq (ACq);;AEq. 
EFq;; ADq — AEq.DBq — EFq. HoccftADq. ACq:: 
VExED.EGq. unde liquet Propqfinun. 

"HotHy Tangat G T elUffin CGDj cfl£Fq.EGq::EA. 
ET. 

Namob AE. AD:: AD. A T. eft A E q. ADq ;fAE. AT. 
unde AEq.ADq — AEq::AE.AT — AE. Hoc eft EFq, 
D B q — EFq::AE.ET. hoc eft E Fq . E G q : : A E . E T. 

Sk AngulMrfSUlinemDTHy in cujus latere TD fignetorpun- 
Fie. 5 8. V G G proprietate talis, ut dufta refta qua- 

piam E F G ad T D perpendiculari (quae lineas T D, T H, V G G 
lecei punflis E,F,G, ) connexaque re£Ia A F, fit EG z= A F j 
. erit linea V G C hjptrheU. 

Nam ducantur AP adTH & VPC*adTD perpendicnlarcs , 
. item 
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kcm P O ad T i parallela. Eftquc EFq = EOq(CPq)-i-OFq 
-Ha EOxOF(4-xCPxdF). VeriimobCP . CA:;OP. 

OF;: CE. OFj eftCPxOF = CA xCEj ergo E F q = 

C P q O F q -H 1 C A X C E. itera cft AEq = CEq-l- 
?Aq— aCAxC^E; quapropter eft E F q A E q = C P q-j- 
C A q - H O F q -j- C E q. hoc eftEGq = (APqi PFq=) 

CV q-HPFq. vel EGq — PFq = CVq. Veriimcft CE. 

(PO). PF::CP.AP:: CP. CV j unde E G q — CEq 

= CVqj adeoque linea G V G eft cujus centrum C j fe- 
raiaxes C V, C P. . 

N«t. Dudi reftil F Q^d T H perpendiculari, fumptaque Qjt = - 
A E { & connexi G R ; erit G R hjptrlnU V G G .perpendicularis • 
mihi pratfta sisHdem^ autipTerem ad Calculuij^ exige j eb verba. 

■on proliindam. 

XXVI. Pofitione datae fint reft* A C, B D ( fc intcrfecantes in X) 
qnas decuflet refta A B j tura dufti utcunque reili P K L ad A B ^8* ^ 9* 
parallela, (qu* reclas A C, B D fecet pungis P, K ) fit P L acquar 
iis ipfi & K. ; erit linea A L L re£bi. 

Nam* (duAi X Q^ad B A paralleli, eftAQiAP::(BX. 

B K : : ) QX .P L : ergb linea A L L eft refta. . 

XXVII. Pofitione data fit re^la A X, 6cpunilumDj neque non 
linea DNN talis utperD dufta quacunque reS^ MN (quxre. Fig. ^o. 
Aatn A X fccet in M, & lineam D N N in N ) (it perpetim rectangu- 
lum ex DM, DN xqualedato (puta quadrato ex Z) j erit linea ’ 
DNN circularis. 

Nam duatur D B ad A X perpendicularis ; fitque D B . Z ; ; Z . 

D E , & conne^latur N E ; Eft jam DMxDN = Zq = DBx 
DE ^quare D M. D B : : D E . D N. ergb triangula D B M, D N E 
(imilia funt , quapropter angulus D N E retlnsell j itaque linea DNN 
ell circularis ; (ad circulum pertinens, citjms Ditmttir DE). 

Vides nedum reftam.Sc hpperlfol4m fed 5c fuo modoreflamac 
fibi lineas efle reciprocas. Verum hic, etfi pracludiU no- 
ftris nondum abfolutis, paulum rubURaraus, 

m 

'' “ ^ - ^ ^ L BCT.VIL 
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Lect. VII. 


^^^Dhuc in VefithuU hagrenms ; nec aliud quam vclicamus. 

I. Sint duo qtianta A, B; quorum majus A ^ adfumpto tenie quo* 
piam X, erit A -+^X . B -}- X “3 A . B. 

NamobX . A“nX.B } erit componendo X -{- A . A . “ta X <4- 
B.B. vel permutanjjo X 4- A . X-f-B-n A. B. 

« II. In linea Y Z figneritur tria 'punAa , L, M, N • & inter punfla 
L, N fumpto punfto quopiam E, altcrdque G extra L N (verfus Z) ; 

Fig. 6i, feccturEGinFjUtlitGE.E^;: N L.L^ jcadctptmftumFad 
partes M Z: 

* ihujm. NameftNE.ME^cr-NL.ML; :GE.F£c“N E. PE. 
ergo F E M E.' 

III. Sint rcA® BA, DC parallel* j irem re^lac BD,GP parallelae • 

Fig. pc'rque punftura B ducantur utcunque duae re£lae B T, BS ipfamGP 

■ fccantes punftis L,K, dico fore D S . D T : : KG . L G . 

Nam cftKG. LG = KG. GB4-GB. LG = PK.PS-1- 
PT.PL = DB.DS4-DT.DB = DT.DS. 

r 

IV. Efto triangulum B D T, basique D B parallelam quamvis P G 
interfccent per B duftac quaepiam dua: rcftac B S, B R punftis L, K j 

„ . dicoforeLGxTDH- KL xRD.KGxTD::RD.SD. 

^'8* Sumantur e^im BM"=GP, & BN=;LP; & BO = KPi 

unde conftat junftas P M, P N, P O ipfis T B, S B, R B ^refpe^^vc) 
parallelas efle. Et quoniam cftDM. PD;:DB.TD. erit D M x _ 
TD = PDxDb. Similiter eft DNxSD— PDxDB. quare ' 
DMxTDrrDNxSD-=:D MxSD-t-MNxSD, tranfpo- 
nenddquc DM xTD — DMxSD = MN^SD. Simili plane 
* dilWfu 
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£fcnrfu eft O M»»T D — DMxRD = MOxRD. qtupropter 
critMNxSD.MO«KD;: TO — SD .TD — RD. hoc eft 
LGkSD.KGxRD::TD_SD.TD_RD, vcl(ad.Tqua- 
tionein rcdigcmk)^ LGxSDxTD— LG xSDxRD = KG)c 
• RDxTD — KGxRDxSDj tranfpenendoque L G x S D x 
TDh-KGxRDxSD— LGxSDxRD = KGxRDxTD. 

Ikk cft L G jt 6 D X T D K L X S D X R D r= K G X R D X T D. 

Tcl (ad analogifmum reducendo) LGxTD4-KLxRD.KG x 
T D > ; R D . J» D. Quod erat Propolitum. 

V. Quod fi punfta T, R non ad cafdcm punftiD partc$CtafinL ci- g. 
critLGxRD — KLxTD, K G x TD : : RD.SD. 

* Simili conftabit id difeurfu j quem piget repetere. 

VI .Sint quatuor continue proportionalraro feries zquinumerx (qua- 
les adferiptas cernis )qaamm ciim antecedentes primi,tura ultimi confe- 
quentgs inter fc proportionales fint( A . • ; : M . f» ^ & F . f : ; S. <r ) 
erunt ejurdem ordinis quilibet accepti quatuor etiam inter ft proportio- 
nales (putanempe, D . ;.-P . x- ). 

A. B. C. D. E. F. . 

«. C. >. A fc f. f 

M. N. O. P. R. S. 

f. •. X-. f. r. 

Sunc oiii» Ai*. B' ,C„ D»,E(, B^JcMtinwpropor. 

& «M, *R)*S,5 tionalcs. 

Cum igitur fitAi“, = <»M; &F^ = oS, liquidum eft fore D *■ 

^ = r P ; ac idcirco D . A ; ; P . w . Ad utrainque proportionalitatem 

(tam Arithmeticam qu^ Geometrican) zque fpeftat hzc Con- 
clnfio. 

✓ 

VII. ReftzAB, C D parallelz fint { hasque fecet pofitione data 
BD; linez vero E BE . FBF ita relatz fint, ut dufti utcunque 
reda PG ad DBparalleU ; fit femperPF eodem ordine media pro- • 
portionalis inter P G , P E ; tum per .quodvis defignatum Hnez £ B E 
pandum E tranfeat H £ ipfis A B, C D parallela, sitque alia curva 
K £ JC talis, Bt dudH utcunque Oj. itidem ad D B parallela, fit QJC . 

* * I eodeta 
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Fig. 


Fig. 66 , 


F^.< 7 * 
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emicm fcmper ordine media inter QjC ,Q I (eodem inquam fllo qm 
PF media hierat intetP G, P E ).: dico lineasFB F, K E K isz 
gascffe, hoceftorainios (qualo QJt,QJl) Mndtm pcrpouo in- 
ter fc rationem habere | eandem fcilicec illi quam habet P F ad P E. 

Hoc c Lemmate proxime prarmUTo confeoatur, ad patebit ad f 
jeAuro Schema mentem advertendo. * 


QS* Q.R» Q.1-^ 
CLL» QJC* O.I., 
PC*. PF * PE.| 
PE ♦ PE ♦ PE. 


Sunt-fh. undeQR. QK;;' 
PF. PE. ' 


"Hft. ProlinckreftisA B, HE, CDfubftitui poffentqmelibet 
•etiam curvz, parallelz. • * 

VIII. Sint rurfusi in A concurrentes dtuc reikx A B, A D reftaq 
B D politione dau j item duae curvz E B E, F B F lic rclatz *ut dw!t| 
utauique P Gad D B parallela, fit femper P F eodem ordine media 
proportionalis inter PG, PE; tum connexa A E. ‘fir aWa rurv. 



Nam QS*aR*CU-‘ 

CU-*a.K*QJ.< 
PG ♦ PF*PE. 
PE ♦ PE^PE., 


item QS . QL ; • „ , ^ 

. .. PG.PE. (f«*KoClR. 

'funt-f^. J* QK;: 

Et QI.Qis:\ PF.PE. 
PE.PE. 


'Hff- Pro reAis AB, A H, A D fubftitui pollent tres duzvis linez 
analogz. 

XI Item, fit circulus A G B, cujus centrum D ^ alizque duz curvz 
£ B B, F B F tales, ut per O duvla quacunque reha OG, fit perpe- 
tuo DF-eodera ordine media proportionali» inter DG, D E ^ tam 
centro O per £ deferibatur circulus H E ; fitque przterca curva K £ K 
talis, ui duA^ per D quapiam (ad circulum H E) rc^ta O fit (anpne 
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DK eodem oidine media inter P DI, quo fuerat D F inter D G 
D E ; erunt conrx F B F, K i3 K analogat, uu perpetuo D K . D K : : 
DF .D£. • ■ ' - . • 


S9 


Nan rurfos D ^S. * D R. *DI. 

DL.»DK. ♦DI. 

.. DG.^DF.^DE. 

DE.^PE.^DE. 

Rurlus,;pro circulis alixlincx parallclx, vel analog* fubfthui 
polfenc. 


funt*~-; 


undeDR.DK:: 

DE.DE. 


* X. Sint denob duae liaex quaevis A GBG, EB E i & alt^ 
F B F ficad illas i^ta, ot du^la utcunque ii defignaio punfto D reaa 
DG, Cr perpauo D F eodem ordine media proportionalis inter D G 
DE ;‘tuniadfunutur line/H E LlinexAdJB analoga (fcu talis, ut 
per D utcunque duftSDLS, fint perpetuo DS, DLin eadem ratio- 
ne) fit denuo linea K £ K ulis, ut duita utcunque D L, fit perpetuo 
DK eodem ordine media inter D L, D'l , quo prtiu I>F intetS Q 
DE j erit itideoi linea F B F linex K E K analoga* * 


Rurfui enim D S . ♦ D R * D I 

dl.^dk*di 

DG/^Df *DI 



de.^de^de 


jEt tam primi quam ulti- 
f mi quatuor tesmini 
lunt proportionales. 
% Unde iiqixt Propofi- ' 
J tum. ' 


• XI. Sit ^‘thmetke proportionalium Stries A. B. C. D. £. F ; iii ‘ 
qtu fumptis auibafcunquc duobus terminis D , F ; fit terminorum a 
primo A (exclufivc) ad i pfum D numerus, N ; dc terminorum ab A 

(itidem exclnfive) ad F, fit Humerus Mj critA— ;D. A :F;; 

N . M. 

Nam ello 'differentia communis, X . eft ergo D == A i N X . dc 
F = AI MX. quare A — : D=NX. dcA— ;F = M X. 
»n*A— :D.A-:F::CNX.MX;:)rN.^ 

XII. Hmc, fi dux fuerint eiufinodi feries } ia utMquc fumantur 

Ia 'bmi. 
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A. B. C. D. E F. 
A.M.N. 6. P.Qj ' 


L B C T. V I I. 

bini, eodeiDonUnefibircrpondentes, tennini (puta D,-fin primi, At 
P, Rin fecunda) erit A — : D . A — ; B : : M — ; P ; M — ; R. 

A. B. C. D. E. f! 

M.N. O. P. Q;.R. ■ 

' Nam harum rationum utraque par e(l illi, quam habent ad fe nume- 
ri N, M, quales in praecedente delignari funt. 

Hi vero Numeri N,Mvul^6 terminorum, quibus aptantur, expo- 
nentes, aut Indices vocantur, m ferie quavis proportionalium ; qualct 
BOS femper in fequentibus intclligimus, ilbi literas has adhibemu.. 

XIII. Sint quxlibet quanta A, B, C, D, E, F continue propor- 
tionalia Arithmetice ^ nec non alia totidem, ab eodem termino Ain‘- 
cipientia , Geometrice proportionalia ^ fit au- 
tem illorum fecundum B non majus horum fe- 
cundo M . erit quodlibet in ferie Geometrica 
majus eo, quod ipli coordinatur in ferie Anth- 
metica.' 

EftenimA-j-Nc-i M(velcr)i B-A-^C. ereoNc-C. 
wde M N cr*^B -K C = A -HD* Eft autem A-)-OcrM-V- 
N. ergo A-J-Ocr-A-+-D. Etidc60cr-D. ergo M Oc~ 
^ E Eft autem A - P cr Nf-j- O. ergo A -+- P 
»deoquc P cT E. fimilique porro difcurfu quoad 

^ Arithmeticd ; 
^ i"' ^ Geometncej sitque ultimum Fnon 

Q fontra hy“ot'hefin."‘'" ^ ^ 

• pcnultimum E majus penultimo P. 

tramque ^ conflat ex prxccdcnte fore Ec“P (fcilicet n-' 

Ec~P. invertendo) fin Fc“Qj peciori jure liquet fore 

XVJ, o ■ • ' 

“cfica «Hem politis, quoJlibet inferieArith- 
efl j^®^*’^inato quolibet ki ferie Geometrica j puta> C 

Eft 
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Eft enim E er P> ac inde D er O } & hinc C c^N. 

XVlI.Confeclatur hinc j fi fuerint quatuor lineae HBH, GBG, FBF, 

E B E fcfeinterfecantcs in B, ac ita verfus fc rdatx, utdu^a utcunque 
refta D H ad pofitionc datam DB parallela (in linea nempe DDD r- 
terminata ) vel a dclignato pun<S© D projeiti D H j fit perpetuo D G ^ 
inter D H, D E eodem ordine media proportionalis Arithmetice, quo • 

D F inter ealHem media Geometricd j line* GBG, F B F fefe mu- 
tuo contingunt. » * ' 

Enimvero linea C B H extra Uncam F B E totam padercmanifeHum 
d prxcedcnte. * ' 

XVlll, Ex ifthinc etiam (quod firidim tranicorrens moneo) di- 
▼erfis innumeris HjftrMmrMmy aut HjptrMif 9 rmt$m gftaeribus con- Pig* 7®* 
venientes reft* <t definiuntur. Sint nempe redhe VD, BD 

E ofitione dat* ; finritem aliar du* re£l* AB, VI) duAa vero Ii- 
cr&refti P G ad D B parallela, fit P e conllantcr inter P G, P E eo- 
dem ordine media proportionalis Arithmetkc, quo PF inter eafdem*- 
'medii Gcometricd i quia jam (4 ) reft* E G, f f femper eandem ob- ^ ^ , 

tinent rationem,; ci^inea e e 9 re^a ; verum linea V F F eft h/peri#- ^ ^ 

/ 4 , vel hjftrboUftrmu aliqua ( communis quidem vel AfthnUna 
hyftrltU^ fi P F fit interipias P G, P £ fimmicirer media, fed alix 
diverfi generis qu*dami>7pe^^.'»yvr«if, fi P^ fit alterius cujufpiam 
ordinis media) atqui patet ejpenultima przmifla lineam 9 9 9 eodem 
ordine rerpondenti line* vFF quod an^r^o^ fit 

ftefcioi noois certe fuit, Mc adnotalfe. . 

XIX. A pundlo afiignato B ad datam pofitione retflam A Cdu^* 
fint re^l* tres B A, BC,BQ_j tum in QC produtla fumatur fumptura Fig. 71*' 
quodpiam D ; per B reila (puta B R) duci poteft (ad alterutras ipfi- 
us B eXpartes) talis, ut a D projeili quacunque reda, ceu D N ; fit 
hujus a reftis B Q., B R intercepta pars (F E) minor cjufdcm a reftis 
B A, B C intercepta parte (N M) . - ' • 

Nam, primo, fi Q R ultra angulum ABC jaceat refpeflu pundi 
D; fiatQRr=CA)-& connedatur B R ; tum utcunque ducatur 
DE, rcftasfecans, utvides; dc maniteftum cft , * c lupra mon- » liA 
firatis fore, F E N M. ' • vi- * 

Sin B Qcitra angulum ABC cadat verfus D « ( 4 ) ducatur reAa ^ 

B H ulis, ota B Ii H intercept* minores fiat mtcrceptis a B Q, * g 
B A - & fumatur H R -r: Q^C. Sc conncftatur BR 5 tum rurfus 
«tcunque du ^4 O N, qu* r,e(ta$ interfecet, ut exhibet Schema { quo- 

. n:am 


\ 
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'■ niaxn jam cft KF(^)*^N Fj &KJE*c"MFj peripicuum tfk 
rcftare F E ”3 N M. 

Ita quidem ab una re£he B Q4>arte re^ B R duci potefl, quz mi« 

■ norci iplis M N intercipiat j (4) poteft a«em ab altera parte tcfta 
quoque duci, qux minores intercipiat ipfls F £ ; unde totvim liquet 
Propontiun. * 

% 

XX. Inlre^aD.Z finttria punfta D, E, in F fit vertex an- 

* gul' reflilinci BFC, Cujiw latera fecct rc^^BC; per E vero 

dufla iit reda SGj poceft ab E revSa dud (ceu E H) talis, ut a 
pun^o D pro)e£la utcunque re£ka D K fit in hac a re^ £ G, £ H in- 
tercepta minor a re^is F C, F B intercepti. 

Duuntur ESadFC, & ERadFB paralletx 1 & in primo cafu» 
obi pundtunfE pondo D vicinius eft, (oo funiliradincm triangulorum 
C4)if.i«jw. ENM, FKI) maiufeibuneftfore MN*^IKj (*) poteft au- 
tem ab E duci t^a (pota EH) talis» ut interce^ P O mmores fine 
intercepeis M N i . 

In altero cafii, ■bipundoBi F fpG D profmis, fumatur S L zqoal» 
Ftf. 74. ipfiCB; &coimcdW£L7Eftqoe|affllK.MN::FK.£N:: 
DF.DE::FC.ES;:B C.RS (0 ; : L S%RS(d) c" Q^N . 

, (W) tf.Left.Vl. M N. quapropter eft I K tr” QhJ. («) piHeft autem ab E seda duci» 
ceoEH, iicw abEG» £ U interceptz O P minoresfint interceptis ' 
QJN. quamobrem abunde oinftacPropofitnm’. 

XXI. Gorvam B A tangat reda B O in B{ fitque reda BOx- 
Pig* 75* qualis curvz B A ; fumpto tunc in curva pundo quopiamKconne- 

datur reda K O ; erit K O major arcu K A. 

Nam, quoniam reda minimum cfi inter bina punda intervallum» 
eft B K+ K O cr BO = B K4-K A . ergo K Acr- K O. 

XXII. Hinc, utcunque fumptis (ad eafdcm contadus partes') duobus 
pundisK, L, conneiiquc reda KL; erit KL l*LOcr^KA. 

Nam, fupra contadura verfus A, eft K L L O c“ K O c* K A. 

Infra vero, eftKL-+-LBcr”KB (ex hyppthefibus e// rebim~ 

) adedque K I- 4“ L O c" K A. 


L ECT. 


Digitiz— >-■ Googie 


•V 


LkcT. VIII. 


M ihi fan^ videor ( videbor & vobis, op^r ) quod irridebat 
f*p*nsillt Scurr^y ptr^»4m $xig»4 Civitsti fartA* 
txtrnxi fft. Nec enim adhuc alnid quam rem aliquanto propius eni* 
cimur. adiilam. 

I. Harc adfumimus. Si du* lineat (OMO, TMT) fefe con- 
riogam, angulos ipfe comprehendunt (O MT) reSmineo quovis an- 77 
gulo minores. Et vice versa : Si duae lineae M O. T M.T ) an- 

gulos contineant quovis reftilineo minores, iilaedHc contingent ( con- 
itngeniibas faltem aequipollebunt^. • 

Hujus tffdti rationem jampridem ( ni fallor ) attigimns. 

IL Hinc ; Si duas lineas O M O, T M T tertia qmmam linea 
PM P contingat , iplk etiam lineae O M O, T*M We comin- 
gent. 

Nam quoniam lineae O M O, P M P fele contingunt, erit angulus 
O M Pquovisrfai/iJMs minor. Item, ob linearum T M T, P M P 
eoittrMtiumy erit sHgul$u T M P quovis etiam rtQlliuto minor. Erit : 
igitur angulus T M O rtiUliiin quovis minor. Unde lineae O M O , . 

T MTk mutuo contingent. 

III. Tangat rc£la F A curvam P X in F , fitque pofitione data re£Ia 
F £ ) (int item duae curvx £ Y, E Z tales, ut dnfli utcuuque rcAa pj» ^ 
1 L ad EFparaUc Ia (quz lineas cipoHtas fecet, ut vides) Iitfemper " 
intercepta K L xqualis interceptx lOj etiam curvx E^EZfefe 
contingent. , 

Si non tangant, pmeft inter ipTas coaftitui angulus reAilineus, puta 
BBC; huncBKtmque (ecet ad F E parallela I L ; fumatnrqae G H 
= B C, & conneitatoc PH . fnot ighv c paraUelis ad F £ a re^'s - 

FG,. 
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FG, F H intercep tx pares imerceptis ab E B, E C ^ hoc cft miBores 
'interceptis a curvis E Y, E Z • hoc eft minores imerceptis a curva 
F X, & refta F A 5 quapropter angulus X F A re(^ilineo H F G ma- 
jor eft ; unde rc^a F A curvam F X non tangit, contra tJj- 
fttheftn. * 

IV. Itidem, Tangat refta FA conram FX, &: fmt dux currx 
E Y, E Z tales, ut aba/Iignato punfto«D utcunque duftare^IS IL 
(qux lineas expolitas fccet w vides ) fit feraper K;L = I G j curvx 
i Y,EZfefe tangent. 

Nam, fi neges, his interleratur 4imgMlm rtRilintiu B E C . quem 
utcunque a D proje^a fecet re^ O L , poteft jam ab F rcAa du- 

ci , puta F talis, ut fint e projectis a D a reitis F G, F H inter- 
ceptx ntinores interceptis ab iplis £ B, £ C, hoc cfl multo minores in- 
terceptis a reda £ A, curvaque FX Unde fequetur angulum A F X 
redilinco G F*H majorem elTe ; ac idcirco redam A F non contingere 
curvam F X, adverfos Hjfotbtfim. 

lix prxcedenfes dux Conclaliones verx funt, Sc fimili ratione de- 
roonfirantur, polito interceptas! G , K L quamvis ad fe perpetim ha- 
bere proportionem eandem. Parco verbis. 

Propofuimus hzc, ut fequentium nonnulla a fcropulis munian- 
tur. 

V. Sit reda VEI, duxque curvx Y F N, Z G O fic ad fe relatx, 
ut duda utcunque*reda £ F G ad pofitione datam A B paralleU, ha- 
beant inrerc4>tx £ G, £ F femper eandem rationem inter fe ; tangat 
autem reda T G curvarum unam Z G O in G ( cum reda V £ con- 
veniens in T ^ duda T E alteram Y F N quoque continget. 

Nam utcunque ducatur reda 1 L (lineas expofitas ut vides interfe- 
cans ) Bft igitur 1 L . I N ( 4 ) C“I0.IN::EG. EF::1L.IX 
Igitur 1 N 1 K. ergo pundum K extra curvam Y F N jacet j toiaq-, 
rcita T F. 

Aliter. EfilL . IK : : ( I O .1 N : : I K— IO . I K — I N : : ) 
O L . N K , ergo ciim linex G L, G O fe (i) tanganr, (c) etiam li- 
nex F N, F K lefe tangent. 

VI. Etiam fi tres cnrvx X EM, YFN, ZGO ita referantur ad fe, 
. ut duda utcunque reda £ F G ad pofitione datam parallela, fint fem- 

per £ G, E F in eadem ra ione , concurrant autem duarum X £ M, 
Z G O, ungentes E T, G T in T adjuada T F cun am YFN tan- 
get. Nara 


Digitized by Coogie 


Lect-VII!.. 6 s . 

.Nam (fado w^us) eritlL. 1K:;£G.£F : :MO.MH* 

* quapropter erit puiv^umJC catta curvam YFN. * *uLed.VII. 

Poilithz^ ut pratceden% aliter ofiendi^ fcjd verbis pluriboi» 

Curvas ira fitas coocipe quales bgura mtmftrat. nam ego 

ac fugitans cafus p» caeteris obvios ac faciles arripiens pro- 

pono. Hoc ubique fubnotatum velim. 


Vll. Sit 'pundhun datum D, curvzquc duz X £ M, Y F N, idk 
tela», ut a DprojefU quacunque refta DE F, h^ant ad fcreftae K», 8i. 
O E) OFraaonerofemper eandem I unam vero YFN tangat refta 
F S } cui pu-alida fit £ R , umget reRa £ R curvam X EM. 

Nam a D utcunque projiciatur reda D K fUne»» interfecans, ut 
vides^ . Efiquc DK.D1::DF . DE ; : DN . D M jergoquumfic 
DKc^DNi erit D I cr* DM 1 quare touredaRE extra curvam 
XEMcadit. ' ‘ 

Redx N K, M I rationem femper eandem obtinofit ; unde res ali- 
ter conflat. ^ ' 


/ vm. Sint tres curv* X £ M* Y F N»Z.G O tales, ut fi ab aflig- 
nato pundo D projiciatur utcunque reaa 0£FG,hab«u)t interceptx 
EG,E Fi - . ^ ~ 

tem redz i 
oportet 


rationem femper eandem ( pura quam R ad S) tangant au- ^<2* 
E T,G T curvarum duas (puta X E M, Z G O) m E, G i 


ortet curvz YFN tangentem ad F defigi 
Concipiatur curva .T F V talis, uta D 


jnare. 

utcunque projeda reda 
D M K L, (quae fecet redas T E, T G pundis 1, L, & iflam cur- 
vam in K ) bweant femper tntcrceptz 1 L, I K rationem eandem dar^ » 

RadS, (4)eft iptorlKcrlNi quarecurvaTFKcurvam YFN («jsL:*. 

tangit t (i) eft antem curva T F K hyptrhtU , hanc tangat F 8 * (e^ 

QyoBumF7^W4«»iai^cntis hic primum injeda eft mentio ; hu- ‘v 
jus (una cum aliarum omnium cordimili ratione procreatarum fu rt- 
cifrecarfim linearum ita definiemus. 


, IX. SintVD redalinea,’ duzqae curvae XEM, YFN kare- 
latz, ut dudil'liberc redi EDF ad pofitione datam paraUeU, fk ^’S* 
femper reila^ttlitm ex D E, D F par eidem alicui fpatio j tangat au- 
tem re^ E T curvam X £ M in £, cum reda V Dconcurrens in T t 
furoaturqueDS =r:DT j 6cconnedaturF haec curvam YFN 
tanget ad F. 

Nam utcunque ducatur I N ad £F pacdlela. lineas expolitas fe- 

K • cans. 
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tans, ut vides. Eftgue TP . PM c" (TP.*P I : : ) T D.DE 
item€P. PK:: SD.DF. crgbT P x SP . P M x P Kcr TD 
xSD. DE xDF; : TDxSD. 'PMxPN. Verum TDx 
S D CT" T P X S P j ac inde raagisT D xSl5.PMxPKc“TDx 
SD, PMxPN. quare PMxPK-sPMxPN; velPR-» 

P N . Itaque reda F S extra curram Y F N tota jacet. 

Not. Si linea X E M rcila fuerit (utique ipfi T E I coincidens) erit 
TF N /4 vulgaris, cujus centrum T, «fjmfttios una T S, al. - 

tera T Z ad £F parallela. ' 

X. Quinetiam fit punftum D . curvacque dux X E M, Y F N iti 
relatx, ut per D duci a quacunque reda EFj-fit perpetuo redangu- 
luro ex D £, D F zquale cuidam quadrato (ex Z puta) ; unam vero 
curvaroX E M tangat reda E R j alterius ad-F tangens ira determina- 
tur: Ducatur D P ad E R perpendicularis: faddque DP.Z:: Z.. 

D B } bifccetur D B in C j coonexaque C F,^ducatrit F Sad C F nor- 
malis ; hxc curvam Y F N tanget. * ' , • 

Nara centro C per F deferibatur Ciretlm D O B ; & per B traji-*"' 
ciatur utcunque rc^ta I N lineas intcrfecans, ut vities • eftqiie D O x 
DI( 4 ) = DPxDB(i) = Zq(c)= DMx DN vclDO.DM . 

: : DN • DI., ergo quum’ fit D M (r)"i 3 DI ; erit D 0“nDN ; 
itaque circulus D O B cnmtn Y- F N tanget. Quare reda F S candcnrt 
Y r N tanuct. . • • • ' ‘ . 

XI. Curvz XB M, Y F N tales fint,m duda quSpiam F Ead pofi- 
donc datam parallela, ritfcmper hxc .rqualis eidem alicui - curvam 
autem Y F N tangat redaS F ; , huic parallela R E alteram X £ M 
continget. 

Nam utcunque duda M k ad F E parallela cftNI“^(Kl = FE 
=: ) N M. Quare pundum«I extra curvam X E M jacet, (^r. 

Revera linea X E M nil aliud eft , quam ipfa Y F N tra»jl*ea!a. 
Levius hoc, & methodi tantiun gratia Propofiturn. 

• 

- XII. Sit curva quaepiam X E M . quam tangat reda E R ad E 5 fit» 
hem alia curva Y F N ad altcram ita relata, ut ab afiignato pundo D 
utcunque duda reda D E F, fu femper intercepta E F «qualis alicui 
determinat* Z' ; curvx Y F N tangens (ad F) iti defignatur: Su- * 
maturDH=:Z ; & per H ducatur AHadDH perpendicularis, 
ipli E R occurrens in B,& per F ducatur F G ad A B parallela; fuma- 
tiirque G L =. G B • erit connexa LF S curvjc Y F Si tangens. 

1 Nam 
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Nam ABperF ddcripa c«ncipiatnr fyperloU 

O F O } cui occurrat a D pro)c^ quaepiam D O, lineas expolitas (•) 
fetans, uti cernis. EftqucQP(a)=r DP j (i)quareMOc”DP 
(f)C7 D H (J>) = M N. ergo O F O curvam Y FN tan- 
RH. ' • ' 

Verum (i)re£ULSF7p#riw/4 wOFO tangit} haec itaque curvam 

Y F N quoque tanget. ' 

iVft. SiX£M ponatur linea reda (vel ipfi' ER -coinddat) erit 

Y F N C«hcIhu prima vtilgaris, feu N\comti«M ; hujus igitur tangens 
c generali ratione quadam babetur determinata. 


XllI. Sit reda corvaque quaepiam B E 1 } cum alia curva 
D F G talis, ut du£U libere reda P F £ ad Mlitione datam quandam . . 
paralleli, poflit reda P £ quadratum ex P F una cum quadrato ex da* 
ciZ} itemcurvamBE 1 tangat reda E T } tum fiat P£ q. PFq; : 

P T . P S ; connexa S F curvam D F G tanget. 

Nam condpiatur curva V F H talis, ut libere dud^ QKad 1 *fi 
parallela (qux lineas expolitas fecet utvi^) fit perpetuo QKqr= 
Q^Hq-l-Zqj unde quoniam efi QK(«) CT"Qji «nt QKq — 

Zqc” QJq— ZqihoccftQilqc-Q.Gq. ergo curvaVFH 
curvam D F G tanget ad F } (^)eft autem curva V F H hyftrbpUjc^tm (0 
(r) tangit redaSF. hzc iuque curvam DFG quoque, contin* EcA./. 

g«- 


XIV. Cztera ponantur eadem; at jam PE una cum quadrato ex 

dau Z poflit quadratum ex P F ; fiatque PEq.PFq:;PT.PS} Fig. St. 
& connedatur F S ; hzc rurfus ipfam CFG continget. 

Sisiilis ell dcmonlbado ; fed adhibe 13^ primz Ledionis. 

XV. Sint curvz dux A F B, CG D, communem habentes' Artuf 
A D, ac iu verfus fe relatz, ut dudd quacunque reda F E G ad AD 
perpendiculari (quz redas expolitas fecet ut vides) fit fumma qua- 
dratorum ex ipfis E F, £ Czqualis quadrato ex determinata reda Z; Fjtr. 29. 
tangat autem reda F Rex his curvis unam AFB; &fiat EFql 

E G q : : E R . E T ; connexa G T curvaro C G D quoque tanget. 

Concipiatur enim curva O G O ulis, ut dud 3 reda K Q.O ( quz 
• redas F R, ER fecet pundis K, Q, carvain O G O in O) Iit q 
“V- QjC)^= Zq « erit ideo QKq -+- QP q = QJq*-l- QLq j 
& ciun Iit QjC q (<* j c“ QJ q , erit ideo QP q “3 QL q. itaque W 
curva O G O curvam C G D Onti^orfiira) tangit, (t) Eft autem (ex 
. ' ” . K a oftcnlis) 
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ofteDfis) cwrvt O G O EUi^ity qu«n reda G T tanj^. eigo reda 
G T curvaoaC G D queque uagtt. * ^ ‘ 

Vto «a A F B (cujas axis A D, Sc ad hiinc ap. 

* plicata DB) fu etiam alia curva VG C ad iftam Hc relata, utadefig. 

natoqu^miuake AD pun3oZ« ad curvam AFB utcumMedu^ta 
■ • ' redaZF,' 6c ^Fdufta reda E FG ad D BC paralleli, Ik EG 
' aequalisipii Z-r ^ {It autem p perpendicularis curvx A F B j> fu. 
inaturque Q R aqualis ipH Z E| connexa redaC R ipTi carvz V G C 
perpendicularis erit. . 

^ Nam ducatur F T ad ipfam F Qjzrpendicularis, feu curvam AFB 

tangent, dccondpiatur curva OGO talis, ut dudl qu3Cunq;'redd 

• HKOad£FOparaUci& (quz redas T E( TF,6c curvam OG0 
iiyp: pundis H, K, O ) connexSque ZK, (kHOr^ZK, tum ds- 

(*j »5 Xia.Vl da Z I, quoniam H K(«) c“ H I, erit Z K c:^ Z 1, vel H O C“ H L , 
quare curva O G O curvam V G C twdt; (/>) Eft autem O G O 
(croRenlts) fiyftrUld^ cui perpendicularis eft reda G R , eadem 
itaque GR curvz V G C quoque perpendicularis erit : Qu^ E. D. 

9 X 

XVII. Sint r^a D duarque evuva D R S, D Y X ita relatz, 
ut dtida utcunque reda R £ Y ad poTitione datam D B paralieU(quz 
didas, lineas fael, ur pcffpicts) coraiexdquc reda DY,- fit (emper 
R Y . D Y : ; D Y . E Y . tangat autem reda R F cervam D R S ad R, 
oportet cunv D T X tangentem ad Y redam defignare. 

Concipiatur linea D YO talis, ut dudd utconque G O ad D B pa> 
rallcla (quae lineas F R , F P, D Y O fecet |wndis G, P, O) connexa- 
queDOfitfeinperGO.DO::DO.PO, tai^et curva DYO 
curvam D Y X ad Y ; Nam fccet re^ht GO curvas D R 5, D T X 
pundisS, X; & connedantur redz D G, D S, D X , patet (d cur- 
varum natura) ar^losXOP^DS P , nec non angulos ODP, DGP- 
aruuari , quare curo ai^ulusDSP major iit anguloDGP ; erit an- 
f 1 A g‘n«XDPanguloODPmajor,adeoquePXmajor erit quam PO, 
Vi.^' DYO curvam D Y X tardet ad Y , eft autemcurva DYO 

hjftrbcU (a) fuperius determinata; hanc tangat YS; haec ^itur 
curvam D Y Xquoqnc tanget. 

yv«r. Si curva DKS fit cffculuSj&r angulus Q D Bredis, eritcur- 
va D Y X ciffou vulgar» , hujus itaque (cum innumeris aliis limilitct ' 
genitis^ tangens hic definitor. 

P%. ;a. XVIU. Pofitione di^ fine redz DB, BK, fitqueoirvaOYX * 

' ' talis; 
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talisj utapunftoDduftaqaivisrcft^ DYH (quae rcAam B K fc- 
cet in H, curvam D Y X in Y) fit perpetuo fut^mfa DT arqualis rc- 
Aae BH { oponct curvz DYX tangentem ad Y re^Ura determi- 
nare. 

Centro D per B ducatur circulus B R S . cui occurrat rcfta Y E R 
ad B K parallela ; & conncAatur D R ; efique (propter ang. D V E 
= ang. D H B j & D Y = aoD R = D B) triangulum RDY 
trian^lo D B H finile acaequatt j auare R Y . Y D : ; q D H. H B) 

: : Y D . Y E. unde ex praecedente aeterminabilis ell red>a curvam 
DYX tangens in Y. 

• 

XIX. Sint itidem re£he D B, BK politione datx ; nec non curva 
B X X talis, ut a pundo Dproj^d ouiicunque ndX D X (quz re- .pj» g, ■ 
Aam B R fecet in H, curvamque B X a in X) fit perpetpo H X ipfi 
B H arqualis ; defignetur oportet re£ia curvam B M X tangent in X. ^ 

Condpiatur curva D Y Y talis, ut perpetuo fit D Y = B H ( talis 
nempe, qualem attigimus in praroedente ) haiic vero tangat rediaY T 
inV, ipli B K occurrens in R- tata MfjmftttuRhyRT per X de- 
feripta cenfeatur ib7Mri»/4 N X N 1 ad qotmsqmquc p^datuc re- «J cmjfr. 
fta u N (lineas expofitas lecans, nt iam O M (u)z= c*nvn/ 

D I) -3 (4) (D L (b) p) O N ^ergb i;pfrk4lSXN curvam BXX ' 
tangit ad X. Ducatur itaque rc^aX S hjftrhUm NXN contin- 
gens, harc ipfam curvam BXX quoque continget. 

Canmun Tatis pro hac vicc m^ad videmur ^ cefiemus aliquantiTper. 




t 
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ingrefTi fumus iter ahutum refla profequerour, 

I. sint reftx A B, V D ribi’parallelx { quas fccat pondone data 
D B j trahfeant vero per B Hnex EBE, FBF kaadfe relatx, ut 
dufli quavis P G ad D B parallela, Ht p^etuo P F inter P G, P £ 
eodem ordine dengnato media yfrirl^iive»Ve( tangat autem refla BS 
curvam E B £ ^ oportet linex F B F tangentem (,ad B) defignare. 

Sint Numen N, M proportionalium P F, P £ (quales («) cxplicu' 
imus fupra) exponentes ; datque N . M : : D S . O T j conneflatur- 
que T b ; hzc lineam F B F continget. 

Nam utcunque dufla fit reda P G, didas lineas fecans, ud cerais : , 
Eftqo^FG. EGr^):: N . M : :(c; DS.DT:: (^LG-KG; 
cura ergo (<) fit K G L G } erit L G “:a F G j unde liquet redam 
T B extra cUrvam F B F totam confillere. 

II. Reliquis perflantibus iililem,fit jamPF iiiter PG, PE media pro- 
portionalis Geometrice (eodem ordine media nempe, quo fuit prius 
Arithmetice ) eadem B T curvam F B F contit^et. 

Etenim c mediis Arithmetice Geometriccque proportionalibus hoc- 
ce modo confiriidx line* fefemutuo (4) contingunt ad B j ergo ciun 
reda 6 T tangat ^am , hxc alteram quorjue continget. ■ 

Exemflnm. Sit PF inter PG, P B c fex mediis terda j erit er- 
go M = 7 j & N = 3 ; adedque D S . D T : : 3 . 7 . 

III. Manente porro quoad extera proxime prxccdente hypothcfi, 
fumptdquc quovis in curva F B F pundo F ; etiam aA hoc pundum 
tangens reda (imili pado defignatur. 

Nempe per F ducatur reda P G ad ipfam D B parallela, fecans 
em vam £ X £ in £, tum E X tangat curvam £ B E in £ j fiatque N . . 

M ; ; 
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M : : PX . P Y jConne^itmrqoe refla FYjhasc curvam FBF continget; 

Nam per £ ducatur refla C E ad A B (vel V D) parallela ^ conci- 
piatucqne per £ tranfiens curva H £ H talis, ut du^ qu^iam QL 
ad CX ^parallela (iturvas £ B £, H £ H in L, & H j rcflarque C £, 
V P in I ac Q^fecame) fit femper Q H inter QJ , Q L eodem ordine 
media, quoP F inter P G, PHj e praecedente conftafrcflam 
connexam E Y curvam H E H contingere ; vcriim curvae H E H («) 
analoga eft curva F B F j ergo refla F Y curvam FBF quocjue 
continget. . 

IV. Adnotetur, polito lineam E B E reflam efle, quod linea FBF 
parabolarum fcu parabolitormium aliqua fit. quare quod de hispaf- 
fim obfervatum habetur ( ex calculo deductum , 6 c induflione quadam 
comprobatum, nefeio tamen an ufpiam Geometrice oftenfum) ex im- 
mensum «bcriere fonte manat, ad iunumeras aliorum generum curvas 
. fc dillundcnce. 

• 

, V. Hinc aperte confeflatur ; fi T D fit refla, sintque duae qua- 
dam curvx E E E, F F F ita *ad fc rclatse, ut duflis reflis P E F ad 
politione datam B D parallelis, fint ordinatx P £ femper ut quadrata 
ex ordinatis P F ; reflx vero E S, F T (ex ejufdcm communis ordi* 
natx terminatis duftx ) curvas hafcc contingant ; erit T P 2 S P 
Quod li ordinatx PE fc Habeant ut ipfarum PF cubi,eritTP=3 S P,j 
li P £ liijf ut quadrato quadraA ipfarum P F , erit T P = 4 S P-. ac 
lic eodem ad infinitum continuo tenore. 

# ■ • 

VI. Sit porro Circulus A B C, cujus Cencrum D , radius D B, 
item linex E B E, F B F per B tranfeuntes, ac it.i relatx, ut dufla 
per D refla quapiam D G, fit femper D r eodem ortline media Arith'» 
ractkc inter D G, D E ^ tangat autem refla B O curvam- E B E in B j 
oportet curvx FBF tangentem (ad (i) delignare. 

Hoc (certe (4) gencratim quadantenus prxftitum) c re fuerit hic 
fpeeiatim apertius atque plcnivisexequi : Quorfum Iit D C^ad D 8 

perpendicularis, quam fccet B O in S j fiat vero N . M : : I>S . D T ; 
conneflaturque refla T B • hxc curvam FBF tanget. 

Tangat enim refla P B circnlum A B G ; fecenturque reflx D S 
in X, & B S in Y, ita ut Iit D S . D X : : M . N : : B S . B Y • perque 
punfla X ,, Y ducantur X 'L ad B S, <Sc Y V ad D S parallcl», concur- 
rentes id C J tum Afjmftaiii Z per B tradufla concipiatur h;per- 
Ltla I. B L > poxro cx P projiciatur utcunque refla D P diflas lineas 

inter- 
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^ r ’ ioterfccans, ot cxprdSaro vides i eftque jim P K . P L : ; («) M . H 
' S Vi^ : ; (i<) G E . G F CO cr PE.PFc-PK.PE; quate P L -3 P F , * 

h u.UtiSW. igitur HjvtrloU L B L cutvatn F B F tangit. Protraaa jamT B 
f i.Ufl.Vll cuiti XZ, conveniatin R 5 eftqueiumRZ. Z.B;:BS.ST unde 
RZ xST = B4>xZB=:B6kSX. atqui propter D S . S X : : (d) 
ico^ftr. bs.SY, eftDSxSY = BSxSX. ergo RZ xST;=DS xi> Y 
— DSxCX.vel RZ.CX;:DS.ST} oompofitcque RZ* RZ 
-1 CX;: DS. DT:; C<1) N. M:; CZ. CZ.-t-C X. itaque 
divifim eft R Z. . C X ; : C Z . C X. adedque RZ = C Z ^ unde R B 
h)p'.rl?oUm L B L tangit j hxc igitur (R BT) curvam F B F , ipu 
L B Lcoittiguain, quoque tanget, quod erat Propofiium. 

Vll. Hinc li perfidentibus reliquis, rcfta tantum DF jam inter 
D G, D E perpetuo Geometrice media datuatur (eodem qui prius fuit 
ordine) eadem B T curvam F B F quoque continget. 

Etenim ex mediis ejufdem ordinis Arithmetice Geoimetrickqtee pro- 
portionalibus efformatx linez fe mutuo contingunt, adeoque commu- • 
jii rciU tangente gaudent. • 

fls- qS (dantibus reliquis ut in podrem4) quodvis in curva 

^ F B F defignetur punfturo F , qu* curvam ad hoc tanget rcfta fimili 
pa^o determinatur. 

ConneAatur utique re£la D F curvam E 6T£ fecans ad £ j ttemdu- 
catur D Qjid D G perpendicularis ipfatfi E O tnteriecans a<UX ; dat 
etiam D X . D Y : : N . M ; & conne^atur E Y ^ iptidemumE Y pa- 
rallela ducatur F Z ; hxc curvam F B F continget. 

Nam centro D per £ ducatur circulus CEI; condpiacuc^ linea 
H E H talis, ut a O edufti quacunque rcfta D I (quz circulum C E 
fecet in I, curvam H £ H in H, & ipfam E B £ in L ) fit pepertuo 
D H eodem inter D I, D L ordine proportionalis, quo D F inter D G, 
D £ . palam ed tunc (e prarcedente^ quod re^a E Y curvam HEU 
1 verum ipfi HEH (4) analoga eft curva F BF ; (1) quare 
* 7 *^^“** rc£f a F Z curvam F B F quoque tanget. 

Exhinc nedum innumerarum fpiralium ; at aliarum diverfi generis 
tnfinides plurium tangentes quam prompte determinantur. 


IX. Hbc clarum eft, fi duae lineae E E E,’F E F fic ad fe referan- 
Fig. $9' tur, ut a. punfto quodam D utcunque Mojcifis redis DEF; habe- 
am fe rciti D E, m quadrata ex ipfi A F , & ad harum terminos 
iftgant curvas rcilz ES,F T; cum perpendicularibus ad Ipfas 
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D E F. conctorentes panftis S, T j erft fcaiper D T = * D S. Qgcid r - • 
fi D E funt vt cubi ipraruna D F, erit fcmper D T = 3 D S j ac fi- 
mili deinceps mddo. t 

X. Sint re£be V D, -T B concurrentes in T, quas decuflet poficio. 
nedatare<^a OB i tranfeant etiam per B line* EBE, FBF tales, 
ut duAa quacunque P G ad O B parallela, fit perpetuo P F eodem or- 
dine laedu Arithmetice inter P G, PE; tangat autem B R curvam 
EBE; oportet line* FBF tangentem ad B determinare. • 

Sumptis N M f ordinum in quibus font P F, P E exponentibus) 

fiatNxTDj[;;JJ|xRD.MxTD;:RD.SD; & conaei^a- 

tur B 5 { hzc curvam FBF continget. 

Nam utcunque du^ fit P G, didat lineas fecansut vides. Efique 
E G . FG; M .N. ergoFG x TD. EGxTD:: N xTD. • 
MxTD. Item EFxRD.EGxTD :: M— NxRD. Mx (-)ir. UBt. 
T D. Quapropter ( antecedentes conjungendo ) eritFGxTD-t- ^ir. 
EFxRD.EGxTD::NxTD-t-M--NxRD.MxTD; • 
('hoceft) : :('i)RD.SD. (e^ Efi autem L G xT D-l-KLxRD. (* ; c*.^. 
KGxTD:;RD.SD . quare F G x T D -j- E F x R D . EG x (c) 4. Left. 
TD:;LGxTD I • KL xRD.KG xTO. hinc, ciimfit£G(d) Vir. 
c~KG;e^itFGxTD^-E FxRDct-LGxTDu+-KLxRO; 
velFG.EF-j-TD. RDc-LG.KL-lrTD. RD ; feu (dem- 
pti communi ratione ^ FG.EFc~LG.KL. vel componendo * 

EG. EFc-KG.KL (e) c“EG.EL. unde eftEF-tsEL. (») i- 
itaque pundum L extra curvam' FBF fitum eft ; ad«>quc liquet 
Propomum. ' . . • ' ' 

XI. Qpinetiam, reliquis dantibus iifdem, fi P F fuppbnatur ejuf- 

dera ordinis Geometrice media liquet (plane ficut in modoprzceden- * - 
obus) eandem B S curvam FBF condicere. . ♦ • 

Efttmflwm. Si P F fit e fex mediis tertia, feu M = 7 j & N = 3 ; 

<ri.3TD-H+RD.7MD;:RD.^i,.ISD = ^^q:^_ ' . 

XII. Patet etiam, accepto quolibet in curva FBF pundo (c eu F ) 

redam ad hoc tangenteA conumili pado defignari. Nempe per F Fjg. igi; 

ducatur reda P G ad D B parallela', fecans curvam E B E ad E ; < 5 c 

• ' -1— M 7 

per E ducatur E R curvam EBE tangens ; fiatque NxTP J_ jq e x RP. 

L ' ‘ . • M X 

m 
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M xT P:tR|P ,-S Pj Sc conncAstur SF • hic cutrsni 
F B F anget . id quod omnino fimili dilcurfu demonftntur, quo ter- 
tia hujus ^ tantum hic (non per E ad V D parallela dudrar, k) con- 
neftitur E T j & loco feptimx alluatur oftara Teptiinx Legionis, 
quid plura?. 

XIII.Adnocetur, C linea E B E fit refta, ( rea* nempe B R coin- 
adcBs) effelineamFBFcx/;^Wt«%frAfl/« (vel hjperhlifarm. 

• aliquam, quarum igitur (una curn aliarum infinities diver fi ge- 

netis plurium) 1 *B£tHtts determinandi modum uno I1tetrewi>4t€ com- 
plexi fumus. * . 

• X IV . Quod fi punfta T, R non ad caCdcra partes puofti D (eel P) 
Fig' 1 02 . cadant j curv* F B F tangens ( B S) deligwatur fidendo N x' R D 

xTD.MkTD;:RD.SD. 

Simili pland difeurfu confiat hoc, tantum (quartx loco) frprioue 
I ’ Legionis quintam adhibendo. 


i 


XV. Hinc autem nedum ESipfffidttm omnwim (pofito nempe line- 
am E B E re^am elTe, lineae BR coincidencem) aft aliarum alterius 
Sonoris iHn$4mtT4Minm TMn^atcs uni opera determinan- 
tur. . - 


Extmflmm. Si P F fit e quatuor mediis quarta, feu M r= e ; & N 
= 4 j erit S D = ^ 

_4, cnioiy d_tD. 

ff«r jSi contigerit efle NDxRD= eflie D S 

infinitam . fca B S ipfi V D parallelan». Aha pofient adrionri . fcd 
relinquo. 


XVI. Inter alias curvas innumeras, etiam hac methodo pf^lsSc 
F®* 1 ®3* CijfgidalimH omne genus co^rehenditur : Sit utique femiredais an- 

* cuius D S B , curvicque di« S G B, S E E fic ad fc referantur, ’uc 

duiU libere reAaG E ad BD paralleli, (qux, linias expolias, ut 
, ronfpicis, fccei) ,fint 1-* G, P F, P E contmuc^roj^rtionales ; Tangat 
autem re^a G 1 curvam S G B in G, rcperictur qua; ad E lineam SEB 
. tangit , faciendo i TP — SP .TP: : SP. R P j ytiqtfc connexa 
R E curvam S' E E tanget. Jd quod c praemifiis facile colljgitvur. 
Qiicd fi jam curva SG B fit circulus, & applicationis angulus SPG 
. ■ * fit 


Digitized by Google 


75 


L E c T. X. 

fit redof, erit curva S £ fi Oftit validi/ ^ feu DiuUs ) alioquii 
alterius ceneris Ciftitbilu. Hoc aucero *r wafilf perftrii^o. Ne<] 
jam ampuus vos detinebo. 




Lect. X. 


JNfiituMn dru tangentes negotium adhuc urgeo. 

• I. S«t curva auacpiam AEG, nec non alia A F I fic ad illam rela- 
ta , ut dtt£U auacH^ue E F ad pofitione datam A B parallela ('quz 
curvam AEG fecetinE, curvamque AFIinF (wperpetimEF 
araulis curvae A £ G ab A intercepto arcui A E ^ . taiwat autem rc£bi 
£ T curvam A E G in E, fitque fi T zqualis arcui A ^ dc conneda- 
tur reda T F j haec curvam A F 1 taiget. 

Nam ducatur utcunque reda G K ad A B parallela, lineas propo- 
• fitas fecans, ut cernis ; eftque GK^GH + HK^GH^^-HT 
(a) c“ arc. A G = G I j uiidc pundum K extra curvam A F 1 li- 
tum eft ) adeoqne reda T K iplam tangit. 

' . • > 

II. Quod fi reda E F (Quamlibet ad arcum A £ rationem femper 
eandem^ habnt , nihilo fecius red a F T curvam A F 1 taiget | m ex 
hac, ic oAxvx Ledionis fexta manifidbe conredatur. . 

Haec antea pridem aliter oluimus , aft haec demonftratio firapli- 
cioralimianto videtur, dc clarior 4 roeriwdo^e quam infinuamus ae^ 
commodatior. . 

.> 

^ III. SkcMrvd quaepiam AGE, pundumque defignatum D , Iit 
Item alia curva A 1 F talis, ut a D ptojeda reda quScunque DEF 
fu ferapcr intercepta £ F par arcui A E ; tangatquerefta E T curvam 
A G £ t oportet curvae A I F Tamgtniem ^ad F)'dcrjgiure. 

Fiat T E ~ arc, A E j fitque curva T K F talis, ut duda utcunque 
(e D) leda DK (qu 3 c curvam T K F fecet ip K, redamque T £ in HJ 
- - ' * . I-.a fic 
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frtrcinperHK =HT ; tnm curvam T K F (4) cangat re£bi F S in F ^ 
hzc curvam A I F quoque continget. 

Eft enim GK=: GH-+-HK = GH-f-HT (4) GA = GI. 
quare punctum K extra curvam AI F jacet 3 adeoque reifta FS cur- 
vam A i F continget. 

IV. Quod n re£ta E F ad arcum A E eandem aliquamcunque ftata- 
atur habere proportionem, tangens ejus facile determinatur' ex hac, de 
o^va octavae Lenonis. 

V. Sint re£ta A P, duarque curvat AEG, A F I, ica ad fe relatx 
ut du^a utcunque rc^a DBF (quae re^am A P, curvas AEG, 
A F I punftis D, E, F, fecet) fit femper re£ta D T zqualis arcui A E; 
tangit autem reda ET curvam AEG ad E ; lumaturque £ T par 
arcui EA - &fitTKadBA parallela 3 consedatur denuo reda RF ; 
haec curvam A F I tanget. 

Concipiatur enim curva L F L talis •, ut du£ta quacunqtw redi P L 
ad A B parallela f quz curvam AEG in G , redam T E in H, cur- 
vam L F L in L fecet) fit perpetuo reda P L zqualis ipfis T H, H G 
limnl . eft itaque P L (4) c” arc. A E G * =: P I. Unde curva L F L 
curvam A F 1 tangit. Item reda 1 K (i) aequatur rcdzT H . (r) 
adeoque curva L F L redam JR F K tangit j (d) quare curvam A F I 
tanget reda. 

VI. Etiam (i redz D £ ad arcus A E quamlibet femper eandem ra- 
tionem habeant , reda R F nihilominus curvam A F I tanget , ut 
ex hac, & fexta odavz Ledionis facile patet. 

. Vll. Sit pundum Dj duzqne curvz AGE, DIF ira vetfusfc 
relatz fint, ut a puiido D projedi quivis reda D F E, fit perpetuo 
reda D F zqualis arcui A E j tangat awera reda E T curvam A G E 
ad E ; defignanda jam eft reda, qnz curvam DIF tangat (ad F) . 

Sumatur E T par 4rr*j F S 5 concipiaidrque eurva D K K talis, ut 
a D projeda utcunque reda D H (quz curram D K K in K , redam 
T E in H fecet) fit perpetuo D K = T H ; tum curvam D K K (4) 
tangat reda F S ad F ; hzc curvam D 1 F quoque tanget. 

Imelligatur enim curva L F L talis, ut a D projeda quapiam redi 
DH (quz redam TE fecet in H, curvam L FLin-L) fit femper 
DLr::TH^-HGi cftitaqucD L(i)c~ arc. AG (r) = DI^. 
(d) itaque crrvz D I F , L F L fefe (i) contingent, item curvz KFK, 
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LFK fefc contingunt. (/) quare curvatD I F, K F K /e quoque con- (•) *• 
lingent, (r) ergo denique rc6ta F S curvam D I F continget. vm. 

VIII. Quod fi re£tz D F quamvis aliam conAanter eandem ad ar-* 
cusAE rationem obtinuerint, itidem delignari poteft reda curvam 
D I F tangens, ex hac, & feptima odavz Ledionis ; erit utique tan- 
gens ifla huic FS parallela. * 

IX. Hinc nedum ffiralu eircnlarUyzA innumerabilium fimiii ratione* 
progenitarum aliarum curvarum TAHgentet determinantur. 

X. Sintcurvaquzpiam A EH, reda A D (in qua determinatura pj- 
pundumD ) reda D H poHtione data j fit itera curva A G B tal», ** 
ut io hac aflumpto quocunque pundo C, & per hoc ac D projedjl 
reda D C £ (quae curvam A E H fecet in E) dudaque G F ad D H 
parallela habeant A E, A F a/IIgnatam ralionem X ad Y ; tangat au- . 
tem reda E T curvam A E H} reda defignetur oportet, qux curvam 
A O B ad G tangat. 

Fiat reda E V zqualis arcui E A . & concipiatur curva O G O ta- 
lis, ut projeda quacunque reda D O L ( quae curvam O G O fecet 
■pundo O, redam E T in L ) dudaque O Q^ad G F parallela, fit 
V L . A Q.; : X . Y j efiquc curva O G O, (e fupra monfiratis) Hy- ■ • 

terlfcJd ; hanc taneat reda G S • etiam reda G S curvam A G B 
continget. 

Naro concipiatur altera curva N G N uiis, m cum hanc fecet reda 
arbitraria D L in N, curvam A E H in K, redam T E in L j dudaq. 
fit N R ad Q F parallela , fit V L L K . A R ; : X . Y j manife- 
ftum cfi curvam NG N litramque curvam A G B, & O G O tango- 
* . re. [fecet enim reda D L curvam A E B in 1 , ducaturque I P ad 
‘ G F parallela ; quum ergo fit VL-j-LK. AR;; X.Y:; AK,. 

AP. &fit VL-l-LK c“AK; eritARcr^AP} vel DR“ti 
D P ; adeoque D N “Tj D I ; unde pundum N intra curvans A G B 
' . femper cadet f ac proinde curva N G N curvam A G B tan- 

get 1 fimilique plane difcurfu curva N G N curvam O G O contin- 
gct.J Itaque curvz A G B, O G O fefe ,(zqoiMllent«) tangunt. 

Qwre cum reda G S curvam O G Q tangat . eadem curvam A G B 
quoque continget : Q^. E . F . 

-Sicurva AEHfiicirculi quadrans,, cujos centrum D; eritwrva 
A C B j^MAtJrAtr/x commftMU. Ejasigttac7'a»gen/(mkciimonmi- 
nmfimili ratione genitarunuangentibus; hoc pado defignatur, 

Hujurmodt ■ 
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Hujurmodi plora qozdam cogitaram hic inferere ; verum hacc ex* 
idimo rofficere fubindicando m^o, juxta qnem, citra Calenti mtltfii- 
am, curvarum tangentes exquirere licet , unaque conftroiEliones de* 
mond rare. Subjiciam tamen unum aut alterum non afpernanda, ut vi- 
detur Ibeeremata perquam generalia. 

XI. .Sit linea quaepiam ZG E, tujui axis VD. ad quam impri- 
mis applicatae perpendiculares (VZ, PG, DE) ab initio VZ con- 

Fig.io^. 

tinuc utcunque crelcant j iiritem linea V I F talis, utdu^a qoScunq* 

• rcfta E D F ad V D perpendictilari (quae cmrvM fecet pungis E, r, 

ipfam V D in fit femper rt&:angulmm ex D P, & defignad quli- 

dam R xqualc ffatU refpe^ivd intereefte V D £ Z { fiat autem D £ . 

. D F ; ; R . D T j & conneftatur recia T F • harc curvam V I F ' 

' continget. 

Sumatur enim in linea V I F pun^lum quodpiam I (illud primo fu- 
Fig. 110. prapunfhimF, verfos initium V) & per hoc ducantur redx IG ad 
VZ, ac KLadVD parallelz (quae Uncas expolitas fecent, ut vides) 

* cdque tura LF.LK:: (DF.DT::)DE»Rj adeoque L F x 
R = L K X D E. Eft autem (ex prxftituta linearum idarum natura) 

• L F X R xqualc fpatio P D E G j ergo LKxDE=PDEG 

DPxDE. UndceftLK^DP;velLK-nLI. 

• Rnrfus accipiatur quodvis punfturo I, infra punftum F, reliquam 
fiant, uti prius ; fimilique jam plane dilairfii conftabic fore L K x D E 
= PDEGctDP X DE, undcjaraeritLKc“ DP , vel Ll. E 
quibus liquido patet totam rcfhm T K F K intra (feu extra) curvam 
. ’ V I F I exiftere. 

, lifdem quoad extera politis, fi V Z, PG, DE, c^’r. con- 

tinue decrefeant, eadem conclulio fimili ratiocinio colligetur • uni- 
cum obvenit ‘Difcrimen, quod in hoc cafu (contra quam in priore) 
linea V 1 F concavas fwas axi V D obvertat. - • 

C$rel. Notetur D E x D T zquari fpatio V D E Z. • * ■ 

* 

^ XII. Exinde jdeducitur hoc Theorems : Sint dux linex quxvis 
l- Fig. ni. ZGE, VK F tarelatx, ut ad communem ipfarura axemVDap- 

plicata quivis reAa E D F, fit femper quadraram ex D E xqualc d*f- '. * 
fle fpntie V D E Z } fumatur autem D CL,— D E, & conncftatur F Q . 
hxc curvx V K F perpendicularis erit. 

•iXonci^Matur enim linea V 1 F, per F tranfiens, talis qualem mox 
attigimus (cujus Icilicei ad V D applicatx fe habeant ut fpatia VDEZ; 
hoc efi ut quadrata ex applicatis a curva V K F in prxfente hypothefi ) 

iineamque 
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lincanaqueVIFtangarreftaFTj item lineim VKF tSngat rcfta'r4j 
FS. Efterg6SD(-i)=:2 TD. atquiDEKDT(i) = VDBZ. IX. 
ergo DE>*SD = (2VDEZ = ) FDq. unde conftac angulum W 
QF S rei^um effe. quod Propodtum erat. 

Adjungam ^ illis cognata hzc. 


Xlll Sic curva quarvis A G £ Z, pun< 5 \umque quoddaro D (a quo 
projcftac D A, D G, D£, &e. ab initio D A continuo decrefcant) Fig. 
tum altera fit curva D K E, priorem mterfecans* in E, natur^ue ta* 
lis, ut a D utcunque projefta refta D K G f qux curvam A E Zi fecct 
in G, curvam D K E in K) fit perpetuo r^Ungulum 'ex D K , & de- 
iignata quddam linea R aequate fpatio A D G ; tum duAI D T ad 
D E ■perpendiculari, iit DT = 2 R j 6 c conneftatur T E j haec 
curvam D K £ continget. < 

Nam fumpto quovis in curva D K E punilo K, ducatur refta DKG; 

& fumpta D L " D K, ducatur L R ad D T parallela ( fecans ipfam 
D G in Y) . tura per E ducatur £ X ad D E perpendicularis ( hzc 
vero extra curvam A E Z, ad partes Z cadet, quia decrefcunc projc- 
. ft.x verfus Z ; unde E X vcrfus A intra curvam EGA cadet ; eate- 
n «5 faltem, quatenus huic Propbfito fatisfaciet) . Sit jam primo pun- 
ctum G fupra E, vcrfus initium A, &obTD.DE::RL,LE^ 
jdcdque RI. xDE = T DxLE (4) = z R x L E (4) = 2 GDE 
c"2 DEX=:EX xDE. ergo R I. cT" E X cr^ L Y. Eft autem 
punflura Y extra curvam , quia DYc“DL = DK; ergo magis 
punAum Reft extra curvam. • . 

Sit rurfus punZlum G infra punflum E verfus Z ; iftque rurfus, 
uti prius, R L X D E.-=: t G D E — 3 i triang. E D X == E X x D E. 
unde RL**nEX“ 3 LY.'Ett autem refta L Y extra curvam E.K 
tota, ( nam etiam extra arcum LKcurvxK E circumdiiftum tota ja- 
cet j ergo punftum R rurfus extra curvam exiftit. Liquidum eft igi- 
tur reftam TER curvam D K E tangere. 

Quod fi punftum aliud in curva D K E defignetur, pulaK ; per 
quod dufia Iit DKG^ & fiat DG.DK;:R.P; fumaiurquc 
' D T z= 2 P ; & conncflatur T G • tum ducatur K Sad G T paralle- 
la ^ re^ia KS curvam DK Etanget. ' . 

Nam concipiatur curva OOG, per G tranliens, talis, ut refla' 
quScunque D O N a D pro jefla (qux curvam DOG fecit inO, 
curvaro L) N E in M, ^curvam A G E in N ) fit femper D O x P t- 
cualis fpatio A erit ideo D M x R -r: D O x p ; ac proinde 

D M . D O : : P . R. unde linex D K £, DOG analogae erunt. Vc- 
- ' * " * rum 


1 12. 


Fig. II j. 

(4)H;p.-- 
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rtirn « jam modo odcnTis G T curvam D O G tangit; ci^o K S ip- 
fam D K £ continget. 

NoteturcfleDGu^. DKq::2R.DS.' 

Natn eft DGq.DKq = DG.DKH DG.DK = R,PH- 
DT.DS= R.P^^2P. 05 = 1 RP. PxDS=:iR.DS. 
itaque DGq.DKQ;:2R. D S. 

Hacc autem perinde vera funt, nec abflmili modo dcmonftrantur • 
etiam fi proje^z a D rcftac D A, D G, D . pares fint (quo ca- 

fu curva A (5 E Z CiraUus crit,& C»rv* D K E SfirtUt Arehimd**) 
aut a D Acontinuo crefcant. 

Exinde vccb facile colligitur hoc TbttrtmM : - 


XIV. Sint duz curvz A G E, D K E ita verfus fc relatz, ut a de - 
' . . fignato in curva DK E punfloD duftis reftis D A, D G (quarum 

,Fig. 114. hzc ipfam D K E fecetin K) fit femper Q^dratMm Cx D K Onudru- 

^um /par» A D G j duftS D H ad D G perpendiculari, & ftfto D K. 
1 ) G : : D G . D H j connexique H K j erit H K curvz D K E per- 
pendicularis. 

Nam concipiatur linea D O K O, per K iranficns, naturique talis, 
ut 2d illam aD projeazfceu pK)fe haijcant in eadem qua fpatia ADG 
ratione ( quales lineas attigimus in proxime fuperiori ) & lineam 
D O K tangat refta K T, lineam D K E refta K S j conveniant slu- 
tem hz cum ipfa H D pundis T, S , eft igitur (e przcedcntc)*D:GJq. 

D K n 

DKq -DT. hoceftDH.DK::_DT; hoc eft (quo- 

IX. knjm niam e * mox przmonftratis DS = z D T) D H . D K ; — 

: : ) D K . D S. Liquet igitur reftam H K tangenti K S perpendicu- 
laremefle; CL.E.D. 


ItaPropofiti noftri priore (quam innuebamus) parte quomodo- 
cunquedeiunai fumus. Cui fupplendz, appendiculz inftar, fub- 
neftemus a nobis ufitatnm methodum ex Calculo tangentes reperien- , 
di. Q^anquam hapd fcio, poft tot ejufmodi pervulgatas atque pro- 
: methodos, an id ex iifu fit facere. Facio faltem ex Amici con- 

lilio ; edque libentius, quod prz czteris, quas tradfavi, compendio- 
Ia videtur, ac generalis. In hunc procedo modum. 

Sint A P, P M pofitione datz redz linez (qiftrum P M propo- 
litara curvam fecet in M) & M T curvam tangere ponatur ad M, 

. ' • . ' reilara 
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ireflara A P fecarc ad T , ut ipfius jam rcft* P T quantitatem exmi- p- ^ ^ 
r?m , curvz arcum M N inde^nite parvum ftatuo; tum ducoreaas ' 

N (i_ad MP, &NRadAP parallelas j nomino M P = « j P T 
= t;MR = 4;NR=ej reliquafque reftas , cx ipedali emvae 
natura determinaus, utiles propouto, nominibus deligno } ipfas au- 
tem M R, N R ( 5 c mediantibus illis ipfas M P, P T) per d^junuonem 
c Calculo deprehenfam inter fe comparo ; regulos interim has obfer- 
vans. I. Inter computandum omnes abjicio terminos, in quibus 
ipfarum 4* vel t potcftas habetur, vel in quibus ipfz ducuntur in fc 
(etenim illi termiui nihil valebunt). 

2. PoR dtjMtiatiem caniiltmt4m, omnes abjicio terminos, literii 
conflantes quantitates notas, feu d^errainatas defignantibus j aut in 
quibus non habentur 4 , vel e . ( etenim illi termini femper, ad unam 
zquationis partem addudi, nihilum adaequabunt) . 

3. Pro'4ipraram} (velMP) pro r ipfam r (vel P 7 ^ fubflitao. 

Hinc demiun ipGus P T quantitas dignolmur. 

Quod n calculum ingrediatur curvz cujufpiam indefinita particula ; 
fttbflituatur ejus loco tangentis particula rite fumpta ^ vel ei quzvis 
(<^ indefinitam curvz parvuatem) arqvipollens reda. 

Hzc autem c fubnexis Exemplis clariiu elucefiznt. 


Exemf, I. 

Angcklos A B Hredus fit ^ Sc fit curva AMO ulis , ut per A du- 
utcunque reda A K, quz redam B H fecet in K, curvam AMO Fig. 1 1 5 . 
ia M, fit femper fubtenfa A M aequalis ablciflzBK} hujus curvz ad 
M ungens e(l derignanda. 

Fiant quz Aipra przfcripu funt, & ( duda A N L ) nominetur 
AB = rj & AP=7} unde A <f — e . itera = w — 

4 . ergo eft^^‘-+-ee — 1 4 « — 2 i» 4 =(AQq 

H- Q N q = A N q=) B L q , hoc cfl (rejedis, uti monitum cft , 
rejiciendis ) — 2«f4 = BLq. Porro cft 

A Q N : : A B . B L j hoc cft tf — t, m — 4 i: r . BL = 
rm — T4 . rrmmA-rraa — irrm * 

suar' ^ =BLq. fcM 


^ — e 


(rejedis faperfluis) 


rr mm—i rrm * 


= B_Lq=^^ — 2qe -|- 


7 7 - 7-1 

t;2 qmm e-t-4 qmat ^ hoc cft (abjedis iis, quz przfcripiimus 

M abjici- 


Digitized by Google 


83 



L B C T. X. 

tbjicienda) — »rri»4 = — 4 q’r— xqqwj— 'iqwiw/.Tel 
rrm* — qq<w<» = i q’#-f^q j vel dcnuo fubftituendo m 
pro4, 6crproe, eUrrmiw — qqwwr=zq'(^q>»wri vd 
rrww -qqwa» 
aq» — qmm 

Exemp. II. 

vSic rcd^a E A ( pontione ac magnitudine data ) 8 c cnrva EMO 
Fi" 1 1 p*>prictatc talis, ut ab ea utcunque duda refta M P ad EA perpen- 
' * diculari Stm^nA Cuberum ex A P, & M P ;rquctur Cmbo refta: A E. 

Nominentur A E =; r . AP = /. unde A Q,— f-j- e A ■' 
cub. =r / ’ -I- i f f e if 1 1 ~\- e'‘ abjeftis fuperfluis, ex prac- 

fcripto ) z= ^ fft . Item N Qjrub. = cub. m — a — — 

3 ‘}mna — <»'( hoc cft) =m’ — ^mmM . Quapropter 

eft/’-l-3/f e-Hw'— 3 iw«f 4 = ( AQ^cub. -t- N Q^cub. = 

A E cub. = ) r' . abjeftiiquc datis , eft3/‘fe = 3 wfW 4 =:ff. 

I feu, ffe = m M 4 . rubrogatiTque loco 4 , & e ipfis w , & t , erit 

— eft ergo P T quarta proportionalis in ratio- 

ne A P ad P M continuata. 

Similiter, Si fuerit APqq-j-^MPqq^: AEqq. reperietur 

forePT = jii vel PM quarta proportionalis in ratione A P ad 

PMj ac ita porro, quod de C^c/s/l»rwi^«# iftis lineis aii obfeWatu 
dignum Iit nefeio. 

ExfMp. III. 

Pofitionedata fitreila AZ, & A X magnitudine ; fit etiam r«rvx.. 
fig. 1 1 S. AM Otalis, ut dufta utcunque re€la‘M P ad A Z normali, ,fit AP 
LsGtUnJf -t- P M rwi. = A X X AP X P M. ...... 

Dicantur A X ^ 5 &AP = /; ergb AQ^=f — #. & A 
cmL — f' — 3 fff i Sc QN cub. —7n‘ — 3wm4. &’A Qj< 
QN“/w — fa — me-\~at=:frtt — f n — wr. unde AXx 
A Qx OjNl z= ifm — bfa — bme ,, hinc zquatio — ^ff* 

^ mma:=ihf m —^bf a — bme •, fcu amoliendo reje- 

Aanea 
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^anca,i/4 — 3 w w 4 = 3 ffe — imtf fiibiytacnddque 
3 »»’ = 3 //r — iwr i feu 


Exetftp, IV, 


Sit ^ 4 drAtrix C M V (ad circulum C E B pertinens cuicentnnn 
'A, ) CUJUS axis VAj «rdinatx CA.MPadVA perpendicula- 
res. 

Protrahis re«Siis A M E, A N F, duAifquerei^is EK, F L ad A B p. 
perpendicularibus , dicantur arcus C B = p ; radius AC — r^ refta ^ 
AP = /..i AM =k- EftquejamC Aarc. CB:; NR.arc.FE. 

hoceft,r.p ;;4 .^ = arc.FE. & AM .MP: : A E. £K; hoe 


eft, =EKj itcraAE. E K: :arc.FE,LK.hoc 

eftr.^ = LK. Verum AM.AE::AP.AKj 

hoceft k^.r::f.-^z=AK. «go-/ — A L. Et-^-^- 
* fuperfluis ) = A L ^ . adeoque L F ^ = 

rrk^k_ — rrff-f- zfmpa rrmm-^ifmps.' 

. -= k l ^ ' ‘ ' 

Eft autem A . (^N q ; ; A L q . L F q ; hoc ell Qj/ tl 

Qj : AE q.LFq. hoc eft ff — ^ ff •mm -t- i m*:: 

r^f — 2 fmp4.rrm w-j-2 fmfM, Unde ( fublatis ex nor- 
ma rejeftaneis ) aattgiX *au4UQjff *-\-mmf4 — rrf4z=:rrmt ^ feu x 
kkf0—rrf4—rrmt } veTfubllitucndo juxta prdferiftum-JiXfm — trfm 

■=zrrmt j vel — f=t» Hinc colligitur eflc reftam A T = 

^^p . hoceft (quomam, ut notum eft, A V =— ) erit A T = > 
rr ^ p ^ 

feu, AV. AM :;AM. AT. 

f A 

M a Exemp* 
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Fig. Ito, 

12 I. 


•. Exemp. V. . 

sit D £ B Q»4dr4ns CircHli, quem tangat rcoia B X j tura linea 
AMO talis, ut in reda A V utcunque Aimpti A P , quae arcura B E 
adzquet, ercftaquc P M ad A V normali. Iit P M aequalis arcus B E 
tangenti B G. 

Sumpto arcu B F= A & dafta CF H j demiflisE K ,* F L 
ad C B normalibus ; nominentur CB = r. CKz=f; K E — 

Et quoniam eft CE . EK::arc.EF. LK , ¥el CE. EK;; Q^F. 

LK. hoceftr.^;:r.4^=LKj critCL=/^-l^ Et LF 
= //— 

* Eft autem CL.LF;; (CB.BH;;)CB. QJ^. hoc eft, 
f -h ar.m — M. vel (quadrand6)//H- 

j;: £g — ~ — '•'•rr,mm — am4. Unde ( dimiflis quae 

oportet y obunctur aequatio , rfma—grre-^gmmt. unde 

fubftitucndo, d\rfMm=:irrt r m n» » . vcl — — r= f , 

grr^Y~gmm 

fe»(s«oman>««» = '/) cri, ,=_^„=^B6= 
CK^ • . 

• Hxc fufiiccre videntur huic methodo elucidtnd». 


L KC T. Xla' 

• 

/■ 
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Lect. XI. 


R Eliquis utcunque patratis, apponemus iam qitdadmMjfnUMdinum^ 
e tMngtHtibm ( fcue perpeiiidicuUribus ad curvas ) Dimeoft»H€s 
elicitn4M ftrtinrnttMji $bjtetrn/it I betremdtM ^ de compluribus utiq; 
fclcAtora quzdara. 

I Sit curva quxpiam V H (cujus axis V D,- applicau H EVad V D 
normalis^ item linea c Z 4 tali$, utfiacurvx pund^o libere fumpto pj„ 
(putaE)(iucatur reC^ £P ad curvam perpeBdicularis,& re£b £AZ ad 
axem perpenicularis, Gt re^a AZ interceptae A P xqoalis^erit/frftiMfw 
A D 4 ^ te<jiH A s femtjft qi*4irati ex re.Ha D H. 

Nam Gt angulus H D O femiredus •, dc xquifececur reda V O in* 
definite punAis A, B, C ^ per quz ducantur redae £ A Z, F B Z, 

. G C Z, ad H D parallelz j curvz occurrentes in E, F, G ^ a quibus 
redtz E I Y, F K Y, G L*Y ad V D ^vel H O) parallelz ducantur j 
quin & rc£be £ P, F P, G P, H P curvz V H perpendiculares Gnt j li- 
nez verofeinccrfKent^ ut vides. Edque triangulum HLG fimile 
triangulo P D H (natn ob indefinitam (edionein ^urvula G H pro re- 
da haberi potcll) quare HL, LG ; : P D . D H . adedque H L « D,H 
= LG X P D j hoc ellHLxHO = DCxD4. Sioaili monftra 
bitur dircurfu, quoniam triangulum G M F triangulo P C G aflimila- 
tur, foreLKxLY = CBxCZ| & Gmiliter K 1 x K Y = B A * 

B Z } itidem denub IDxIY — A V * AZi unde conEat triangu- 
lum HDO ( quodaredai^ulis HL X H O-f-LK X LY-+-K 1 X . 
KY-j-IDxIY minime dif^rt) zqu*r{ fpatio V D 4 f ( quod iti-- 
dem a redaogulis DCXD 4 -J-CB* Cz4^BAxBZ4^AV- 

X AZ minime differt ) , hoc ell ~ ^ zquari fpatio V D 4 f . - 

Longior dilcurfos apagogicus adhiberi pol&t, at quorfum ? 

II lifdem. 
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Fig. >«• 


.Fig.l 115. 


(i) I 6ujui. 

Fig. 12 j. 


(0 3 %*». 


II. IiTdera pofitis, atque paratu , famma rtUMniukrtm A Z x A£ 
Dh^ Z. X B F 4- C Z. X C G, <?•». xquatur tru»ti cuhi tx bafc 

NamobHL.LG::PD.DH::PDxDH.DHq.«itHLx 
DHq-zLGxPDxDH. hoc eft H L x H O q S C i D 4 x 

DH. Srnithqucdifcurfu, L K x L Yq = CB x CZ x CG. &KI 
xK\q=r:BAxBZxBF, &c. Veriim HL x HOq -|-'LKx 

L Y q H-K 1 xK Y q, (^f. adorquant trientem cub«*ex D H , iraau- 
liquet Propolitum. * “ 

III. Simili ratione confiabit fummam AZ^AEq-j-BZ^BFa 

4- CZxCGq.cJ-c. aequari «c effe fumitiam A Z x 

AEcub.4-BZx BEcub.4-CZxCGcub.(^-c. 

codera in continuum tenore. ^ • * 

confe^ntur haud afpemanda 7he0rmat4- k;. 
yD4^ fpatmmquodlibet , cujus axis VD, ntdiaum, arqui^ftus 
n concipiantur fingula fpatia VAZo.VBZo VC7i H • * 
fuas ordinatas A Z, B Z, C Z, & c. rcfpeaivd lingulas duci, qiw pro- 
veniet fumroa adxqwbitur VD4o femiquadrato. ^ 

Nam (uti pnus oftenfum) figur* V D 4 f adaptari poteft fpatium ' 

ceu E P, fit A P fibi^r^ndenti applicatae X Z aqualis ; (i) nn Jc fiet 
fpatium V A Zo — & V B Z f — V C Z ^ 

C^c. quapropter omnia VAZoxAZ-l-VBZfxBZ4- VCZ. 

X CZ , c^f. aequabuntur omnibus AE^xAZ4-BFix bz 

_ +CG^x6z 

/ NL n. -VD4axvD4a 

(c)hoceftT9 — - ; (i)hoceftrj* — 

4X2' 2 . 

V. Qiibd fi ducantur omnia y V A Z f, VVBZs,v^VCZo,' 
in (uas applicatas A Z, B Z, C Z, d>'f. rcfpcAive proveniet ag- 
gregatum aequale duabus tertiis radicis quadratx fafli ex ipfo fpacio 
V D 4 f cubato |v'VD4fi) 

Nam adaptata curva V H, eft V A Z i> = A E ^ t ; & ^VBZf 
= &VCZp=:v^CGv'^, &c. Ciim itaque fint 

omnia 
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omnia AZ>‘AE-VBZ’<BF-l-CZ>‘CG,e5'f. — ^ 

erunt omnia AZ x V^V AZp BZ * VVBZe -+- C 2 x 

V V C Z ,, cJ-r.rr - Eft autem D H j =: 

aVD4?, vel DH‘ — 8VD4^-; quapropter omnia A Z x 
W AZfH-BZxv^VBZf-HGZx yvCZf , (^f. =V 

-^VD4ei = }V VD4fi. 


VJ. Exempla. Sit V D 4 circuUiquadrans f cujus radius dicatur 
R, & Pcriphcria P ; fegmenta V AZ, V BZ, V CZ, <^*c. in fi- 

nus re£los A Z, B Z, C Z, (^c. dufta conficient — Fig. 

Item Summa AZv'VAZ-l-BZVVBZ-+-CZV.VCZ, 

, ^ ,R’F RJP' 

&c.—jV g =V, g7 . 

Si V D 4 fit pafabolx Tegmentum, faf^umc regmencis in applicatas 
erit fVD^xA^^jacc radicibus fermentorum in appliutas faAum 

eritf y {-VD’xD 4V iJTVb’xD4’. 

Similia plura de fa^is c Sep^memcrt^m potefiatUm ^ autradfcikxi 
aliis tn applicatas^ aut Jinus duttu^ hinc extundi poffent. 


VII. Edidlis porro fequitury fi omnes ( vertid, & perpendicula—* 
ribus intcrjcctx ) V P per refpediva punfia A, B, C, &e. Concipian- 
tur applicat*, puta utAY, B Y, CY, c^c. refpeftivisVPxquenturj » 
erit c lic applicatis w [patiam A D 4 9 aqaaU femiffe quadrati 
exfHitfuJaVH. 

Nam, ob omnes V A-]- V B V C, &e. — — — ^ ^ Sc omnes 
A P -j- B P -+- C P (^c. — ^ liquet ■ fore omnes * V P = 

a 


VIII. Porro, fi (pofitis iifdem) fit curva RXXS talis, ut fit IK 
= AP, &KX=:BP} ScLX =:.C P,&c. erit [olidum facium ex 
' , '•> [pati» 


123 . 
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' fpatie V p 4 circa axem V D rotato fah^plnm folUl ex fpatio 
D R S H , ifiJem circa axem V D rotato^ ceiifeEli. 

Nam ob HL. LG:: PD.DH::D 4 . DH:: D 4 ^«'D 4 >* 
DH::D 4 9- HS><DH. erit HLxHSxDH=LGxD4^. 
r=DCxD 4 ^« Simili plane difcurTu erit LKxLXxDL = 
CBxCZ^}« KIxKXxDK‘=:BAx BZf , &C. atqui foli- 

diun peius cft AZ^-j-BZ^-t- C Z &c. & folidum pofte- 

rius eft DlxlX^h DKxKX-j-DLxLX, &c. itaque 
conflat Pcopofitum. ^ 

4Fig<i24. IX. Harc itidem omnia fimili ratione vera funt, etiam fi curva VEH 
re£lae V D convexas fuas partes obvertat ^ nempe quovis in eurva ac> 
ceptopunAo E } & per hoc duRa E P ad curvam VEH perpendicu- 
lari, oc E A Y il redam V D normali, fadaque A Z = A P ; erit 
DHo, 

fpatium V D 4 = — - — Sin quoque fiat A Y = VP j erit fpati- 
um V D ^ Et pariter quoad cattera. 

Exhiswtto Theorematis ^» 4 tm ianteextr artem tteajfaiteediiettm (ex 
ipfarum immediate conflnidione) dimeii/ioites irntotefeoat , ab expe- 
rientia £adlc comperietur. 

Fic. 125. ^ quaepiam V H ( cujus axis V D, hafis D H ) 

** & linea D ZZO talis, ut a curvx punAo quopiam^ ceu £, duda 

reda E T, quz curvam tangat, & reda £ I Z ad bafin parallela, fit 
qerpetuo I Z zqualis ipfi A T ; dico /potitem D H O /patio V D H 
a^teari, 

^quifecetur enim reda D H indefinite , pundis I, K, L, per quz 
ducantur redz EIZ, FKZ, GLZ ad VD parallelz, curvacque oc- 
currentes ad E, F,G, unde ducantur redz EA, FB, GCad HD 
parallelz, redxque E "t, FT, G T (ut & H T) curvam taagetetes f 
linez vero fe, ut ^hema monftrat, interfccent. Eflque jam triangu- 
lum G L H fimile triangulo T D H (nam ob divifionem iftam indefi- 
nitam arculusGHre(^ indar cenferipotefl, eatenus tangenti HT 
coincideiis) quare LG.LH::TD.DH; dcLGxDH = LH 
xT D. fcu CDxDHr: LHxHO. fimili ratiocinioeft B C x 
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CG=KLxLZ; &AB xBF= IKxKZ, &VAxAE = 

O I X 1 Z . Veriim fumma CDxDH^l-BCx CG-j-ABx 
BF-i-VAxAEa fpatio V D H minime difFerr j & fumma L H x 
. po^l-KLxLZ-i-IKxKZ-l-DIxIZ afpatio DHOmi> 
nimc differt, itaquefpacio V D H, D HOzquantur. 

Hoc perutiie 1 htorcma dodi/Hmo Viro D, Gregtrie AbtritHeffi 
debccur^ cui fequencia fubnedf imus. 

XI. lifdcm pofitis ; folidum ex fpatio DHO circa axem K. - , 
rotato fa£lum duplum erit folidi fa£Ii ex fpatio V D H itidem circa ax- Fig. 125 « ' 
em V D rotato. , 

NaraeftHL. LG:: (DH. DT:: DH. HO;:) DHq. 

D H X H O . unde HL x DH x HO = LGx D H q = C D x 
DHq. Similique difcurfu funt L K x D LxLZ = BCxCGq. 

■ & K 1 X D K X KZ = A B X B Fq •' & demum I D x D I x I Z = 

V A X A £ q. £fl autem (ut vulgo notatum habetur) fumma C D 
xDHq-hBCBxCGq4'ABxBFq-t-VAxAEq dupla 
* fummz DIxIE-HDKxKF- 4 -DLxLG, &e. Qyare folidum ' * 

ex fpatio H D O circa axem O R converfo faftum duplum eft folidi, 
quod c fpatio V D H circa V D converfo producitur. 

. XII. Hii)c, fumma DIxIZ-t-DKxRZ^l-DLxLZ, &c. 
zquatur fummz quadratorum ex applicatis ad V D . fcilicet ipiis AEq 
-+-BFq-l-CGq,&c. 

XIII. Simili ratiocinio conflabit fummam DlqxlZ-l-DKqx 
KZ-j - DLqxLZ, &c. triplam efle fummz Dlqxl E-l-?DKq 
X KF-+-DLqxLG, &c. hoc eft zqualem fummz cuborum ab 
omnibus AE, BF, CG,&c. ad V D applicatis. Idem quoad rr- 
tiquM fottftMts obfervabilis eft Conclunonum tenor. 

XIV. lifdero pofitis ; fi O X H fit linea talis, ut quzvis ad O H 
ordinata, ceu 1 X, fit media proportionalis inter Ubi codgruas ordi- 
natas I £. 1 Z • erit fodidum ex f^tio V D H circa axem D H rotato 
duplum folidi ex fpatio D X H circa eundem axem D ii converfo pro- 
creati. ^ 

Nam ob VAx AE=DIxIZ,erit VAxAExEI— DlxlZxlE^IDx 
- j X q . SimiliqOe de caufa AbxBFxFK = lKxKXq} 5cBC 
X CGxGL = KLxLXq, 5cc. Eft autem fumma V A x A E 
xEI^f-ABxBFxF.K-VftCxCGxGL, &c. Subdupla fum- 

, N . , n\x 
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®* V Dq E Iq F Kq -h GLqi ergo raRuna I X q ^ 
KXq-t- LXq-i-HXq, fuMapla eft fummae VDq—EIq-t- 
F K q -j- G L q. Vndc liquci Propofiioin. 

XV. Quod fi curva D,^H talis concipiatur, ut fu ordinata qaxpiam, 
ceu 1 X, inter congruas ordinatas I £, IZ bimedia ^ erit fumma cubo> 
rum ex 1 X, KX,LX, &c. fubtripla cuborona ex D V^yIE,KF, ficc. Sin IX 

fc tincd .• eri, ,Xcic,+KX<iq+LXq,Ae.=?^’'>:^«*:^ 

Scc. ac ita porro quoad exteras poteftates. * Ntt. biraedtam ap- 
pello, qux duarum mediarum proportionalium prima { trimediani, 
qux trium prima eft, &c. 

Hxc limili ratione colliguntur, ac comprobantur, piget 

XVI. Sit porro linea V Y Qjtalis, ut ordinata AYipfiAT; & 
ordinata B Y ipii B T, &c. xquentur • erit I Z q -j- K Z q -i-L Z q, 

&c. ( furoma quadratorum ex ordinatis a curva D Z O ad re^am DH ) 

• xqualis furarox VAxAExAY^-ABxBFx BY-FBCxCG 
X C Y, &c. (hoc eft figurx V D H in figuram V D QJu^x) . 

XV II. Item, fumma I Z. cub. -F- K Z cub. L Z cub. Scc. = 
VAxAExAYq-»-ABxBExB\q-)-BCxCGxCYq, 

&c. Affc tjl figHr* V D H V D Q^qMtidrsta dnH* ) . Simi- 

lis & aliarum fotifimum eft ratio. 

Ad fuperiorum normun hxc facile coUiges. 

XVIII. Eadem vera funty Sc omnino limili ratione comprobantur, 

; 5 . Etiam fi curvx V H convexa rc£be V D obvertantur. Nempe, fi linea 
DZO talis fit , ut dufta per quodvisin curva V H punAum £ tangente 
♦ET,Sc EA ad HD paralleli, ac ElZadVDparallcla,fit perpetim 1Z=: 
AT ^erit fpatium DHO fpatio VDH xquale^Sc folidum fadum ex fpa- . 
D H O cirta axem V R converfo duplum erit folidi ex fpatio V D H 
circa eundem axem V O rotato produci, quin Sc reliqua pari modo 
convenient,. . 

XIX Porro, fit curvaqu.Tpiara A M B, cujus axis AD, 6c huic 
perpendicularis B D , tum alia fit linea K Z 1. talis, ut fumpto in cur- 
7. va A B utcunque pumfto M , & per hoc duAis refta MT curvam 
A B tangente, re^a M F Z ad D B parallela (qux lineam K L fecet 
inZ, reCilamADinF) dataqoe quadam linea R ^ fitTF. FM:: 
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R . F Z j «rk TpatiiHn AD L K zquale re^^angulo exR, 6c O B. 

Nam m D H — R ) Sc c(»mpleatttr re^ngulam B D H 1 ; tum 
affumpta M N indefinite parv 3 i otrvx A B paitkula dneantur, N G ad 
BD j &MEX, NOS ad AD parallelx. Eftquc NO.MO::' 
TP.FM: : R.FZ. UiideN Q* F Z = M O xR. hoceft FG 
xFZ = ESx EX. ergooim omnia rcAanguIa F G x F Z minime 
diffdrant aipatioADLK{ Sc omnia totidem re^angula ESxEX 
componam re£tangulum D H 1 B) fatis liquet Propofitum. 

XX. lifdem politis, fit curva PY CL taifs» ut fuiapta in fumpta 
. re^iaM.X ordinata E Y (refpe^iivx) ipfi FZ xquetur, erit/«/Mmi4 
^Mdratermm ex F Z (ad reAam A D computata) par ei quod fit ex 
ipfa R in/ ptuium D B Q B du^a. 

Eft enim FG.ES::NO.MO::RxFZ. FZq.'-:Rx EY- . 

F Z q. adeoque FGxFZq = ESxRxEY. v, 

X^.Simili ratione/M0fW4 Cnlnrmm ex FZ xquatur ei quod fit ex R 
in fummam quadratorum ex rei^lis E Y ad B D applicatis.neque non fi- 
mil i quoad reliquas potcHates tenore. 


«?1 


Fig. 128, 


XXII. Sh curva quxvis D O K > in qua defignatnm pun^um D . 

& fiibtrafa rcAa D K • fit item curva A £ talis, ut a D projedta qua- 
vis reASDMF (qux curvas fecet pundisM, F) duCtiTque D S ad 
DMnomali, & M S curvam D O K tangente (concurrentilmsutiq; 
punAo S) datdque quidam R , fit D S . a R ; : D Mq . D F q ^ erit 
Ipatium A D £ xquale ex R, D K. 

* NamfubtenlaDK indefinitd feAa concipiatur pungis PQ_, &c. 
per qux centro C delcripti tranfeam arcus P M,*- Q^R N ; curvam 
. D O K fecantes pontis M, N ; per qux ducantur reftx D M F, 

O NG ; fint vero DTadDK; &DSad DM perpendiculares ; 
qudius occurrant tangemes K T, M S. dcmiirn centro D per £ duca- 
tur arcus EX) & per F arcus t Y. Jam, ob fedionem indefinitam, • 
efitriangulumKPMtriai^loKDTfimile. acideoMP. PK:; 

T D . D K . item eftDP.PM::D£.EX. feu, propter adipa- 
tam caufiun, DK.MP::D£.EX. ER itaque MPx DK.PKx 
M P;:TDxDE.DKxEX. hoceft DK. PK:; TDx DEq. 
DKxEXxDE. ac inde DKq xEXxDE = PKx TD 4 
DE q. (4) EftautemDT . 2R::DKq.DEq; feuDTxDEq 
=r 2 R X DKq. «rgoeft DKqx E XxDE = PKxaRxDKq. 
quare £XxD£:=sRxPK) hoc eft,i feftor DEXz=iRxPK. 
unde fe^lo^ D E X = R P K. Simili pland diTcurfu feftor D F Y , 

N 2 xquatur 
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L E C T. XI. 

srquatui- ipfi R k RM, vc\ R x QP. kaquc totum fpatiara AD E 
quod ab c)ufmodi feftoribus mimme differt adatquatur toti R x Q K . 
quod erat l-*ropofitum. * * ^ 

XXIII. lifdem, quoad caftera, pofitis atque paratis, ducantur KH 
adKT, &MIad Mb perpendiculares ; &, concipiatur jam curva 
A E naturi talis, utfuDE^^DKxDH; & DF=:i/DMx 
D I ; ac ita perpetuo * erit fpatiom A D E quadrati ex D K fubqua- 
druplum. ' 

NameAMP. P K : ; DK.D H : :D Kq .D K x DH:; DKq. 

DEq. item DP.PM::DE.E Xi hoc cft D K . P M^- : D E . 

E X. ergoM P x DK.PKxPM:;DKqxDE. DEqxEX. 

: hoceflDK P.K ::DKq.DExEX.vclDKq.DKxPK::DKq. 

D E X E X . unde D K P K = D.E x E X. bimili ratione D Mx MR 
• ^vd D p X P U^) = D F X 1 - Y. Verum omnia DKxPK, DPx 
P &c. arquantur femifli quadrati ex D K j & omn>a D E x E X, 

D F X F y, &c arejuantur /pane EDA. unde manifcAe con- 
fcquitur Propoliium. 

XXIV. Sit curva quipiam D O K, in qua punftum D , cuique 
fubtendatur rcfta DK ^ fit item curva DZ 1 talis, ut fumpto incurva 
D O K punfto quopiam M, connexaque D M •, 4: dufta D S ad DM 

■ perpendiculari , & M S curvam D O K tangente ; fumpti demum . 
D P = D M, & dikta P Z ad D K perpendiculari, fit P Z = D S • *• 
erit f patiam D K 1 aquale dupfo [patie D K O D. 

Nam reda K P concipiatur indefinite parva ; & D T ipfi D K per- 
pendicularis fit , & K T curvam D O K. tangat. EA itaque (dufto 
arcuMP) rurfnsKP . P M : : KD. DT:: KD.KI. undeKPx 
K I = P M X K D. Capiatur alia particula P C^, & centro D per 
Obducatur arcus Q N, quem fccet fubtenfa D-M in R • eA ergorur- 
fus MR.RN::M-l).DS; hoccAP q. R N : : M D . P Z qua- 
re P Q_x P Z = R N X M D ; ac ita continuo deinceps, patet igitur 
omnia limul reftangula K P K I , P C^x P Z,&c. zquari aggrega- 
to omnium P M x K D, R N x M D, &c. hoc eft fpatium D K I 
duplo fpatio D K O D iquari. 

4 

XXV. lifdemquoadcaetcrapofitisatqueparatisjordinat» PZ jam * 
iquales concipiantur ipfisMSrcfpeftivis 5 &: ad redam aAumptara- 

X diAantiafque X X w, X », &c , iquales ipfis curvi partibus 
DO K, D O M, D O N, &c. applicentur redi k^d,md,nd, &c. 

pares 
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pares fnbtcnfis K D, M D, N D ; &c. erit fpatimn Xi^d aequale fpa- 
tio D K 1 . 

Nameft KM .KP: :K T. K D j hoc eft -t» • KP: : K 1 • 

unde /^wx/(^(i = KPxKl. Similique pafto, M N . M R : : M S . 

MD. feu »»«.PQ:: PZ. »* d. unde m » x m d= P Qjf P Z . 
ac ita deinceps, unde conflat Propofuum. 

XXVl. Sin porro, perfiflemiSus reliquis, adfuitipta quivis reila. 
complctoque re^langulo X A, curva DZl talis intelligator,' 
ut (it M D . M S : : . P Z ; erit rcftangulum fh zqualc (patio f ig- 1 3 o. 

D Kl. 

Nam eft rurfus KP.KM::KD.KT::^^.KI. adeoque K Px . 

Kl — (KM.^ k.£zz:)k^m X kf . Similitcrque P Qj<^P Z = w » X 
ac ita femper. Unde conf&t. 

Hinc noto fpatio D K I cognofeetur quantitas curvx D O K.* • r 

Hujufmodi vero complura deprehendet quifquis hanc Miner am pe- 
nitius explorarit, ac escufTeru. Faciat cui id vacat & adlubef- 
cit • ‘ 

XXVII. Ufui forte nonnunquam erit (mihirubindefuitj‘'& hoc, 
c prxmiflis dedudum Theorema. Fig. 131; 

' Sit curva quxpiam VEH (cujus axis VD,bafis DH)quara tangat ut- 
cunque reifa £ T ; & ducatur E A ad H D parallela, tum altera fta- 
tuaturcurvaGZZ talis, ut a punclo E dufta rc^i E Z ad V D pa- 
rallela Cqux balin D H in 1 , curvam G Z Z. in Z fecet ) *adfumptaq; 
qn&piath determinata K, (it femper D A q . R q : : l> T . I Z 5 erit 
D A . A E : : Rq fpat. D I Z G . ( vel faeto D A. R ; ; R . D P •, 
duwlaque P QadD H parallela, erit Re^Angnlnm D PQ.I par fp«- 
rieDGZI). ' . ^ ^ ' ' •> 

Edam hoc adjiciatur rAwrw I • nonnunquam ufui fututum. • ‘ 

. • • *• I I 

■, ’ * • V c . * ^ 

XXVIII Sitcurvaquxlibet A M B (cujus axis A D) . fit item li- 
nea KZL proprietate talis, ntfumpto in A M B quocunque pun£lo 
M, 3 c ab eo duftis re£ia M P aJ curvam A B perpendiculari ( qux 
axeraADfecer inP) 6c refia M G -ad A D perpendiculari (qux 
curvam KZ L fecet in Z) fit conftantcr G M . M P : : arc A M . 

C Z 5 erit fpMiinm A d K L xqualc [tmijji quAirAti ex at;cu A M. » 

Hxc inquam, c prxcedentibus haud magna o perS colligantur , id 
vero lufikiat admonitum j «enim hic animus eft paulo fubfiftcrc. • ‘ 

^ . Jk' . 4 • t' \ 

APPEN- 
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I. /^Ura pridem ante plurcs annos iila/Iris Viri,CAri/fiW 

luftrarcm , ac in eo verfatus adverterem ad id 
nejtotHduasprzfeitimab ipfo methodos adhiberi ; quamm una C/r- 

o, al 


medium ede monftrans , illius inde magnitudini limii 
altera pMrstolici fegmemf!, & ‘PMrsUeUgrMmmi arque altorum cen- 
tris gravitatum medium interjacere centrum gravitatis circularis leg- 
nenti odendens, alteros exinde limites, adlignat ; incidit mihi cogi- 
tatio po(Te loco parabolx in prima methodo, nec non viceParallelo- 
grammi in fecunda, paraboliformium aliquam circulari fegmento cip- 
cumfcriptibilem ulurpari, fic ut res aliquanto propius attingatur ; id 
mox verum ede re perpensa comperiiquinSeprarterea notavi facilcfup- 
pares methodos HyterUtlici fermenti dimenfirni accommodari. Quo- 
rum demonftratio (pne aliis rortaffe, qu* excogitari poflent) brevis 
& clara curo efupra politis confeqiKitur aut pendeat, eam (alioqnin 
opinor haud injucundam) hk vifum cft apponere. 

II. Adfumimus autem ture pervulgata ; quorumque demonllratio- 
nes e pnrmonftratis haud difficile variis medis colligantur ; fi parnln- 
Ufermi» B A E (cujus t/^xu A D, infis vel ordinata B D E, Tam- 

.geni B T j Cravitntii centrnm K) exponens fit — j erit Aren B AE 


III. Sint duz quzvis curvz A E B, A F B ( quarum communis 
axk A D, ordinata D B ) ita fc habentes, ut duAa quacunque icStX 
E F G ad B D parallela, quz lineas expofitas pun.:^is E,F,G l«ct, po- 
lito'quc quod rcftx E S, F T tangant emvas^ (illa curvam A E B, h.rc 





9S 


L E C^T. X. 

ipfaraAF B) Ht p^ctQO T G rnajor quam SG; dico nuHain Qu:- 
vac.'AF B pnem intra ipfam A E B cadere. 

Si fieri pote0, cadat pars N F M ; ita fcilicet m oarva A F B cdr- 
vara A £ B interfecet pandis M , N $ his auton interieda concipiaaur 
' indeterminate ordinata £ F G ; fint vero lineat L X K , R Y Q^tales, 
utdudis redis EO, FP ad ipias £ S, F T perpendicularibus, protra- 
d^ue reda E G, ut batc didas lineas L K, Q R fecet pandis X, Y^ 

(itGX = GO,&GY =GR. Jam ex ofteniis patet efie 

1 H K L _ HMq— INq jHQR.adedq, fpat.IHKL.lHQ^ 

xquari. Verum ob GE. GO(GX ): :SG, GE.-^SG . GF“t)TG.GF: : 

Gf .G P { GY) “^GE.GY; eftGXc-aY; ade^ue(ciBra - 
hoc ubique fimiliter contingat) Tpatium 1 H K L majus fpatio IHQ^ 
quod repugnat oRenfo. itaque liquet Propofitum. 

HinQcota AFB extra totam AbB jacet, nec illa hanc ufquam imef- 
fecat. * . • ’ 

..IV. Sit curva quxpiam B A £, cujus axis A D, & ad hunc ordina- pj» , ^ , 
cabafis AD E ; tegmenti veroB A B centrum graviutis fit pandum 
H, qerquoddudafitreda RS ad B£ parallela Porro ^pondli 
R, S tranfeat altera curva (vel linea quxvis ) - M R A S N , nabens isj^ ^ 
dem axin A D , ac ita prjorcm curvam B A H fecan.^, ut ejulce pars ' ' ' ‘ 

fuperior R K A P S intra curvam B A E cadat, inferiores vero reliquae 
paries R .M , S N extra eandem ; eritfcgmcnti MRASN centrum 
graviutis infra pundum H, verius bafin M N. 

Nam c fegmento R I A O S ablatum R 1 A K -1- A O S P refidu- 
umBRKAPSE deprimet verfus bafin B E .'puta ut jam fit hujus 
refidui CentrnmgrAvitMtiiziAX- tunc adjundum BRM-t-ESN 
adhuciotumM K K A P S N magis deprimet } adedque ceneram ejas 
• infra Xconfifiet,velut ad Y. itaque confiat Propofitum. , , 

V. Circultm A F B, cujuir C, tangant duae redae BT, E S pj* ^ 
jDii«i»efr<»C A occurrentes pundis T,S; & ad C A perpendiculaies ^ 
fint redx B D, E P ; fit autem A D major quam A P j erit T D. AD ' 
c“ S P . A P. 

NameftCT.C A C A . C D. Ideoquc CT- CA . CA — 

CD : : CT CA. hoc eA TA.AD : : CT. CA.Simili raiione.conftabU ■ f 
efle SA.AP:; CS.CA. EA autem CT.CAc~CS.CA. 
quare T A . AD c;- S A . A P . vel componendo T D . A D c“ S P. 

. VI. Hjfer- 
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\ w • » . « 

VI. HyftrktUm A E B, cujus Ctntrnm C, 'tangant duat rcibc 
Fiz. »37* B T, E S , & reliqui ponantut ut in proxime prxcedentc ■ erit T D : 

AD-3SP. AP. 

Nara eftCA. CD::CT.GA. undeC A-CT. C D — ♦ 
C A ; ; C T . C A I huc eft TA.AD::CT.CA. fuppare dif- 
. curfu, cftSA.AP::CS.CA. Veriim eft C T . C A“t»C S . 

C A . quare TA.AD~aSA.AP; fcu componendo T D . A D 
“^SP.AP. 

VII. CircMli A E B ( cujus Ctntrum C ) & f*rah«lif 0 rmu A F B 
communes fint axis A D, & bansBD; fit autem ^4r4^/>/«rmw ex- 

ponens ~ — ; oc A D =; — .C A ( vel w — n . m — 2 » ; : 

H* ^ m — H 

C A . A D ) circttlMm vero tangat reda B T ; hzc quoque f4r»Mi- 
p. . _ f*rmem A F B continget. 

* 3 » Nam quia TiT tireulnm tangit, eft CT.C : : CA . CD junde TA. 

. AD;;.CACD componenddqueTD.AD::CA“-|-CD.CD Item,quo- 

.uiain cft(ex hypothefi) C A . A D : ; m — » . m — 2 » . erit per ratio- 
nis converfionem C A . C D : : m — * . » . & componendo C A -|- 
\* t-' . CD.CD::«>.». hoc eft T D . A D : ; 1 » . » . unde ( 4 ) palam fit, 

• . * quod B T pMrahliformeiH A F B tangit. 

% * * 

VIII. .Subnotetur, quod inverse, data ratione ipfius A D ad C A* 

defignabitur hinc parAbolifirmii ; qux Circnlum A £ B ad B contin- 
get. Nempe, fi A D = -y> erit f iraMiformit ex~ 

ponens. Nam pofito (ok~~ * — erit ideo (juxta crucem 

multiplicando ') mt — — & tranfponendo m c — 

iHt — ms — »/. ac ideo (squalitatem ad analogifmum redigendo ) 

: . *» — » • w — 2 « : : f . i ; : C A . A D. itaque conftat ex anteceden- 

te Propofitum. 

IX. Manente quoad caetera feptimac hypothefi , 'parALollf crinit 
A F B extra circulum A E B tota cadet. , 

fig-*39‘ Nam utcunque ducatur reda GEF ad DB parallela, quae fecet 

circulum ad E , paraboliformem in F , 'dutftxque concipiantur re:»* 

E S circulum , & reda F K p.trAUlftrmem contingentes ; Eftque 

RG^ 
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R G . A C ; ; (4) w , » : : T D . A D (0 ^ S G . A G. quare R G 

q-; S G. unde («■; patet tota A F B extra circulum A £ B jacere. ylujus af. 

• {c) l.hnyu af. 

X. Reliquis icidem flantibus, n ad bafinG E (utcunque parallelam 
ipH DB)< 8 c axem AD (onftituta inteliigatur paraMifirmu cjuldero cum ^'S* * 3 9* 

ipfa AFB generis( nempe cujus etiam exponens—) illa ad partes A 


fupra G extra cirdUum tota jacebit. 

Nam iiv arca A E accepto quocunque pundlo du^aqueMP ad 

E G parallela, & M V circulum tangente j eft V P . A P “3. S G . 
AG .—3 R G. AG;;*».»; (4) itaque rurfus liquet Propoli- 


XI. Confe£latur etiaro di£lam (ipG A F B coordinatam & ad ba> 
fin G E conftttuiam) faralMlifarmtm inhiG E DB protraftaro, 
catenas intra C irculmm totam cadere, 

■ Quod intra Circ»l»m Aatim infra E G cadet ex eo patet, quod ipfam 
tangens R £ circulum fecat (quia nempe S £ circulum tangit ; . quod 
' alibi Ct'^enlt non occurret hinc patet j Won^ potko quod occurrat 
ufpiam ad N,^ 4 )toufupra N extra c^raham aderet, contra qmun 
mododiftumacoftenfumeft. ' *• ' • ' 


Fig. i 3 p. 


(a)j,lmjmaf. 


XII. Porro, Hjftrbale kEE (cujus centrum C) ScfgrsMiftr- 
, AF B, cujus exponens , communes Tint axis AD^ balis DB j 


Fig. 


140. 


fit autem A D 



; Br B T bjftrliUm tangat . 


harc 


quoque p4r*l>oliffrtuem AFB continget. 

Nam eft CD.CA : : CA,CT.acindd AD.TA: :CD.CAj inverfcqi 
, componendo TD.AD;: GA-j-CD. CD. ^ Veriira ex hjrpo- 
thefi, ellw — 0 . 3 « — m::CA .^D ^ adeoque invetse compo- 
, nendo CA.CD::w — »*.»; & rurfus componendo CA-hCD.. 
C D : : fl» . 0. hoc eft T D . A O : ; a« . 0. unde B T hjfferMiformrm 
contingit. 


XIII. Hincrurfu data ratione ipfius AD adCA, furuboUfvrmu 
ad punAum B bfft hal^m contingens defignabitur. nempe fit A D r= 

^—CA; 'erit Nam hoc fuppofito erit (ra^^uAV 

O raul,- 
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Fig. 14T. 
( 4)1 hu]M af. 
{i)S. hujus af. 
Qc))-hujus af. 


Fig. I 4 >* 


Fig., 141. 


(a) y hujus af. 


Fig. 142. 


L E C T. XI. 

multiplicando) a t » -]- = w t w /. vel tranfponcndo t n t— 
mt~ms — Ks. unde w — «. 2 »~w;;t,/::CA.AD. er- 
go patet ex antecedente, 

% 

XIV. i^tante duodecim* hypothefi, parAMiformu A FB intra hy- 
perbolam A E B tota cadet. 

Nara utcunque ducatur E F G ad B D parallela ; & reila E R hj~ 
ferboiam, re^ta F S parabalifarmem tangant. ERque S G . A G : : C-*) 
m . » ; : T D . A D (i) “n R G . A G. unde R G CT" S G. (<■) unde 
curva A E B extra curvam A F B lota cadet. 

XV. Etiam, fi reliquis perRantibus, ad bafin G E, axin A G con- 
ftitutam imagineris ejufdem ordinis p^raboUformem ; hxc ad partes 
ipsa G E fuperiores intra hyferbaUm tota cadet. 

Nam fi in curva byperLtlic-t A E fumatur ubicunque punflum Sl, & 
ordinetur M P, ducaturque hjrperbolam tangens M V . erit V P . 
APc~«» . ». adeoque rurfus c tertia liquet Peopofitura. , , 

XVI. Quinetiam fi heee dk(lr^ coordinata farahtUformit, ad bafin ' 

E Gconflituta, ad D B proiflifta concipiatur, ejusipfisEG, B D in- 
tercepta pars extra tota cadet. 

Nam quod extra hyperbtlam infra E G cadit, exinde patet, quod 
ipfa cum ipfius tai^ente re£la E S angulum efficit minorem eo, quem 
' eadem reita E S efficit cum reft a R E hyperbolam tangente, quod au- 
tem eadem alibi, velut ad N, hypcrhl* non occurrit, patet } quoniam 
hoc polito, ( 4 ) ipfa intra hyperbolam A N tota confifteret, contra 
quam mox oftcnfum eft. ' • . . 

2 

XVII. Habeant A E B, & Parabola AFB communcra 

axem A D, & balin D B , parabola ad partes fupra B D intra Cir cu- 
lum ; .at infra H D extra cira^m cadet. 

Sic cn\m Circuli DiamcteWk. Z, & ei,s qualis A H ad B D paralle- 
la, & conneilatur Z H ; SchuicBl) produfta adi; ergo DI eft 
Parameter p.orabola A F B. quod 1« fupra B D utcunque ducatur rcfta 
E F G K ad B D parallela circuhtm fecans in E, parabol.ara in F, re^Fas 
A Z, H Z, jn G, & K, patet elTeG Eq — AG xGK:r"AGxDI 
— G F q. unde G E c~G F. Item, li infra B D utcunque ducatur 
re£Ia N\ N O L ad B D parallela parabolam fecans in M , circu- 
lum in reftas AZ, HZinO, ^ L, itidem pattt elTc MOq 
A O X D 1 C" AOxOL=rNOq. 5c ideo M O 


Digitized by Googie 


L E GT. XI. 


C" N O. quare liquent ea , quae Propofita funt. 

Si Circnl» fuoftituatur EUipJisy eadem conclnlio valet idem difeur- 
fus probat ; pofitS A H EUipfisparMmetre. . 
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XVlIf Habeant A E B (cujus axis A Z, paratneter A H) 

8 rp 4 ral>ola A F B axin eundem A D , & bafin D B, MraMa fupra 
• O B tota extra cadet, extra vero, H infra DB protraha- Fig.143. 

tur. • - • • . 

Nam connexae Z H occurrat B D in I ; ergo D I eft p/trmM* p 4 ~ 
rameter. Qpod li fupra B D utcunque ducatur re^ta F E G K ad B D 
pa/allcla, fecans hyperbolam in E, parabolam in F, reftas AD, ZH 
-punAisGjK, eritFGq = AGxDlLr"AGxGK=EGq. qua- 
re F G cr*" E G. ^t>d Ci infw B D, utcunque ducatur refta MNOL 
fecans hyperbolam in N, parabolam in M, redtas A D, Z H in O, & 

L, erit NOq = AOxOLc~AOx DI = MOq.& inde N O 
cr M O/ unde conftant ea quae propofita funt. . 


XIX.E diftis eliciuntur hac *d Circnll p$rtlntntes regn~ 

U. Sit B A E circnli portio, cujus axis AD, bafisBE; iitqocC 
eentrum circuli, & E H finus reftus arcus B A £ ; item, Iit A D = ' 44 « 

.■*2t 

— C A 1 critv 1 . 7- — — A D X B E c~ port. B A E. 

t - ’ j f — 3 j • • ■ 

i^BHcrarc. B AE. 


•v3 


3 f 

•^AD »< B E “^.port. B A E. 


4. EH+ 4 -BH- 3 arc.BAE. 


• • • 

XX. Itidem hx deducuntur ad 

gnlx, ShhjptrbaU (cujus centrum. C) fegmentum AD Bj Kabeni E>g*Mr* 
axinAD=— CA’; iScbafinOBr , ' . . ' 


erit I. 
■’ 2 . 


ADxDB-afegm.ADB. &: 

^A D xDBc~fegm.ADB. . ,7 

O 2 XXI. Porro, 


• • 
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Fig. t^6. 

ap. 

(i) S. hujus ap. 


XXI. Porro, fit clrcnU (cujus centrum C) Tegmentum B A*E, cu- 
jus axis A D, & gr«vit*ut centrum K ponatur autem A D =: 

-p C A , 3c H D =r * A D . erit H D major ipsa K D. 

' Naro per H duatur re^ O P ad B E parallela j edque punSum 
H (a) centrum furuUliformiij (puta A F B) ad bafin B E 

f — f * • * 

conftitutjr, cujus exponens &(i)quar proinde circulum AEB 

t • — s m . X t — t 


tangit ; (naro fi , 


11 — j m * * j r — jj 

inde H (4) erit centrum gravitatis firuholi formis ifti coordinatz per 
O, P tranfeuntis, 6: ad balin B E pertingentis. Hic autem fupra O 
P (e) extra eircw/iin» cadit, 6c infra OP(d) intra ipTum; (r) adedque 
pungam H fupra K fitura eft, 

‘ XXII. Sin ^un^iumL fit centrum gravitatis furnl/eUy erit L infra 

K litum ; adeoque K D c — ~ AD . Patet ex 4, 5 c 17 hujus appen- 

• 5 « , 

diculz.* ^ 

XXIII. Sit HyperMu (cujus centrum C) ftgmentnm B A E, cujus • 
axis A D, bafis B E . gravitatis centrnro K { ponatur autem A D 

~jCA,&HD= ^^ AD; erit H D minor ipsa K D. 

Nam per H ducatur re£U O P ad B E parallela (4).Eftque pun^m 
H centrum gr. p4r4^/iyvrii»«r, puta AFB, ad bafin DB conIHtutz, 

cujus exponens ; (^)quz Sc HjptrbtUm ad B contingit (nara 

^ f-l-/ H . If-j-i »W X , s . 

H ■■ =-rrt «"tt . . 1 = r r,.::: J (<*) quare H em cen- 


m 




pro- 


(f) I o. hujus ap 
id)iihujsu *p 
{^e) j^.hujsu ap. 

Fig. 146. 


F»g- >47* 

^a) i.hujm.mp. 
j,hmjtK ap 


2 i-\- J 


n . if-l-i 


4-t-lWi 


(s)lf. hujus ap. 
(si)s6 hujus ap 
(s ^ .\Jiujm ap. 


tntm graviutis paraboliformis ifti coordinatz per 0,P duftz,& ad BE 
pettingentis. hzc autem fupra OP (c^ intra hypcrbolam cadit. 
& infra O P (d) extra illam} (e) inde pune.um K fupra H 
exiftit. 

f 

XXIV. Parabolz centrum gr. (putaL) fupra K exiftit, adeoque 
K D t A D. Patet ex 4 , & 1 11 hujus appendiculz. 

XXV. Ke 
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XJCV. Ne fpecolatio prxfcns, $b hujitfmgdi emflftres mttb»dtt Cj- 
ehwutricoi $ndi 0 s frtmttlgAtaty afp<^nanda videatur, adjungemus con^ 
fe^num unam vel alterum, qaibin forte folis hxc paucok meruerant Fig> t4tt 
impendi ; a quibas nmpe Mtutinut^ fui generis innasae« ^ 

radetaminantur. 

Sit StmieircMlm ABZ, cujus centrum C} fitque ftgmmHm 

U 

A D B { 5c huic adferipu ffrahtlifarmu A F B, cujus exponens — » 

fit item A D =~~— C A j f*rAh»liftrm]i autem pArumter (hoc 

efi reJla, cujus aliqua potefias in poteflatem Tegmenti axis, feu A D, 
duAff conficit feteftAitm ordinatx, ceu D B) nominetur^ } erit^ in fuo 
genere mMxlmum. 

' Nam utcunque diKatur G E ad D B parallela, & ad G E pofita 
concipiatur fAraboliformu^ ipfi A F B coordinata, cujus pMrMmtn di« 
catur^. quum ergo p/fr4^A/0r)i»tf A F B eircnlum extrorfum contin- 
gat, erit G F c“ G Ej adedque G F" c“ G E2 j hoc * 

A Gl C” <j "~' X A Cjl ^ quare fcrq. 

Notandum eft efle p *''"*.* = Z D“ a A D^IZLl . dk * 

= ZG:: X A . unde Z D* k A D"‘ 7 *"gp -ZjG»xA 

quare Z D" x A D ""* '' eft maximum. 

Exemp. 1 . Sit » = I , & w = 3 . erit ideo p^ = ZD*-xAD = 

"LDq xBD ^ ^ vel >* = Z D X B D . Item A D =: 

- f C A. 

2. Sitw = 3 , &*w= 10. eritp^^ =ZD'® *AD7 
• velp^ -ZD^x AD* =ZD’ xbD + .Sc AD 
= fCA. ^ 

XXVI Sit item hrpericU ( xquiiatera^) cujus centrum C, axis 
Z A } Sc huic inferipta pArAheiiftrmu A F B cujus expo- 

nens pAr^meter p . fitque ADxi- ^^ ^ ” C A | critp fuigene- 

neris maximum. * 

Nam utcunque ducatur E G ad B D parallela & ad £ G conftituta 
intelligatur pMraboliformUy ipfi A F B coordinata, cujus pArAmeter (j. 
quum ergo pArAkhformis A F B hjperbtlAm introrfum continga^ 
eritGF • "SG E JL j hoceftp-Z* AG " “3 j "ILI x AG " | 
quare p“^q. ^ ^ NttAAitm 
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' fpMtio Vp 4 ? circa axem V D rotato fabiuflnm folidi ex fpatio 
D R S H, iriJem circa axem V D rotatoy cunfefli. 

Nam o^> HL. LG:: PD.DH:;D 4 * DH:: 

DH::D 4 HS^DHi erit HLxHSxDH=LGxD 4^. 
= DCxD 4 f* Simili plane difcorfu erit LKxLX x DL = 
CBxCZ^i & KlxKXxDK =BAxBZ^,&c. atqui foU- 

dum pdui cft AZf-J-BZ^-i-CZ f , &c. Sc folidum poRe- 

rius eft DlxlX “h DKxKX-|-DLxLX, &c. itaque 
conRat Propofirum. ^ 

> IFig. 124. IX. Harc itidem omnia fimili ratione vera funt, etiam fi curva VEH 
re^ V D convexas fuas partes obvertat . nempe quovis in furva ac- 
ceptopun^to E ^ & per hoc du£la E P ad curvam VEH perpendicu- 
lari, « £ A Y ^ redam V D normali, fadaquc A Z = A P j erit 
D H 4 : 

fpatium V D 4 = — Sin quoque fiat A Y = V P j erit fpati- 
um V D 5 Et pariter quoad cactera. 

Ex bis vero Tieoremati/ foam tam/auraram mar»ititdtmem (ex 
ipfarum immediate conRrudione) dimeofioaes inaotefieant , ab expe- 
rientia fitcilc comperietur. 


Fig. 12$. 


X Sit rurfus curva quaepiam V H ( cujus axis V D, bafis D H) 
& linea D ZZO talis, ut a curvx pondo quopiam^ ceu £, dudi 
reda ET, quz curvam tangat, &reda£IZ ad bafin parallela, fit 
qerpetuo 1 Z xqualis ipfi A X ^ dico /patiam OHO /patio V D H 
aqaari, 

/Equifecetur enim reda D H indefinite , pundis I, K, L, per qux 
ducantur reftx EIZ, FKZ, GLZ ad VD parallclz, curvaeque oc- 
currentes ad E, F,G, unde ducantur redx EA, FB, GCad HD 
parallelz, redzqueE^.FTjGT (ut&HT) carvam tangeatet ^ 
lineae vero fe, ut Schema monftrat, interfecent. Eftque jam triangu- 
lum G L H fimile triangulo T D H (nam ob divifionem iftam indefi- 
nitam arculus G H redz inRar cenCeri potefl , eatenus tangenti H T 
coincidem) quare LG.LH::TD.DH; & LGxDH = LH 
xTD;feuCDxDH=LHxHO. fimili ratiocinioeft B C x 
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CGrrKLxLZj 3c AB X BF= IKxkZ, &VAxAE = 
DIxlZ,. Verum fumma CD X DH-l-BC X CG-l-AB X 
BFn-VAxAEa fpatio V D H minime differt . & fumma L H x 
• P P ■,1' ^ LxLZ-i-JKxKZ'|-DIxlZ,a fpatio D H O mi- 
nime differt, itaque fpatio V D H, D H O aequantur. 

Hoc perntile 7 hiortma doaiilirao Viro D. Greearit yd l^rd<me>fjS 
debetur j cui fequentia fubnedimus. 


« 7 * 

XI. lifdempofitis; folidum ex fpatio DHO circa axem R 
routo fa«um duplum erit folidi fafli ex fpatio V D H itidem circa ax- Fi? i - e. 
em VD rotato. *->• 

NaraeAHL. LG:: (DH. DT:: DH. HO::)’ DHq 
DHx HO. unde HL xDH x HO = LGxDH« = CDx’ 

DHq. Similique difcurfu funt L K x D LxLZ = BCxCGq. 
&KlxDKxKZ = ABxBFq. & demum IDxDIxI2L = 

V A X A E q. Eft autem (ut vulgo notatum habetur) fumma C D 

xDHq-hBCBxCGq4-.A BxBFq-f-VAxAEq dupla 

fumnue DI x I E -h DKxKF-hDLxLG, &e. Qyare folidum 
ex fpatio H D O circa axem D R converfo fadum duplum eft folidi 
quod e fpatio V D H circa V D converfo producitur. * ' 


. XII. Hinc, fumma DI x IZ-t-DK xRZ, D L x LZ, &C. 
aequatur fummx quadratorum ex applicatis ad V D j fcilicet iplis AEq 
-+- BFq -|- C Gq, &c. • ^ ^ 

< 

XIII. Simili ratiocinio conftabit fummam DlqxIZ-^l-DKqx 
KZ“1 • DLq X LZ,&c. triplam ede fummz D 1 q xl E-j-» DKq 
X K F D L q X L G, &c. hoc eft aequalem fummx cuborum ab 
omnibus A E , B F , C G, &c. ad V D applicatis. Idem quoad rt- 
tiqnM fattfiMes obfervabilis eft Conclufioniim tenor. 

XI V. lifdera politis ; fiDXH Iit linea talis, ut quaevis ad DH 

ordinata, ceu I X, Iit media proportionalis inter libi cortgruas ordi- 
natas 1£, I Z } erit folidum ex fpatio V D H circa axem D H rotaro 
duplum folidi ex fpatio D X H circa eundem axem D converfo pro- 
creati. , - ^ • 

Nam ob VAx AE=DIxIZ,erit VAxAExEIr; DlxlZxlE— IDx 

X — KLxLXq, occ. Eft autem fumma V A x A E 

X E I -p- A B X B F X F K “H BCxCGxGL, &c. Subdupla liim- 
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tax VDq + EIq ^-FKq4- GLq , ergo Aimma 1 X q -j- 
KXq-t-LXq-+-HXq, fubdvipla ed fununx VDq—EIq-f- 
F K q -j- G L q. Vndc liquet Propofitum. 

. XV. C^od fi curva D,(H talis concipiacar, ut lit ordinata qucpiam» 
ceu 1 X, inter congruas ordinatas 1 £, lZ.bim:dia * ^ erit fumma cubo> 
rum ex I X, KX,LX, &c. fubtripla cuborum cx D V' Je,KF, & c. Sin IX 

fit tj^ed erit JXqq^-KXqq^-LXqqAc,=5!'S9:!:i&^^ 

&c. ac ita porro, quoad exteras poteftates. * Not. bimediam ap- 
pello, quz duarum mediarum proportionalium prima { trimediam, 
quae trium prima eH, Scc. 

Hxclimiirrationecolliguntur, ac comprobantur, piget 

XVI. Sit porro linea V Y Qjtalis, ut ordinata AYipfiAT; Sc 

ordinata B Y ipfi B T, &c. xquentur ■ erit I Z q K Z q ~t-L Z q, 

&c. ( fumma quadratorum ex ordinatis a curva O Z O ad re^am DH) 

• jequalis furamae VAxAExAY-^ABxBFx BY-i*BCxCG 
X C Y, 6cc. (hoc eft figurx V D H in figuram V D • 

XVII. Item, fumma I Z. cub. 4- K Z cub. ^-LZeub. &c. = 

VAxAExAYq^-ABxBExBYq^-BCxCGxCYq, 
&c. hoc ejl fi£ttr* V D H figar* V D doQ* ) . Simi- 

lis & aliarum foteftatum eft ratio. 

Ad ftiperiorum normam tuee facile colliges. 

I - - 

XVIII. Eadem vera funt, & omnino fimili ratione comprobantur , 

6. Etiam fi curvae V H convexa re£he V D obvertantur. Nempe, fi linea 
DZO talis fit , ut duda per quodvisin nirva V H pun^nm £ ungente 

• ET,& EA ad HD parallela, ac EIZ adVDparallela,fit perpetim 1Z= 
AT ;crit fpatium DHO fpatio VDH arquale^Sc folidum fa^um ex fpa- . 
D H O cirCa axem V R cooverfo duplum erit folidi ex fpatio VDH 
circa eundem axem V D rotato produ^li. quin & reliqua pari modo 
convenient.. . • ' • 

XIX Porro, fit curva qu.rpiam A M B, cujus axis A D, & huic 
perpendicularis B D , tum alia fit linea K Z L talis, ut fumpto in cur- 

7, va A B utcunque pundo M • & per hoc dudis reda MT curvam' 

A B ungente, reda M F Z ad D B parallela (quat lineam K L fccet 
in Z, redam A O in F) dataque quidam linea R | fit T F . F M 

R. 
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R . F Z t erk Tpatium A D L K atqutle reAanguto ex K, & D B. 

Nam m P H =: K { Sc compleatur reAangulwn B O H 1 ; tum 
alTumptS M N indclinite parvi curvz A B pankuli dnomcur N G ad 
BDj &MEX, NOS ad AD parallelz. Eftque N O. M O ; ; ' 

TF. FM: : R.FZ. UudeNOxFZ=MO xR. hoceft‘Fc; 
xFZ = £Sx EX. ergocum omnia re^tangula F G x F Z minime 
di^fffant a Ipatio A D L K ; & omnia totidem re^angula £ S x £ X 
componant ic£iangulum D H } B> Tatis liquet PropoOtum. 

» 4 ' 

XX. lifdem pofitis, iit curva PY CL nlts, ut fumpta in fumpea 
. re^M.X ordinata E Y (refpe^iivz) ipfi FZ zquetur, crit/»ww 4 
<juairMt»rnm ex F Z (ad rcilara A D computata) par ei quod fit ex 
ipTa R in fputimm D B Q B duda. 

Eft enim FG.ES::NO.MO::R*FZ. FZq.*:Rx EY- . 

F Z q. adeoque FG*FZq=ESxRxEY. v 

X^.Simili ratione / ftmmM CHktr»m ex FZ equator ei quod fit ex R 
in fommam quadratorum ex replis £ Y ad B O applicatis.neque non fi- 
mili quoad reliquas poteftates tenore. 

Fig. 1 2 8» 

XXII. Sh curva quaevis D O K . m qua defignatum punctum D . 

& ruBtenfa reTbi D K ; Iit item curva A £ ulis, at a D projeda qu&- ' -* 
visrcftap MF (qu* curvas fecet pundisM, F) dudiTqueDSad 
DM normali, & M S curvam D O K mngente (concurrentibus utiq; 
pun£io S) datique quadam R, iitDS. xR::DMq. DFq^ erit 
ipatium A D £ zquale ex R, D K. 

Nam fubtenia D K indefinitd fe^ coocipiatur puniSis PCL, &c. 
rerquae centro C deferipti tranfeanc arcus PM,-,Q^RN j curvam 
. b O K ferantes pungis M, N ; per qux ducantur reftz D M F, 

DNG; lintveroDTad DK; & DS ad D M perpendiculares; 
quibas occurrant tangentes K T, M S. demurn centro D per E duca* 
tur arcus EX; & per F arcus b Y. Jam, ob fedionem indefinitam, ■ 
efttriangalumKPMtriangDloKDTnmile. acideoMP. PK:: 

T D . D K .■ item eftDP.PM:;DE.EX. feu, propter afiigna* 
tam caufiun, OK.MP::DE.EX. ER itaque MPx DR.PKm 
M P:: TDxDE.dk XEX. hoceft DK. PK;; TDx DEq. 
DKxEXxDE. ac inde DKqxEXxDE = PKx TD X 
DEq. (4) EftautemDT. i R • ;DKq. DEq ; feuDT xDEq 
=r 2 R X D Kq. ergbcR DKq x E X x DE = PK x a R xDKq. 
quare EXxDEsriRxPKj hoc cR,i feRor D E X = a R xp K. 
unde feRo>* DEX = RxpK. Simili plane dtfcurfu feRor D F Y 

‘Na xquator 
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arqviatur ipfi R x R M, vel R x QP. itaque totum fpatiara A D E 
quod ab e)ufmodi ferioribus minime diifert adarquator toti R x D K . 
quod erat Propofitum. « w 
> • > . 

XXIII. lifdem, quoad cartera, pofitis atque paratis, ducantur KH 
ad K T, & M I ad M S perpendiculares ^ ic, concipiatur jam curva 
A E natura talis, uiruDE = VDKxt)H; & DF = ^DMk 
D I } ac ita perpetuo • erit fpatiom APE quadrati ex D K fubqua- 
druplum. 

NameAMP. P K : : DK.P H : :DKq .D K x DH:; DKq. 

DEq. item DP.PM::'DE.EX, hoc eftUK. PM,: DE. 

EX. ergoMP xDK.PKxPM::DKqxDE.DEqxEX. 

, hoceflDK UK::DKq.DExEX.vclDKq.DKxPK::DKq. 

D E X E X . unde D K P K = D E x E X. bimili ratione D M* MR 
* f vel D P X P Uj = D F E Y. Verum omnia DKxPK, DPx 
P Q_, Scc. arquantur femifli quadrati ex D K j & omnia D E E X, 

D f X F Y, &c s^quantur [patie EDA. unde manifcRe con- 
fcquitur Propolitum. 

XXIV. Sit curva quaepiam D OK, in qui punftum D. cuique 
fubtendatur rcfta D K ^ (it item curva D Z 1 talis, ut fumpto incurva 
D O K punilo quopiam M, connexaque D M •, & duria D S ad DM 

.*• perpendiculari , & M S curvam D O K tangente ; fumpta demum . 
D P = D M, & durta P Z ad D K perpendiculari, fit P Z = D S ; • 
erit fpatium D K 1 aquale dap/o [patio D K O D. 

Nara rcila K P concipiatur indefinitd parva ; & D T ipfi D K per- 
pendicularis fit , & K T curvam D O K tangat. Eft itaque (dudo 
arcuMP) rurfnsKP . P M : ; KD. DT:: KD.KI. undeKPx 
K I = P M X K D. Capiatur alia particula P Q^, & centro D per 
ducatur arcus Q N> quem fecet fubtenJa D.M in R • eft ergo rur- 
fus M R . R N : : M'D . U S ; hoceftP Q. R N : : M D . P Z qua- 
re P ^x P Z = R N X M D . ac ita continuo deinceps, patet igitur 
omnia limul rcftangula K P x K I , P P Z,&c. zquari aggrega- 
to omnium P M x K D, R N x M D, &c. hoc eft fpatium D K I 
duplo fpatio D K O D xquari. 

XXV. lifdem quoad coeterapofitisatque paratis, ordinatas PZ jam 

'I zquales concipiantur ipfis M Srefpeftivis . Sc ad reilam afiumptam- 

X k., diSantiafqueXi^,X>M,X», &c , squales ipfis curvae partibus 
DO K, D O M, D O N, 5cc. applicentur reftae It. d, w d, « d, &c. 

pares 


. Digitized by Googie 


93 


L E C T- XI. - 

pares fiibienfis K D, M D, N D j &c. erit fpatium X ^ i *quale fpa- 
tio D K I. 

Nameft KM .KP: :K T. K D . hoc eft -t» • KP : ;’K I . . 
unde i^wXi^</ = KPxK]. Similique pafto, M N . M R ; : M S . 

M D . fen mn . P Q : ; P Z . m d . unde »» » x = P Qj< P Z . 
ac ita deinceps, unde conflat Propofitum. 

• 

XXVl. Sin porro, perfiflentibus reliquit, adfumpta qu&visre 3 a. 
complctoquc rcitangulo X /», curva DZI talis intelligatur,- 
ut Iit M D . M S : : . P Z j erit reftangulum X ^ A aequale Ipatio J^ig- 130. 

D Ki. 

Nam eA rurfus KP.KM;;KD.KT: adeoque K Px . 

K I = ("K Mx X . Sitniliterque P Qj<^PZ =» » x 

iLg . ‘ac ita femper. Unde confut. 

Hinc noto fpatio D K I cognofcetnr quantitas curvi D O K. • • 

Hujufmodi vero complura deprehendet quifquis hanc Miner am pe- 
nitius cxplorarit, ac excuAerit. Faciat cui id vacat & adlubef- 
cit 

XXVII. Ufui forte nonnunquam erit (mihiTubindefuit^ & hoc, 
c primiAis dcduftura Theorema. Fig. 131; 

Sit curva quipiam VEH (cujus axisVDjbafis DH)quara tangat ut- 
cunque reila £ T ; ducatur E A ad H D parallela, tum altera Aa- 
tuaturcurva GZZ talis, uta punclo E dufta rCiAS E Z ad V Dpa> 

■ rallela (qus balin D H m I, curvam G Z Z in Z fecet ) 'adfumptaq^ 
qn&piatn determinat.a R, fit femper DAq. Rq::l>T.lZ} erk 
DA.AE::Rq fpat. DIZG. (vd hdo DA. R:; R.DP. 
duifaque P Qad D H parallcl.^,erit ReLi^ngHlnm D P(i,l par fp»- 
fieDGZI). , ’ 

Etiam hoc adjiciatur » ; nonnunquam ufui futurum. ”• ‘ , .--ft 

XXVIII Sit curva quilibet A M B (cujus axis A D) j fit item li- 
nea KZL proprietate talis, ut fiimpto tn A M B quocunque punilo ^*g’* 3 **_ 
M, 3 cab eo duftis reftfi M P aJ curvam A B perpendiculari ( qu.T 
axem A D fecet in P ) & Tefli M G 4id A D perpendiculari (quz 
curvam KZL fecet in Z) fit conAanter G M . M P : : arc A M . 

G Z } erit fpnilm» A D K L iqualc [tmijji quadrati ex ai;cu A M. 

Hic inquam, c pricedentibus haud magna 0 perj colligamur , id 

vero fuAkiat admonitum • etenim hic animus cA paulo fubfi Acre. • * 

% . • 

APPEN- 
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Fig* U4-' 


I, Uiti pridem ante plures annos illodris WnJCbrt^iani Hitgenil, 
luftrarcm , ac in co vccfarus adverterem ad id 
negotii duas prxfcrtim ab ipfo methodos adhiberi ; quarum una C<>- 
cttlifegmeHtum duobus paraboi icis (uni inicripto, alteri adreripto) 
medium effe monftrans , illius inde magnitudini limites przicribit; 
altera Pmrabdiei fegmentiy & ‘FsrsUeUgrMmmi arque altorum cen- 
tris gravitatum medium interjacere centrum gravitatis circularis ftg- 
menti oftendens, alteros exinde limites, adiignat ; incidit mihi cogi- 
tatio pofle loco parabolx in prima methodo, nec non viceParallelo- 
grammi in fecunda, parabolitormium aliquam circulari fegmento cit»- 
cumfcriptibilem ufurpari, fic ut res aliquanto propic» attingatur • id 
mox verum effere perpensa comperi^quin&prarterea notavi facilcrup- 
pares methodos accommodari.’ Qjro- 

rumdemonflratio (prz aliis imrtaffe, qux excogitari poffent) brevis 
& clara cura c fupra politis confeqiiatur aut pendeat, eam (alioquin 
opinor haud injucundam) hic vifum eft apponere. 

II. Adfumirous autem b^rc pervulgata } quorumque demonfiratio- 
nes e prxmonftratis haud difficile variis modis colligantur ; fi partih- 
Itftrmu B A E (cujus A D, %»fts vel ordinata B D E, T»n- 

.gens B T i Cravltntis centrnm K) exponens fit — . erit Area B AE 
s= "f- ADxBE; «cTD = — AD, &KD=-,~ AD. 

III. Sint du* quxvis curvx A E B, A F B ( quarum communis 
axis A D, ordinata D B ) ita fe habentes, ut dufta quacunque rci5U 
£ F G ad B D parallela, qw lineas expolitas punc^lis E, F,G fecet, po- 
litoque quod reflx E S, r T tangant curvas^ (illa curvam A E B, Etc 

ipfam 
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ipfaroAF B) fit perpetuo TG major quam SG; dko nuHam cur- 
vae’ A FB partem intra ipram A E B cadere. 

6i fieri potefi, cadat pars N F M ; ita fcilicet ut corva A F B ciir- 
vam A E B inter fecet pandis M, N j his autem inter jeda condpiamr 
* indeterminate ordinata £ F G ; iint vero lineae L X K , R Y Qjtales, 
utdudis redis EO, FP ad iptas E S, F T perpendicularibus, protra- 
daqueredaEG, ut harc didas lineas LK, Q R fecet pandis X, Y^ 
ficGX = GO,&GY =GP- Jam e» oAenfis patet cfle 

I H K L =fpat.lHQR}adedq, fpat.lHKLjHQ^ 

zquari. Verum obGE. GO(GX): :SG} GE.‘“^aSG . GF“tjTG.GF; : 
GF.GP ( GY) “taGE.GYj eftGXc-GY; ade^uc(dBm . 
hoc ubique fimiiiter contingat) fpatium 1 H K L majus fpatio IHQ^ 
quod repugnat ofienfo. itaque liquet Propofitum. 

Hinc tota AFB^extra totam Ab£ jacet, nec illa hanc ufquam imee^ 
fccat. * *" , • 

a 

L 

IV. Sit curva quxpiam B A E, cujus axis A D, & ad hunc ordina- pja * ? r 
ta balis A D E ^ fegmenti vero B A £ centrum gravitatis fic pnndum ^ 
H , qer quod duda Iit reda R S ad B £ parallela Porro m ptmdUi 

R, S uanfeat altcmxurva (vel linea quzvis ) - M R A S N , habens it^ 
demaxinAD, ac ita prjorem curvam BAH fecans, ut ejufce pars *' 
fuperior R K A P S intra airvam B A E cadat, inferiores vero reliqu* 
partes R M , S N eitra eandem ; erit fegmenti M R A S N centrum, 
graviutis infira pundum H, ver^ bafin M N. ^ 

Nam c fegmento R 1 A O S ablatum R 1 A K -h A O S P refidu- 
umBRKAPSE deprimet verfus bafin B E. 'puta ut jam fit hujus 
refidui C>»rrNw^r«t/it4r/ifadX; tunc adjnndum BRM-t-ESN 
adhuc totum M K K A P S N magis deprimet . adeoque centrum ejos 
infra X confiftct.vclut ad Y. itaque confiat Propofitum. ^ , , 

V. CircyJtm A F B, cujus rejitr*#*» C.tangant dux redx BT, E S p,- , 
DiaixwtrffC A occurrentes pundis T,S; & ad C A perpendiculares ^ 
fint redz B D, E P ; fu autem A D major qualb A P { erit T D. AD 

- CT"SP . A P. 

. NameftCT.C A :: C A . G D. Idcoque CT- CA . CA — 

CD ; : CT ,CAj hoc eA TA.AD ; : CT. CA.Simili rationexonftabli ■ j 
efleSA.AP;: CS. CA. Eft autem CT . CAcrCS.CA. 
quare T A . A D S A . A P . vel componendo T D . A D c~ S P. 

. VI. Hjfcr- 
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i 

VI. fJyperlalam A E B, cuju9 Centrum C, 'tangant duae rc£be 
Fie. 137. B T, E S , & reliqua ponantur ut in proxime praecedente j erit T D : 
AD** 3 SP.AP, 

Nam eft CA. CD:: CT.C A. undeC A-CT.CD — . ’ 
C A : ; C T . C A ) hoc eft TA.AD::CT,CA. fuppare dif- 
curfu, eftS A. AP: : CS. C A. Vcriim eft C T. C A“^CS. 

'c A . quare TA.AD-aSA.AP- feu componendo T D . A D 
•^SP.AP. 

, Vll, Circuli A E B ( cujus Centrum C ) & puraUliftrmif A F B 
communes lint axis A D, & balls B O } Ut ^■Qitrafuru^^»l^farmn ex- 

a »* 1 

ponens ; & A D — C A Q vel iw — n . m — 2 a ; : 

^ w * m — n 

C A . A D ) circulum vero tangat reda B T ; haec quoque puruMi- 
. ftrmem A F B continget. . 

rig. 135» Nam quia BT circulum tangit, eft CT. C A : : C A . CD -unde TA. 

« AD;;.CACD componenddqueTD.AD;;CA- 4 ^D.CD Item,quo- 

.uiam eft(ex hypothefi) C A . A D : : m — » . m — 2 a 5 erit per ratio- 
nis converfionem CA.CD:;»» — a. a. & componendo C A -j- 
, C D . C D ; : fl» . a . hoc eft T D . A D : ; w . a . unde (a) palam fit, 

■ < * quod B Tfurutmlif armem A F B ungit. 

VIII. Subnotetur, quod inverse, data ratione ipfius A D ad C A* 

defignabitur hinc paruboliftrmu ^ qux Circulum A £ B ad B contin- 
get. Nempe, fi A D== -y, erit ^^-::;.-^didaepjraWi^<>riw/kcx- 
* ' f - - / » 

ponens. Nam pofito fore— erit ideo (juxta crucem 

multiplicando )»#f. — ms — ztn — sn. & tranfponendo m t — 
z ut — ms — ns. ac ideo (aqualitatem ad analogifmum redigendo ) 
m — n.m — 2a:;t.i::CA.AD. itaque conflat ex anteceden- 
te Propofitum. 

IX. Manente quoad catera feptimac hy^oihefi , 'f.iraU>Hfa>n>ic 
A F B extra circulum A E B tota cadet. , 

f‘g-* 59 ’ ’ Nam utcunque ducatur reda G E F ad DB parallela - qus fecet 
circulum ad E , paraboliformem in F ; dutftxquc concipiantur redx 
E S circulum (Sc reda F R p.irahlifarmem cfeuitingentes ; Eflque 

RG 
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R G . A C ; : C<*) *w.»::TD.AD(i)i^SG.AG. ^are R G 
cp: S G. unde (c ) patet tota A F B extra circulum A £ B piccre. 

X. Reliquis itidem Bantibus, ii ad bafm G £ (utcunque parallelam 
ip(i DB)^ axem AD (onQituca intelligatur pdraMifirmu ejuCiem cum 

ipfa AFB gcncris(ricrapecujus etiam exponens-— ) illa ad partes A 

fupra G f, extra circiUiim tota jacebit. 

Nara ia arca A E accepto quocunque punAo M, du^aqueMP ad 
E G parallela, & M V circulum ungente . eft V P . A P “3 S G . 
AG.—3 R G.AG («) itaque rurfus liquet Propoii- 
tura. 

XI. Confe£bitur etiam diRam (ipH A F B coordinatam & ad ba< 
fin G E conftitutam) ftr*yoUfvrmtm infra G £ ad D B protradtaro, 
eatenns intra C iretUum totam cadere, 

' Q)i6d intra CtrenJmm Ilatim infra E G cadet ex eo patet, quod ipfam 
tangens R £ circulum fecat (quia nempe S £ circulum taogit ) . quod 
’ alibi C‘i^enie non occurret hinc patet } Woniira pofito quod occurrat 
ufpiam ad N,^4)toufupraN enra cffculum caderet, contra quam 
modo diftum ac oftenfnm eR. 


XII. Porro, HjiptrlfgU A E B (cujus centrum C) Scf 4 r*M$ftr- 
,mit AE B, cujus exponens communes fint axis AD^ baHsOB | 


fit autem A D -=r ^ C A j & B T hjferbiUm tangat / harc 

quoque p4r*hcHfcrmtm AFB continget. ' 

Nam eft CD.CA : : CA.CT.acindc AD.TA: :CD.CAj inverfeq} 
componendo TD.AD;;GA- 1 -CD.CD. ^ Vcriiui ex hypo- 
thcli, eftw — «.3« — r»::CA .^D j adeoque inverse compo> 

. nendo CA.CD::w — «*.«; & rurfus componendo CA-+-CD.. 
C D ; : m . V. hoc eft T D . A D : ; w . unde B T hpperbtllftrmtm 
contingit. 


XIII. Hincrurfu data ratione ipfius AD adCA, pntr4boltf«rmu 
ad punRnm B hjpt contingens delignabitur. nempe Tk A D r= 

CA; erit — = Nam hoc fuppofito erit (r«*;«/i'r 

c * • «t at -f' f - - 

O rauU- 
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(fl) 

"tP: . 

(^) J jjiijui af. 
{c) j.hnjtu ap. 

Fig. 1 3S* 




Fig. ijp. 




Fig. 140. 
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multiplicando) xtH'\~^r=.mt-\~ws, vel tranfponendo t n 
m t ~m s — ‘Ks . undem — « . a» — w;;tff::CA.AD. er- 
go patet ex antecedente. 

• 

XIV. Stante duodecimae hypothefi, paraMiformu A F B intra hy- 
perbolam A E B tota cadet. 

Fig. 1 4T. Nam utcunque ducatur E F G ad B D parallela ; & rc 61 a E R hj~ 
(4)1 hujui af. perlfolttm, rcfta F S parabitiformem tangant. Eftquc S G . A G : ; («) 
(i)s.hujusap. „.«;;XD.AD(i)-3RG. AG. unde R G c" S G. (c) unde 
uju* af- A E B extra curvam A F B tota cadet. • • 

XV. Etiam, fi reliquis perRantibus, ad bafm G £, axin A G con- 
. ftitutam imagineris ejufdem ordinis faraboUformem ; hacc ad partes 

•Fig. 1 4 1 . jp5j G E fuperiores intra hyperboUm tota cadet. 

Nam fi in cnrva hyptrbtlic* A E fumatur ubicunque punflum Kl, & 
ordinetur M P, ducatiirque hjrperbolam tangens M V 5 erit V P . 
APcr"w.». adeoque rurfus c tertia liquet Propofituna. , , 

XVI. Q^inetiam fi hac -dllera cooidimu parabellftrmuy xdbidn 
E Geonftituta, ad D B proifkAa concipiatur, ejusipfisEG, B D in- 

Fig. 141. tercepta pars extra Ar/»frW4w tota cadet. • . . 

Nara quod extra hyperbtlnm infra E G cadit, exinde patet, quod 
ipfa cura ipfius tabente reila E S angulum efficit minorem eo, quem 
' ^ ■ eadem reita E S efficit cum re£fa R E hyperbolam tangente. . quod au- 
tem eadem alibi, velut ad N, non occurrit, patet; quoniam 

hoc polito, (4) ipfa intra hjperbaUm h N tota conlifteret, contra 
quam mox oftcnfum eft. ' « . 

XVII. Habeant AE B, & ParabeU AFB communem 
axem A D, & bafm D B • .parubela ad partes fupra B D intra Ctrcn- 
ium ; .at infra B D extra circum cadet. 

Sit cnmClrculi Diameterh Z, 6 c e^ac qualis A H ad B D paralle- 
Fig. 141. & conneilatur Z H ; &huicBH produda adi; ergo D 1 cft 

Parameur p.iraboU A F B. quod fi fupra B D utcunque ducatur rcfta 
E F G K ad B D parallela circulum fecans in E, parabolam in F, reflas 
A Z, H Z, pn G, & K, patet efle G E q — A G x G K c“ A G x D I 
=r G F q. unde G E cr“G F. Item, fi infra B D utcunqvte ducatur 
re£fa M N O L ad B D parallela parabolam fecans in M , clrc»- 
/«minN, reftas AZ, HZinO, & L, itidem patet elTc MOq 
rzAOxDIcr^AOxOLz^NOq. < 5 c ideo M O 

tr“ N O . 
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C” N O. quare liquent ea , qu* Propofita funt. 

Si Circiti» rubAituatur EUifjity eadem conclnlio valet idem difeur* 
fus probat ; pofita A H EMipfis'par 0 metr». , 


XVIII Habeant A;jpfri»/4 A EB (cujusaxis A Z, parameterAH) 

6r p4r0l>9la AP Bixin eundem AO, & baiin O B, fupra 

« D B tota extra A/ffritfAw» cadet, extra vero, fi infra DB protraha- Fig.i43, 
tur. - ' • . 

Nam connexae Z H occurrat B D in I j ergo D I efi pur^UU p4- 
rameter. Qpod fi fupra B O utcunque ducatur reOa F £ G K ad B O 
pai’allela, fecanshyperbolamin E, parabolam in F, reftas AD, ZH 
•punftisGjK, erit FGq=AGxDIc“AGxGK = EGq. qua- 
re FGcr" E G. Q^t>d fi infra B D, utcunque ducatur refla MNOL 
fccans hyperbolam in N, parabolam in iM, redas A D, Z H in O, & 

L, erit NOq = AOxOLcr"AOx DI = MOq.dc inde N O 
C“ M O/ unde confiant ca quae propofita funt. 


XIX.E didis eliciuntur hae 0 d Clrcnli dimtitfioHem pirtlntntes regu^ 

U. Sit B A E circuli portio, cujus axis A D, bafis B £ ; fitque C 
centrum circuli, E H finus redusarcusB A£ ; item, Iit AD'= ’44« 


— -C A 

f 


}Critvi. A D X B E c“ port. B A E. 

4 f — ij 




, 3f — 1*; 


BHc-arc. BAE. 


3. ^AD X BE“3port.B AE. 

.■■3 

4. EH+— BH-aarc.BAE. 

3 


XX. Itidem hae deducuntur ad hpptrkoUdimtnfiontm ' fptElAMtjs rt- 
gMlx. hHthyptrfnU (cujus centrum. C) fegmentum AD Bj lufeens 

axinAD=:-f-.C a'; (SchafinOBj 


erit I. ADxDB“afegm. ADB. & 

'a, ^ADxDBc“fegm.ADB. 




O 2 XXI. Porro, 
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Fig, T a 6» ^ * -— — — j- , ^ - 

(afzJjMjMaf, H(^a) c&mua\£rAvit0fis paraMiformis^ (puta A r B) adbafmBE 

conftitutx, cujus exponens ■ 6c(t)quae proinde circulum AEB 
(t)SJ)uiiuaf, ** * ' • . 


XXL Porro, fit clrcuU (cujus centrum C) Tegmentum B A E, cu- 
jus axis A O, & gr«vit4tis eemritm K . ponatur autem A D =: 

C A , & H D = — * A D ; erit H D major ipsa K D. 

t . ‘5 t — 3 / . 

'Nam per H ducatur reaaOP ad BE parallela j cftque punaum 

t re .• A C i)\ -J D 1? 


tangit ; (nara fi = -^ i 


m 


'it — m * yt — 3 a P 

inde H ( 4 ) erit centrum gravitatis firaboliformis ifti coordinatx per 
O, P tranTeuntis, 6: ad balin^B E peningentis. Harc autem fupra O 
P(c) extra CiVe»/»»» cadit, 6c infra OP(d) intra ipfum; (e) adeoque 
■C^J I \hu)tu punftum H fupra K' fitum eft. 

(c) ^.hujM Ap. 


Pig. 14<J. 


’ XXII. SinpunflumL fiiceittrMm grAvitaiu fAvdeU, erit L infra 

K fituro { adeot^ K D cr-“ AD . Patet ex 4, & 1 7 hujus appen- 

diculx.* ' * 

Fig. 1 47. XXni. Sit HjperiiU (cujus centrum C) ffgmtntum B A E, cujus 
axis A D, bafis B E ; gravitatis centrum K 5 ponatur autem A D 5= 

-j C A, = ADj eritHDminoripsaKD. 

<«) i.hm}m.Ap. Nam per H ducatur refta O P ad B E parallela (4).Eftque pui^m 
H centrum gr. p4r4ifl'iyVri*ra», puta AF B, adbafin D B. conftiturx, 

(ijt ylmjm Af cujus exponcns i (^qux Sc Hjferh$Um ad B contingit (nam 


trnm gravitatis paraboliformis ifti coordinatac per 0 ,P duftx,& ad BE 
, > , . p ertincentis. hic autem fupra O P (r) intra hypcrbolam cadit , 

(d) extra illam} (e) »nde punc.um K fupra H 
Ap. cxifikt - - ' 

XXIV. Paraboli centrum gr. (putaL) fupra K exiftit, adeoque 
K D ? A D. Patet ex 4 , & i hujus appendiculi . 

' XXV. Ne 


m 


W quare Htritcen- 
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X^V. Ne fpecalatio prxfcns, tb hHjufmtii cmflnui mtb»d»s Cj- 
slnmetneoi ini$ts fromMlgAtoi, afpernanda videatur, adjungemus con^ 
fefhtiinm unum vel alterum, quibus forte folis hxc pauctila meruerant Fig. t^t. 
impendi , a quibus nmpe fui generis innome- 

ra determinantur. 

Sit StmieiremlHi ABZ, cujus centrum fitqne ftgmitttm 
A O B ) & kuic adlcripu ^fr*b*lif«rmu A F B, cujus exponens ^ 

fit item A D C A j fdrsbtUftrmit autem paramur (hoc 

eft rcw^la, cujus aliqua poteftas in potellatem figmenti axis, feu A D, 
duAff conficit ordinatx,ceu O B) utmiineturp j eritp in fuo 
genere m»xtmmm. 

'Nam utcunque diKatur GE ad DB parallela, 6 cad GEpofia 
cendpiatur psrsbeljfermu^ ipfi A FB coordinaia, cujus pmrMtmtn^ 
cixxxTq. quum ergo parabolifermis A F B ciremlim extrorfum contin* 
gat, erit GFcrG Ej adedque G Fi C“ G E" j hoceftsi^ix 
A Gi c- X A CJL j quare p c~ 

Notandum eft efle p **""*'' = Z D" x A D , Be g*""** 

= ZGi X A G "-»_- . unde Z Di k A p»— -c— T jG-xA 
quare Z Di x A D."rii eft maximum. 

•* 

Exemp, I . Sit » = t , & I» = 3 . erit ideo »*=ZD^xAD=:: 

' ZDfxBDdj vdp* =ZDxB D. Item AD=; 
iCA. 

2. Sk» = 3 , &w=r 10. eritp-^ =ZD‘® *AD*. 

' velp^ =ZDix AD*=ZD' XBD + .& AD 
= ?CA. 

XXVI Sit item hjperbeU ( xquilatera^) cnjns centrum C, axis 
Z A . & huic infmpta p^r^betiformi* A F B cujus expo» Fig. 

nens ~ p^rumeter p . fitque AD^ -^ — ^ I fuigene- 

neris maximum. - ' ' 

N p utcunque ducatur E G ad B D parallela j & ad £ G conftituu 
intelligacur pMrabtliformu, ipfi A F B coordinata, cujus p«rxm«rrr q. 
quum ergo pur^hUformu A F B hyperbUtum introrfum contingat, 
eritGFi-aGEi'. hoceftpiil x AG " “ajiiix AG " ^ 
quare p “3 q. ^ ' - Ntinniim 
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Fig. r4p. 


Fig. lyo. 


* Vid. AfftMd. 
Lcft.W!. - 


L E C T. XI. 

Z D " 

ZG^l , . ZD“ ZG= ZD:n' . . 

™ AGilZ" ’ m«- 

niraHin. 

ZD' BD' 

Exerup. i . Sk H = 2 ■ & w r= 3 j 'erit • * 

BD’ ZDq 

' = ATTq-= BU"' '"™ ° A- 

c ■ . . ,- ZD‘ , ZD’ 
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* f -i* 

" Quoniam in his C/f/e»»<tn>w attigi, quid fi obiter eo fpeftantia 
T*Mrrw4;4,quxad'manum, paucula fubjunxero? prxftcrnatur au- 
tem autein hoc ' ' ' ■ ■ 

^Sit curva qux piam A GB,,. cujus axk AD, Sc ad hund ordinatae 
rTax B D, G E i Habebit eurva A B ad curvam AG majorem rati- 
onem quam refta B D ad re£taro G E. * 

NamducaturreaaGHad AD parallela: fccenturque rc^a.BH 
p pqft ttY, & tefta G Z >n particulas indefinite multas , pe r- 

que pon^ T, Z doonpim^ Y M, Y N, Z O, Z P ad 'A D paral- ; 
‘lelx; curvam interfccantes punais M,N,0,Pi per qux ducantur 
rectae M R, N b, O T, P V ad B D parallelx. Eftque angulus B M Y 
(ufe fiiperius oftenfis liquet) minor angulo N G b, unde M B . B Y 
cr-GN.NS. Similique de caufa tft N M . MRcrGN.NS.* 
quare conjunge eft B M H- M N -HN G . B M R -!"• N S cr^ 
GN.NS. hoceftarc.GB.BHc-GN.NS. rurfus (edilcur- 
fuconlimili) ratio GN ad N S major eft fingulis rationibus OGad 
C Z , O P ad P T, & A P ad P V ; idcircoq j jundd eft G N . N S c~ 
arc. A G . G E. quapropter ait G B . B H c“ AG . G E . permutant 
doque GB.AGcrBll.GE. quare componendo cft A B . AG 

^Ii'D..GE. • • " . • •/ = ^-Xxvife 


Digiti^ed by G- >ogIe 




Lacf. XI.-: 

XXVlII. SitCirrNiWi AM6, cujus CA^ 8 c ad hanc 
pendicularis re£Va D B E ; fit item curva ANE talis, ot ia&i utcm- 
que rcAa P M N ad 0 E parallela (auz circulum fccet in M, didam 
curvam in N j fit reda P N zqualis jirtm A M ; fit demum Mxt 
A D,l> 4 fe D E defcripta ParsUU AOE, hzc extra curvam ANE 
tota cadet. 

Nam fccet reda P N parabolam in O ^ Sc connedantur fubtenlz 
AB, A M j cftque D E . P N : : arc. A B. arc. A M c” A B . A M 
;; DE. PO, quare P N “3 PO { node liquet Propoficum. 

XXIX. Exhinc (<Sc c vulgo notis fp 4 t tarum A D B, AD £ dimt»- 

JiatUbus) facile colligitur hzc regula : ^ | arc. AB. 

Porro fi ponatur arc. A B = 3 o grad. fit^uc t C A = 1 1 j | juxta 
r^ubm iilam computando, proveniet tot* cireHmfortmia major quam 
3 j C, minus firadione unitatis. ' *• ’ • ’ 

.. XXX. Hinc edam W«r» *rtti A B, nominatiTque ABtrrp. CA—r ^ & 
D B = e, ad inveniendum JittHmreUum D b adhibebitur harczqua- 

irrf 


3 rrpp 

tio, ^ 




ent 


^ f = 4 ^v — f #. vel 2 1l — V4A ^ — kp = e. 

XXXI. Sit A M ^Circuitu j cujus Radius C A, & huic perpendi- 
cularis reda D B E ; fit item curva AN £ pars Cjcltidu ^ACireulnm 
A M B pertinentis ; demum ad axem A D, bafin D £ ftatuatur P*r*- 
bal* AOE; hzc intra Cychiitm tota cadet. 

Etenim utcunque ducatur reda P M O N ad D £ parallela, lineas 
expoOtas fecans, ut cemis . 'connedanturquc/iiire»/^ AB, AM; 
eftque D E . P O ; :A B. A M : : corv. At. A Nc^T^E. PN ; 
adeoque P O P N. unde conflat Propofitum. 

XXXII. Exhinc, & c notis ftgmtntentm circuhvrlikastim ^cloUa- 

r r : • p / iCAxDB-t-CDxDB 

lis mmtnftonibm f hatc ciicuor Ptgtsl* — 

cr arc. A B. 


CAH-zCD 


Porro fi fuerit arc. AB = 30 grad. & ponatur 2CA=ii3j c 
regula hac conredatur fore tot*m circumferentiam minorem quam 
3 5 f , plus fradione. 

Vides igitur ut e propofitis duabus r^ulis flttim emergit Diamttrl 
ad Circamferentiam Proportio Metiana, 

^XXIII. Qgoniamexorbitamireobviamdedit hoc adno- 
tabo ' bentmay nefdo an ufpiam ab illis, qui de CjcLiie tam fufle 
fcripfcrunt, aniraadverfum' ; Completo ADEG, fpatlum 

AEG 


10 | 

Fig. xft 


fig. ifa. 


Fig. i? 3 - 
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Fig. 1 H* 

« 

Fig lyy. 


t e: c t. XI. 

AEG atqaarar Cire»lm ^tgnuntt ADB demonftrationem, ne longiiu 
evagcr,obmitum.' 

XXXiV. Sintduor/rr»/t AlMG, AKMH fefe contingentes ad A | 
communiqae diametro A H G, utcon^e perpendicularis ducatur reda 
DN M: habebit AIMD ad /«^mentum AKNO mino- 
re m rationem, quam reda DM ad redam D M . 

■' Nam fn AR ad AG perpendicularis, acipH AH arqualis ; & 
connedatur H R, cui occurrat reda M D. in X | ducaturque reda 
GXS; tumadaxetn AGp4r4metr«m AS per N defcripta con* 
cipiatur ALNG; hzc (uti fatis manifeftum) intra arcum 
A K N tota cadet. Eft autem fcgm. AIMD. fegm. AL N D : : 
D M.DN .ergo fcgm. AI MD.fegra. AKN D“^DM.DN. 

3 {XXV. Sit EllipusYFZT, cujus axes conjugati YZ, FT; fit item 
reda DC axi majori Y Z parallela ; & per D, F, C tranfeat circulus 
DFCV centrum habens K, in ellipfis axe minore F T fitum ; dico 
circuli paxtera DOFPC intra ellipiis partem DMFN C jacere. 

Nam (it P 1 ad F V perpendicularis, in hac fumatur 1 S = F.V { & 
connedatur V S, cui DC produda occurrat in X ; & connexa T X 
ipfi FI occurrat in R . d cum fit G D q = F G,x G V=F C x GX j 
liquet ipfam FR eiTe ellipfis, axi F T congruam, parametrum j unde 
confiat Propofitum. / 

,XXXVI. Sit circuli, cujus centrum L.fegmentum DEC, & furapto 
in ejus axeGE pundo quopiam F, fit curva DMFC talis , ut dudi 
utcunque redS RMSadGE parallela, fit RS .R M G E .G F . 
erit DMFC ellipfis, hoc modo determinata : Fiat E G . FG : :G L , 
G H jd per H erigatur YHZ ad DC parallela,(itque HY par ipfi LE | 
erunt HY, HF elliplis Icmiaxes. 

Demonftratum habetur a Gre^.a S-VtncentiQ^ L. 1 V. Prop.i 54. 
C»rol. HinjJjgra. DEC . D v. FC : ; EG . F G. 

XXXVII. Sint duae circulorum portiones DEC, DO FC quarum 
communis fubterfa DC, d axis GFE , portio major DEC ad portio- 
nem DOFC majorem rationem habet ea, quam habet axis G E ad 
axem C F. 

Nam fint L circuli DSEC, d K circuli DOFC centra j d fiat EG. 
FG::GL GH j dfiatYhZadH. perpendicularis, d Iit HY x- 
qualisipfiLE j tum fcmiaxibus HY, HF defcripta concipiatur ellipfis 
VD.vlF. Z. e mox prnedidis liquet elHpfin D vlFCciiCi-lo D^FG 
circumduci. Eft autem’ cinularc figmentum DEC ad figmentum cl- 
li^wicuin IJMFC, utCEadCF; ejuare legm DjlC ad icgin circula- 
re DoEC. rationem habtt majorem, quam CE ad CF.; Cubd. E. D. 
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.|N rufcepto negotio progredimur ) quod ut (quatenus licet) decurte- 

mus, verbilqueparcamus { obfervetur, ia fcquentibus ubique /i»e- o»»»»"»»». 
kmAB cHrv*m efle ( quales tradamus^ quampiam j cujus Axu AD; 
huic applicatas omnes redas B D, C A, M F, N G perpendiculares ; 

& M £, N S, C B paraUelas eife ; pimSlmm M libere fumi ; 4rfum 
M N indefinite parvum efle ; redam • ^ curvae V B, « |a curvae A M, 
fifMrcM M N aequales efTe ; ad redam* C applicans d perpendicu- 
lares efle. His praeflratis. 


I. Sit M P curvx A B perpendicularis , & lineae KZL, *v^ta- Fig. ly^,’ 
les, ut F Z ipfi M P, 6c f ipH M F aequentur . erit [pstiMm ipfi j yy. 
AOLKaequale. 

Nara TrUnguU M R N, P F M fimilia funt, adeoque M N . N R 
::PM.MF. undeMN x MF=NR>tPM, hbceft (fubflitutis 
aequalibus) f*rxf«v = FG xFZ* fcu redang. f* ^ redang. FH; 
rpatium vero * minime differt ab indefiniti multis redangulis, 
qualia ; & rpatium A O L K totidemredanguUs, qualia F H, ae-' 
quivalet. unde liquet Propofitum. 

II. Hinc, fi curva A M B circa axem A D rotetur, habebit fe pr$. 

dntl4 [ 0 per fides ad [pedum A D L K, ut Ctrctmfirtndu dreuU ud ru» Fig. i ctf. 
dium ; unde noto fpatio A D L K cognofcetur mda [uptrfUUs, Con- 
I^uentix rationem jam antea pridem aflignavimus . 

III. Exhinc utriufque , Ceneidumque [uptrfides 

accipiunt; nam fi AD fit conicx fedionis, aqnaiftae 
figure oriuntur, axis ; linea KZL femper aliqua conicarum exifiet, 
haud difficili negotio determinabilis. Hoc fuggero tantum, quoniam 
nunc evulgatum habet ur. 


P 


IV^. lirdcm 
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IV. lifdero ftaniibus, fit curva A Y I talis, ut ordinata F Yfit in- 
ter congruas F M, F Z croportionc media 5 erit f otidum ex fpatio 
Fig. * 5 circa axem rotato faaum arqoale folidoy quod a fputio ADI drca 

J 5 7. axem A D converfo procreatur. 

NameftMN.N R::PM. M F :: P M x M F.M Fq: : FZ k 
FM , MFq . unde MNxMFq = NRxFZ xFMj hoc eft 
l^rxfifq = NRxFYq. Unde liquet Pcopofitum. 


V. Simili ratione colligetur, fiFY ponatur inter FM, FZ hime* 
Fig, 1 J o, tftedia, fore fummam eny»rum ex applicatis (quales a curva 

^ ^ 7 ' ‘ ad rc^ro * aequalem / umomtt cuborum ct explicatis a curva AY 1 ad 

rcRam A D. parique modo fe res habebit quoad caeteras fotefia- 

tfS. 


VI. Porro, dantibus reliquis, fit curva V X O talis, ut E X ipfi MP 
Fig. i ^ 6 . zquetur ; & curva «^4 ut^f aequetur ipfi P F j erit fpatium 
(t «- 4 ^ zqua le fpatio O V O B. 

NamcftM N.MR::M P. PF; adeoqucMN x PF = M R 
< M P . hoc eftf*»xj* 5 =ES xEX.vel rcAang. = reCfang. 

^ Unde liquet Propofitum. 

Fig. 1 5 d. VII. Subnotetur hoc : Si curva A B fit PuroboU, cujus / 4 xis A D, 
pMromtter R j erit curva V X O hjftrbolUytuysiS ctutritm D, jixii DV, 
cujufque axi R aequatur ((cilicet obEXqr= (PMq = 

PFq-]-F Mq=^+-FMq=r^p--t-DE q=) DVq-i-DEq^. 

hm fputium • C m erk Rt^ungulum\ quoniam fingulae applkatx 

»*? ipfi —aquantur. Conflat itaque datoypi«w DVOB 

curvam A M B dari ^ & viciflim. Hoc obiter. 


VlII. Adnotari poffet euam omnia firaul quadrata ex applicatis 
Fig 157* ad reftam a curva «^4 xquari rc^langulis omnibus ex P F, E X 
adr&danDB applicatis (feu computatis )•, <ubosa<«$ zquariipfis 
PF q X E X } ac ita porro. 


157. IX. Adjungatur etiam ( produRaPMQ^) fi ponatur F Z aqua- 
lis ipfi P <Sc t* > ipfi A Q^} fputium *C jp 4 (ic A D L K X- 


uari. 


Nam 
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L E GT. XI. ■■ 107 

NxtAob M N . 'N R J I P M . M F ; j P QjCLA t M N s 
Q^A = N R X Q^A I eft rcftang. ^ 9 = reding. F H. 

X. Porrb, curvam A B umgatro&MTjvfimquKcarvzDXO, 

0 LfS< tale», ut E X xcjttecur ipfi M T, ^ ^ ipTi Mf j erit fpatiom 

«c/ atqualeW# OXOB. Fig. icl 

• Nam MN.MR;:MT.MF.quareMN/MFa:MRKMT j lyo. 

hoccft H» * H»= ESx E X j undepaiet. *’ * * 

Xi Hinc rurfus, fttperJiciesfolUi exffMtti A B D circa axem A D 
converfione progeniti ad DX 0 6 fe habet, ut Cir- «. 

tMmf. ad rxdiwm ; hoc igitur noto fimui illa innot^et. unde rurfus 

S^traiiMmy CtntidnmqtH fnftrjicits dhuetiri licebit. 

. % • 

• • 

Xil. Si linea D Y I talis fuerit, ut fit E Y = V E X!x M F , erit 
foliam cxfpatit circa axem « C rotato fadum xquric/«//de, fw4 

fx fyatio D B I circa axem D B rotato progignitur. 

Etenim eftMN.MR:;MTxMF.MFq;,*EXxMF. MFq 
;:E Yq.MFq. quare MN x MFq = MRx£Yq. hoc^f^a 
X Mq = E S X E Y q. * • 


XIII. Simili ratione Cmharnm (^ullurHmqnt ftttflxtum') ex ordina- 
tis f* f [ttmmM cmffuuu ad rcflam D B coropuutis licebit conferre. 

XIV. Sint przmea linex A Z K, <*f 4 tales, ut F Z ipfi M T, dr 
^ S ipfi T F xqueimir j fp^tinm « 4, zquabitur fputi» A D K. 

Etenim MN .N R :;MT.TFi hoc eft ixr.FG;: FZ.f>^« Fig. ij8. 
quarefirxf*g=FGxFZ. ' 

. XV. Et»ra/i«ww4yw4dr4t*r««»ex applicatis /xf a?q83tur futnmt 
Z(r£i47>j^/0riu» ex T F, F Z > Sc fumm* Cnherum ex acquantuC 
ipfisT F q X FZ ('ad redam fcilicet A D computationem exigendo) F^. 15?, • 
fianque quoad cxtenspoteftat^ modo. 

• 

XVl. Rurfus ponatur reda P curvx A M B perpendicularis' j 

fitque reda ^ xqualis ipfi B O, & compleatur RtU^ngulMm . 

tum curva KZL talis fit, ' ut F Z tpll QJ* xquetur j erit redatir. 
xquale /p4f ifl A D L K. * * id|. » 

Nam^MN. NR;:(PM.MF PQ^IP. quare MN 
X I F = NR *P Ci: hoc eft »«r x^5 — PG X FZ. unde patet. 

P a Hinc • 
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Fig. i6of 

i 6 i. 


Fig. i60y 

i6i. 


Fig. 162. 


Fig. 1^3. 

Fig. 162. 
Fig. 163. 


L B C T. XI. 

Hinc no(o fpatio A KL D eognoftetor curvae A M B quamitasJ 

X vn. Item, polito rcibai T M Y contii^erc cocvam A M B, fa- 
Aaque C > = B C, completoque Rt^dn^ul» dCy4y fit curva OXX 
talis, utFX ipfiTYxquetur j erit /fMtUm ( infiniti proccnToa) 
A D O X X aequale RcUdurttlo «^>4* . 

NainMN. N R Y T. D A j hocefif«v. FG: : F X. .5c 
f*vxH6 = FGxFX. quare liquet. 

Hinc rurfiis, explorato/p«tw ADOXX curva A M B innotefcet, 

XVIII. Qa*n adfntopti quapiam determinata R, Sc fafta refta C / 
= Rj ficurvaOXXulislit, utMF.MP;:R.FXj eritrr^M- 
aequale ff*tio aDOXX. ac inde comperto hoc fpatio, 
curva prorlus innotefcet. 

NamMN .NR::MP.MF;:FX.R. adeoque MRkr=: 
N R X F X } ceu ^»x^t5 = FGxFX. 

Complura talia poffent^poni ) fed vereor ut hxc nimis quamfolii- 
ccre videantur. 

XIX. Adnoteturfeltera, haec omnia xque vera fore, nec abfimili- 
ter oftendi, polito curvx A M. B convexa reftam A D fpcftare. 

XX. Ex ofienfis autem mtthtiiu facilis eraeroit curvdt 

x4Tf) df(i^K 4 ndiy<\\xx iimtnjUntm admittunt qualem qualem ^ nimirum 
ita procedas. • 

Quamlibet (tibi quadantenus noum) 4r«4w traftzitm refle»/»- 
/ 4 *», duabus parallelis reftis A K, D L ) redH A D ^ & linei quA- 
cunque K L eomfrebenfdm accipe sis. ' ad illam vero fic referatur al- 
tera ADEC, ut dufta quAcunque rcftA F U ad D L |parallela (qux 
fecei lineas A D, C E, K L punttis F, G, H ) adfumptique refta de- 
terminata Z ; fit f4Mdr4t»m ex F H xqualc quadratu ex F G, & Z. 
quinetiarafit curva AI B talis, ut ad ipfam produ£la reSa GFI, fit 
rtn*ngH!um ex Z, & F I xquale ffstio A F G C j erit na^gnldm 
ex Z, ,& c»rV4 A B xquale Ifdtlt A D L K. 

iCque procedit methodus, etiamfi re^a A K ponatur infinita. 

Exfg»f. 1 . Sil K L re^d lintd } erit curva C G E fijfftrhtld. 

2. Sit linea KL Areus C ir cnli f cu]\xi CentrHmJ^ i &A 
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=s Z i' eric curva AGP & curva A B == 

AD . DL 


X09 


+ 


a AK 


arc. KL. 


3. Sit linea K L cujus Cr«rr««p A, & tig. 
tAxii A K = Z ) erit C GEre^ linea ) & curva A B 
fartUla. 

4. Sit Linea KL/*4t^^/4 (cujosaxis AD)eticcurvaCG£ 

quoque & curva AB ParMMiftrmiiim qwt- 

aam. 


5. Sit curva KL?4r«Wi/«ra»M quzdam invetfa, vel iofini> 

ta (talis fcilicet ut fit F H = erit curva A B Cjelt- 

w, ad e!re»litm pertinens, cujus DUmtter ipfi Z xqua-- 
tur. 


Fig. itfj. 


Elegantiora forfan EhmfU ip(e ctrcumrpe£lans ezcogiubis. 


APPENDI» 
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Fig. 

Fig. 167 . 
Fig. 167 : 


APPENDICULA i. 


H ic demum etfi przter inftitutam Ht particularia nunc attingere { 
qualibus fanc , haec generalia confequentibus , admodum pro- 
clive foret tur^dum Volumen compingere ( muco tttmt» morem re- 
«peri dignum cenfenti) fubtexam iACirculi Ttogemes StcMtej^^ 
Ipe^lantia nonnulla, pleraque dc fupra poHus emergentia. 

Praeparatio 

£(to cirtuli OMetirant ACB, quamur^antrefhc AH, B G ;5c 
in productis H A, A C fumantur A K, C £ mgulae pares retiio C A ^ 
& ofjrm^otis A C, C Z per K defcripta /it HjftrktU K Z Z ; ofjimp- 
totisBC, BGper Eb>ferttULt.O. Sumatur etiam in arcu AB 
pi$nSi*m arbftroritim M, per quod ducantur re£hi C M S ( tangenti 
AH occurrens in S) reAaMT circulum tai^ensj te£Ia MFZ ad 
B C parallela, refla M P L ad A C parallela. Sit denuo reda « ^ar- 
. qualis orcHt AB, & «f* arcui A M ) & redae «»>» 5 P « 4- redae « C 
perpendiculares , quarum «j'=ACj^*5 = AS-,f*4=:CSjf*o 
= M P. 

1. Reda C S aequatur redx F Z •, adeoque fumm* fecsntlum si 
etreum A M pertinentium, & ad redam A C applicatarum xquatur 
fpotio hjfer^Uct A F Z K. 

Eft enim CF, CA:;(CM. CS::)CA.CS. adeoque C F 
KCS=CAq. item CFxFZ=:CAx AK=CAq.e^oCS z=FZ. 

II. Spittiftm (hoc eft Smmmo tongentium in ureu A M ad re- 
dam «H applicatarum) xc\mtar fpotio hpptrMlct A¥ X K. 

Patet ex hujufceLtdionis^.^ III. 
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l 

!II Curva A X X<alis fit, ut P X fccanti C S (vcl C T) *quetur j 
fp-iiium A C P X hoc eft Summa fecan ium ad arcum A M pcrtincn* 
tium, & ad C B applicatarum) ;cquatur duplo ftQori ACM. 

Nam A F MX Segmenti A¥ M duplui» (d & reEi- F*g* ^66. 

angulum F C P M Ttianguh F C M. ergo totum Jpatium A C P X W |o* 
totius f edaris ACM duplum cfi. 

Etiam hoc c 1 6 , hujus duodccimx Legionis aperte conflat. 


Curva C V V talis fit, uiPV Tangenti ASxquetutj erit 
fpattumQ V P (hoc cH fumma tangentium ad arcum A M periiutn- 
ttum^ & ad retiam C B applicatarum) arquale femiffi quadrati ex 
JubteufaAlA. • . - 

Maniielle confeftatur ex feptima undecimx LeOionis. 


Fig. i66. 


V. Accepta COrrCPi &du£laQpadCE paralleli (qui 
bpperlnfa L £ occurrat in OJ eritfpatium bjperbdicum P L O CLdu- 
Aum in radium C B (feu cplindrieum ad bafin P L O Q . altitudine 

B C {A\x^\\mfummaqaadratoru,r. exreflis C S, feu P X ad arcum ^'g- 
A M pertinentibus, & ad re^am C B applicatis. 

Nam quia PL. QO;: (BQ. BP. hoc eft;: ) B C-+- CP . 

BC — CP; erit componendo PL-hQO. QjO: ; aBC.BC 
C P. item efl Q O . B C ; B C . B C -j- C P ; ergo ( pares ra- 
tiones adjungendo ) eft P L -j- Q O . Q O -+- OO . B C = i B C . 

BC — CP-l-bC , BC-hCPi hoc eft PL-^QO. BC:.-- 
— CPCL(hoc eft;:) aBCq.PMq. verum 
eft P Xq.BCq;:BCq.PMq .vcl(antecedentes duplando)iPXq. 

BCq; :a8C qPMq.ergo PL-t-QO.BC :; aPXq. BCq. vel PLxBO-h • 
QOxBC.BCq:: 2 PXq. BCq. quare PLx BC-f-Qp x BC= 2 pXq. 
itaaue B C in omnes PL -|-Q^ dufta adxquat omnia totidem PXq . 
unde conftat Propofitum. 

VI. Hinc fpatium <^y4i* (hoc t^fumma fecautium iu arcu A M 

ad «C applicatarum) fuidupU [patio hj/perloUco P L O Q, i 

Nam fumatur arcus M N indefinhc parvus, & huic zqualis refla p * 
ducaturque re^a N R ad A C parallela. Eftque M N . M R (MC ' 
CF;;CS. C A ;:PX.C A:;) PXq. PXxCA. adedque 
MNx PXx CA=MRxpXq, fcuf^rx/Ltd. x CA — MRx 
PXq. atqui (ex pficedente) omnium MRx P X q fumma fpatii 
P LO QJnC Adiifli fubdupla eft. Ergo omnia totidem m» x p. 4 
in C Aduflacidemrubduploiquancur. quare fpatium (om- 
nibus. 
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Ribas-ft^xfA^par ) aequatur fuWuplo fpatii PLOQj, 

Fig. X 6j. Vll.Omnia quadrata ex reftisfi 4 (ad reftatn */* appliuis) xquant 
C A X' C P X P X(hoc eft fMr 0 l!tlipiped$im B*ft RtSlun^Mlo A C P O, 
Alutudint C S) . 

Hujtis Effati demon fl rationem (quanquam •c}x**0*') tranfilio ; quo- 
- niam aliud Stbema difeursumque prae reliquis plerifque longiurcmuni 
expofeit } neque rem tanti video. 


Fig. 1 66 . Vlll.Curva AYY talis fit,ut FY aequetur ipfi AS;dudd tum reftd YI 

ad A C parallela, erit etiam fpatimm A C I Y Y A ( hoc eft famma 
Tangent ittm ad aream A M peninentium , dr adreilam A C applica- 
tarum, ^ima cimreClangHlo F C I Y ) xquale fuhdafU ffotio hjptrbo- 

1 Itft ( 4 ) aequatur reStaagmU ACPD; hoc eft 

XII. ’ (nameftCA.AS::CF.FMj vclCA.FY : ; 

(i) 1 4 . Lea. CF.CP.adeoq.CAxCP=FYxCF}.item fpatium >'«4(hoc eft omnes 
XII. reftae T F ad a C applicatx, quotquot ad arcum AM pertinent ) (i) ae- 
quatur fpatio A F Y ; ergo jtatinm A C 1 Y A xquatur f patio «> 
hoc eft (ut mox oftenfum) /emiffi {patii hjperboUei P L O Qj. 

Aliter illud, (eique connexa) dimenfus fum, boe pramiffo Lom- 
mato. 


1 X. Sit JJjiptrbola aanilatera (axes nempe pares habens) E R K ad 
Fig. 1 ^ 8 . cujus axes C £ D , C f ; & ad hosordinatzKI , KD • ntitemcurvi 
E V Y talis , ut in hjperMa libere fumpto pun^o R, duAaque redtx 
R V S ad D C parallela , fint S R , C E , S V continue proportiona- 
les 5 connexa reaa CK , crit5p4t;4w CEYI SeBoru hjperbolici 
K C E duplum. 

Nam ducatur RT hjperboUm tangens, de RHadCI parallela. 
Eftque CH .CE: :CE.CT. quareCT — SV. velHT=RV. 

. T A vr SpMtnm E D K \ duplum eiifep^menti E D K . item reSlanjra- 

** ’ * ^ ^ trianguli C D K duplum eft . ergo reliquam f panum 

CEYI rthquifeitoru E C K duplum cft. 


X. Refumpta jam quadrante circulari ACB, fit CE=CAi 
i 'g- I ep- & axe A E , parametro etiam A E , deferipta fis Hjperhola E K K ; 

politoque curvam AYY talem efle , ut ordinata quacunque xcASi 
M F Y , Iit F Y tangenti A S zqualis j ducatur re^la Y I K (itAam 

CZ, 
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C 2 fecimialyhjperl/iliim inK) 8c conncftatur C K j em rpaumn 
A C 1 Y A fedoru hjperloUci E C K dapium, 

Nameft C Iq.C Aq::ASg.CAq:;FMq.CFq::CAq 
— C F q . C F q . componendoque ;C I q C A q . C A q : : f *g* * ^9* 
C A q . C F q . hoc cft ('ex hjperbtU natura) I K q. C A q ; ; CAq. 

C F q . vel I K . C E : : C E . I Y . itaque A C I Y A [tiloru 

E C K duplum efl'e perfpicuum cfl c praecedente. _ * 

4 

XI. Ctr»ll. liinc Ii /*•/«£, ^horda C B, Sagitta C A deferipta fit 
Conchsu A V V; cui occurrat Y F M produfta in V • erit M V =r F Y ; 
adeoque/^4»i«/w A M V fp»ti9 A F Y xquatur. 

XII. Unde fpMtiurum cjufmodi C oncheldstium dimsufiones iruiotdcunt. 

XIII. Nefeio, an optr* Iit hoc adjicere 

j ' , , • , - « ' ‘ 

XIII. SitreftaAE re3x RS perpendicularis*, &CE=:CA . 

'lintque dux (fibiinet inverfae) Concheides A"L2, , EYY ad eundem 
'ftlM/n E, commHHemefitt reguUm RS deferipty, ab' E vero ducatur 

. ^ utcunque refta E Y Z f lineas interfecans, ut vides) fit etiam A7/>fri?/e 
a^inl.itera^ E K K , cujus ceitrum C, [femidxi*' C E ; duScaque I K 
ad A E parallela, conneftatur CK,, erit fpAtium efHAi^tlineMm ' 
AEOYZPA (refUs A E , Y Z, Sc concha EO Y, AFZ compre- 
henfum) xquale ejHadrup'o feileri Hpperloiict E C K. 

Nam fi centro E per C ducatur mtchs circnUrlt C X ^ c diftis faci- 
le colligetur"yjp«/«w A P Z I C aequari dHf'o JeBori Hyperhoheo ECK. 
una cum fettore circttlari CEX. item fpsdftm E O Y 1 C xquari duplo 
feSiori E C Ky dempto feclore CEX.' 

Ita quoque facile colligas. Ducantur Z F , Y G ad C S parallclx ; 

" ^ protrahantur G Y L, L. 1 H . ac ob I Y = I Z, eft F Z -+- G Y = 

3 C 1 . & tr4p:z.>um F G Y Z rr reSong. E^LH^aCG^CI. 
ergo patet. - ' * , 

^ Adnoiari poteft, fi lubet, dufta A Tad CS parallela,- protra£l3- 

que E Z T, fi ponatur N =: a triang. GEI — 2 fcit, E C K j fore 
fpat E Z T* “j- E O Y E = 2 N. 

NenipeN-h CXI= fpat. AZT. & N ~ C XI - fpar. 

•EOY E. 

XIV. Adjiciemus ctiamhifcc cognatam Cifoid.iIa fp^tll Aimindo- 

. nem. • .p. 

Sit Semicircnlm AMB ( cujus centrum C ) quem tangat rerta 
AH j eique congruens 0'/«« A ZZ cujus fcilicethrc proprietas cfi, 

' ■ ‘ . • CL • 
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'Fig. i7x. 




Fig i 7 >* 


/ L E c i*. Xllf 

« 

tu tn clrc»mf, A M B furapto utcunque punfto M, & per hoc trajcfti 
rcaa B M Z, duttaque redi M FZ, quas curvam A Z Z fecct in Z, . 
fitMZ= AS) in reda vero fumatur aequalis arcui AM, & 
ad *(* applicentur redae perpendiculares f* 5 aequales «rcu^m AM finH- 
bui verfis A F ; erit /pjiinw trUintttm M A 2.ff4tii § duplum, 

Nain fumamur <rrii# M N indefinite parvus, & ei aequalis hm du- ' 
caturque reda N R ad A B parallela, connedaturque redaC M. Eft- 
que jam A S . A B ( z C M) ::(FM.FB::)AF .FM.&z C M. 
aMN::CM:MN::)FM.NR. quapropter erit ex aequo A S. 

2 M N : : A F . N R ; & ideo N R x A S = x M N A F . hoc eft . • 
N R X MZ = 2 undtfputlumM A.7,dupltjp4tieu . 

quatur. » ^ ^ 

-Hinc cum fputit « fx { dimenfio vulgo nou fit, & e fupra pofitis 
etiam facile deducatur ^ habetur ctJftUulis M AT.tHmeu^. cal- 
culum' ineat qui volet. ' ’ ' ’ 

Ifta claudet hoc ^ti^fe^uriolum : 


Fig. 173 - 

(•) 7 , 0 ‘ IX. 


XV. Sit circuli qutdrum A C B, clrcitlumqut tangant A H, B G j 
fintque curvae K ZZ, L E O hyptrhoUy caedem quae ( 4 ) fuperius. ar- 
cus vero fumptus A M in partes divifus concipiatur indefinite multas 
pundisN ; per quz trajiciantur radii CN j 6c his occurrant redae 
N X ad punda X , fummu rtUarum N X (in radiis) aequatur fpatio 
A FZ K 

— s Sc ftmmu rcRsrum NX(in parallelis ad AS)xquaturyp4ri« 

PLCtO 
3 Rad. * ■ 

Nam triangulum X M N triangulo S A C fimilc eft ; & inde X M. 
MN:: AS. CA. & XN. MN:: CS. CA. unde XM = 


MNxaS - 
- XNi 


MN xCS 


. Sc ita in reliquis j unde liquet 


Profittun, ex 2 , & 7 harum. 


APPEN- 

t 
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APPENDICULA 2, 


B Rcvitati fimul ac perfpicuitati (huic autem prarcipue) confulentes 
przccdentia redtodifeorfu comprobata dedimus ; quali non mo- 
do veritas, opinor, fatis firmatur, acejufdem origo limpidius appa- 
ret. Veriun nd quis, minus hujufmodi ratiociniis adfuetus, hzrear, 
iffa paucula fubdemos, quibus tales difeurfus communiantur, quorum- 
que fublidio non difficile conficiantur Prtfoftttritm iemtnfir^utnts 4- 

1. Sint quotlibet rtuittus A ad B ad Y, C ad Z, fingulse defig- 
nata quapiam ratione R ad S majores ^ erit tmulum smttetdtntiirn 
( fimul acceptarum ) ad «mnts confe/jittHtts r*tU major ratione 
RadS, . 

♦ A . X . 1 A' . M . 

I 

■ . _ B . Y. I B . N . 

C . Z . I C . o . 

* i 

Nam fmt rationes A ad M, B ad N, C ad O lingulz zquales ra- 
tioni R ad S . ergo X-nM; & Y‘^N, acZ.“^0 . patet igitur 
foreA^-B-f-C. X-|-Y-t-Z cr* A B C . M-l-N-j-O. 
hoc eftA^-B + C.X-l-Y+Z crR.S. 

II. Hinc patet, fi qumlibet rationes fingulz defignabili quacunque 
majores fint, Mnttcidenti$tm fummMm ti Jummam ctnfe^utntium eti- 
am defignabili 'quacunque majorem rationem babere. 

, 111. ,Sit curva quaevis A D B, cujus axis A D, & .ad hunc applia- Fig. 1 74 - 

Q. » 
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Fig. 174- 


Fig. 175- 


Fig. j-6. 


Lect. xn.: 

ta B D j cwrvam v«rb tangat rtfta B T { fiicjoe B P rc^sc B D 
particula indefiniti parva , ducaturque refta P O ad D T parallela, 
curvam lecans ad N ■, dico P N ad N U rationem habere majorem qua- 
vis delignabtli, puta quam R ad S. . . 

Nam Iit D B . E T : : R S . connexaque reftaB E curvam fecet in 
G, rcftam P O in K ; per G vero ducatur F H ad DA parallela, 
quoniam igitur B P ponitur indefinite parva, eft B P H F ; adedq, 

P K “3 P N (nam fubtenfa H G intra curvanrtota cadit) . ergo P N. 
NOcr- PK.KO::D E.ET::K.S . 

, s * ' 

IV. Hinc, n bafis D B in partes fccetur indefinite multas ad punfta- 
Z ; & per h.TC ducantur refl* ad D A parallelx curvam fecames pun- 
dis E,'F, G ; per harc veroducantur / angentes BQ, ER,*FS, GT- 
parallelis Z, E, Z. F, Z G, DA occurrentes punilis R,S , T ‘ 
habebit rcAa A‘ D ad omnes interceptas E Q^,' F R , G S , AT (fi- 
mnl fumptas) ratronem quivis affignabili majorem: 

Nam ducantur rcA.T B T, F X, GV ad B D parallelae. ' Habent , . 
igitur reit* Z E, Y F, X G, V A ad reftas E Q. F R, G .S, A T ( lin- • 
gulae ad lingulas libi in direftum politas rcfpeftivc) rationem deligna- 
bili quacunque majorem, ergo limul omnes illa: ad has limul omnes 
ratienem habent delignabili quavis majorem hoc eft refla AD ad EQ_ • 
-j- F R G S A T ejulmodi rationem habet. • 

T 

• V. Hinc inter computandum, omnes E Cl., F R, G S,‘A T Cmul ac- , 
ceptx nihilo .Tquivalent ; feu rcflx Z E, Z C^. & Z F, Y R, &c. se- 
quantur ; item rangeniium particula- B Q^E R, &c. jefpe^livis emva 
poniunculis B E, B F, &c. pares, & quafi coincidentes haberi polTunt.* 
quin & adfumere tuto licet, qua- evidenter his coharrent. 

• * ♦ 

VI. xSit-pdrrb m?/.! quavis A B, cujus AD, & ad hunc 

applrcataDB} xcjuilecetur autem D B in partes indefinite multas ad , 
punftaZ, per qiur ducamur rcflx ad AD parallela, curvam AB 
interfecantes punitis X j quibus occurrant pcripfa X duftx adBD 
parallela refla M E, N F, O G, P i 1 Iit autem fegmento A D B 
(feitis A D, D B,'5c curva A B comprehenfo) drcumfcrifta figura 
AD3MXNXOXPXRA major ffatio quodam Sj dico jtgmenium 
A D B non elic minus quam b. 

Nam lifieripcteft Iit A D B minus quam .S cxceflu reUangulam 
A D L K adaquante. & i^uoniam A R eft indefinite parva, adeotjuc 
minor quam A K, liquet reftangulum A DZ R minus slFe retlangnlo 

ADLK. 
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A D L K . itein patet ftgmtntu m A D B uua cum reRaH/rnlo A O Z R 

majus elTc (IrcHmfcripta (ttcnim Ttttu»gn/umA DZ 

gutu R H, l' G, O F, N E, M Z ^cjfatur, proii:dccjue m»jiis cft /r«V- 

Meu A X K, X X P, X X O, X X iV, X B M). eigb ffgmentmm AOB Fig. 1 7^, • 

una cum rt^mugulo ADEK multo majus eft cirutmjcrifti ^ 

hoc cfl, fpittinm S majus eft figura clrcitmfcriptA, contra Hjpethefw. 

VJI. Item, fi ponatur infcripi* HXGXFXEXZDH minor 
/fatig quoiUm S ^ dico' fegmtKtum A D B non efle majus quam S. 

Nam fi majus cfTc velis, efto rurfura cxcejft*i par rdi»»g»lo ADLKj 
quod utique, (ficut prius) majus erit rttlAngulv AXyLK, Eft autem 
Jrgmentvm A D B, dempto ADZR, minus figura infcripta, 

ergo fegmeDtum A D B, dempto re^angulo /^OLK, multo minus fit 
infcripta figura ; hoc eft minus eft. infcripta figura, contra 

. . . i ’ 

* s * 

Vlll. Hinc, fi fpitium quodcunque fuerit, (puta vS)cui circumfcripta 
figura arquetur^jjwrrf ADBMNOPKA ; nec non cui tn/cripta figura 
aijunur figar* HCF E ZD H i palam eft fpatiuMifbid S /cgmema 
ADBexzquari. 

Nam (uti mox oftenfum )'' hoc- illo majus efle nequit, aut mi- 
nos. . ' • . • \ . .. 


‘ Poterunt autem h.TC ad *l!oi circumfcriptianu ac l/ifcript Ionis modos 
accomodari. fulfecerit innuifle. - . • ’ • - 



' t ^ t ' ' 

.C$mcorum Superfici/s dimetiendi Methodus»- 


^ \ , - . . „ . — - 

' pium .Min curva fumpto ducatur recta ME curvam tangens, & a C 

demitcatufCG ad M E perpendicularis j Iit item determinata reOa 
C V ad planam D A B re£ta, &conne6tatur V G .(erit V Gipli Mfi 
perpendicularis, nam fi ducaiui\C H. ad G M parallela^ liquet CH 
planoG VCretfamefTe, adcoqueG.M eidem refta erit) Porro Iit 
linea Rii talis,^ ut duAa refta M 1 X ad A D paralltld '(qux fccet or- 
, '* dinatara. 


curvA quaepiam A M B, cujps A D, <Sc in hoc fignatum p. 

'unftiim C . ad infum vero ordinata rciJta H D . a ounefto niio- * 77- 
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dinacamBDinl, &lineamR5 inX) fitMP.ME::VG.IXj , 
vcl, (It linea A L talis, ut du£ta M P Y ad 6 O paralleli (qox fecec 
axem A DWn P, & lineam A L in Y) fit PE . M E : ; VG . P Y ; erit 
tunc utrumque/^rf(i»OT (fingillatim) B RS D,vel A DL duplum fit- 
perficid ttHtcs, quod ex reda per V & curvam A M B mota progene- 
ratur. * 

Nam fumatur M N indefinita curvae particula ; & per N ducantur 
reftae N O K T ad ipfam A D, & N ad B D parallelz (qux li- * 
neas expolitas, ut Scfcfiw4mon{lrat, fecent) conneftanturque reft* 
VM.V N. eftqueMO. MN::MP. ME:: VG. IX. quare 
MN*VG^MOxIX = IK>cI X.ItemeftNO.MN::P£. 

M E::VG.PY. undcMN xVG = NOxPY = CLPxPY. 

Eft autem M N x V G duplum trianguli M V N. quapropter um I K 
.* I X, quam QP x p y duplum eft triiuig»li M V N. pariter autem 
ubique fit. ergo condat Propofitum. ^ 


Exemplum. 


Sit curva A iM B hjptrhtlM cujus Centrum C, fitque 

CV = CA = r. & CP=* (nam hujufmodi cnlcnl» pkrunque 

r r 

rem expedit peragere) tum connexa M C j patet elfe E C = $ 

& M C q = 2 a: .V — rr (nam PMqtrafA? — rr) item eft MG]. 
CPq::MEq.MPq. hoc eft M C q.C Pq::ECq.CGq. hoc 

^4 > y 4 

eft ixx — rr.xx : : ~ .CGq= . quare VGq= *-)- 

irrxx VAqxCPq , VAxCP' 

”= = - MCq 

VG.VA::( CP.MC);:MP.ME. hinc confe£htur in hoc 
cafa, quum ubique fit I X = V A, lineum RS fore reSam ; & reSnn- 
gulum B K S Djuperfeiei ctnlc* A M B V duplum e£e. 

Czteruni hoc elegans exemplum fuppeditavit Generofus, ir^cnio ac 
eruditione przftans, Vir (^Collegii noftri^ quedelimSocierumCom- 
»»co.Wf, ornamentum) D. Frnncijem JeJftpiiUy Armiger j 
cujus in hanc rem perquam ingeniolo mihi comiter impertito feri pto 
(iplius injuflu quidem, at fpero non ingratiis) feu Gemma quJdam au- 
debo mea condecorare. 

. - Prep. 
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Prop. I. 




Si a punfto E in Mxe Km coni reSll A BC;? ricta inSniuEC 
Mn(c3t^it coai ff$Dtrficiemy & quiefccntc termino E circumferatur c- « 
re£fa E C donec redeat ad locum a quo coepit moveri, ita ut femper 
aliqua pirs ejus fecet com fuptrficiem (puta per Hiptrlnlam CF D & * • 

reftas DA A C in fuperficicconi fitas ) foldHm camfrthtnfum a fuper- 
ficie vtlfttperficteliHifi^enitu a Hkca E C fic mota & a poriione Jftptrfi- 
eiei ejuldem coni terminatae a linea vel lineis CFD, DA, AC quas 
refta E C circumlata deferibit in fuptrfieie conica^ erit arquale ^yr»- 
mUi cujus AUitud$ eft aequalis perpenditfilari E n k punAo £ ad latus 
C**j deduAx hfis vero xtjualis eidem fiiptrficici conicd termimAt* a 
linea vel lineis C F D, D A, A C generatis a mota linex E C. 

S»tid»m enim E C F, DA C conftat ex infniiu pyramidiitu ECo A 
E 0 0 A, &c. xquialtis perpendiculari E quarum bafes omnes 
V fimul fumptae, cthiwwtjiiperficitm anicAm C F D, D A, A C. 




Piop» a. 


4 

. Datus fit C0nu* nUui AB C p fecetur a plano C F D axi Am pa- . 

» rallelo ducantur rcAx A C, A D a vertice com ad li/team hyp0rhglicAm ’»* * 7 “• 
C F D, & fuper trian^tlo A c D erigatur pf'Af»u E A CD habens 
verticem E in Mxe eeni j fitque E ^ plano A C D perpendicularis, & 

E n lateri coni. 

Dico, fupttpcles cenicA terminata a linea hyperLolica C F D Sc re- 
Ais D A, ACi ita fe habet ail A C D bafem pyramidis E A C D ut 
E A C D ad perpendiculum E « . Quoniam 
enim Conici ACFDi E C F D habent vertices A & E in plano bafi 
CFD (quae cft utrique Conico communis) parallelo ergo funt x- 
quales Si ergo a folido quod componitur a conico A C F D addito 
pyramide E C A D auferatur conicus E C F D reliquum erit folidum' 

£ C F D AC quale in propofnione prima deferibitur motu reAx £ C 
xquale pyramidi E A C D. Quoniam vero aamUum pyramidum re- 
Ufxocxmxttkafes ahitudiaibits ^ ut altitudf E<f' pjramidis EACD 
ad perpendiculum £ n ita erit terminata a linea hj- ' 

perbohta C F D 6 c reAis D A, A C ad Triangulum A C D. q. E. D. 

. • . * Frep.. 
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Prop. 3. ■ 

fi» 178 . Datu* fit CenmreCIff! A BCp. Sccetur a plano (puta triasgul» 
qn") quod quidem planum fecabit axem co^i in punilo q fupra vtrti- 
cem produdumSc in communi interfeftione cum co»»habe-- 
bit liHtam h)feryo!iCi<m R S f ducantur a vertice coni A rcftac A r, A f, 

. a pun£lo q demittatur perpendiculum q X lateri coni A p producto & a 
. pun^^o A perpendiculum A Z. plano q r t. 

Dico fuperficies cense A terminata a {in:a bjfperhlic4,r s t 6c ref^is 
rA,t A, ita fe habet ad figuram hjperhiicssm cavAsn qr 1 1 q ut perpen- 
dicsilum A Z ad perpendiculum q X. 

Refta enim qr^ circumlata, quiefccnte termino q per lineas rsr,tA,Ar 
generat tres [uperfeies, nempe hjperholicum cavum qr^j r, & duo tri- 
umgulaqt At q A quxunacum fuptrficie eonicu terminata a lineis 
r a f, t A, A comprehendunt Solidum qr Syt Ar. Hoc vero [olidum 
<f cujus /i/nWoeftxqualis perpendiculo ^.X, nam 
infinitz pyramides ^A>-V,gAVV, exhauriunt folidum qrbt A r. 
Si vero aliter contemplari volumus, hoc folidum qntAr poteft con- 
fiderari tanquaro fig^’’^ comeu Ar St habens pro hfe figuram hr~ 
ptrboUcam cavam qrSt q^ic pro altitudine perpendiculum A Z. Ergo 
reciprocando hafes aUituiinibtUyXa. A Z ad ^ X, nifuperfieiety rStAr 

[gurum bjperbolicum cuvam qrStq. 

\ ■ . ... 

Prop. 4. ’ 

Datus fit Cohus recita Ahh g fecetur a plano H F E G per axem 
infra verticem> a punRb H ubi planum fecat axem coni, demittatur HK 
“g* 179* ptrptndiculum lateri aiilibet coni & a vertice A perpendiculum A L pli- 
ro H FE G. 

Dico, Superficies conica tcrmimtin lineis FEG G A AF ita fe 
habebit ad H F E G ut perpendiculum A L ad perpendiculum 

HK ^ . . 

Probatur eodem fere eodem fere argumento quo fupenor. 

• ; Praxedentia 
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appendicula 3 . 

Przcedentia recolenti nonnulla videntur elapfa) quae forfan exufu 
Ht adjicere. DemoHjhr*ti$nes elicere poterit qutfpiam i prztaiflis ^ & 
potior inde fru<£tus emerget. 

Problema I. 

Sit CHTV» quxvis KEG, cujus axU AD, & in hoc Hgnatum* 
punflumA, curva reperiatur, putaLMB, talis, ut fl du^i utcun-^ 
que redt^ P £ M axi A D perpendicularis curvam KEG fecet in E, & 
curvam L M B in M , nec non conne^atur A E,- & curvaro L M B 
tangat reda T M , fit T M ipli A E parallela. 

Hecitahet. Per aliquodcnnque pundum H, in axe AD fumptum, 
protendatur reda R Z ad ipfam A D perpendicularis , cui occurrat re- 
da £ A produda in S , & in reda E P lumatur P Y =: R S , ita de- 
terminetur curvae O Y Y proprietas , tum Ik redangulum ex A R, & 

P M «quale fpatio A Y Y P ( feu P M Ak^^ ) 

curva L M M B conditionem propofitam. 

Adnotari potefl, (1 flantibus reliquis, fit curva QJC X talis, ut cum 
hanc fecet reda EPinX, fitPX = ASj erit fpatium AXXP 

A X X P 

«quale redangulo ex A R, & curva L M, feu ~aTr — ~ ^ 


Exemp. I. 

Sit A D G circuli quadrans, & duda E P ad A D utcunque per- 
pendiculari, connex^ueDE , defignetur curva AMB talis, ut fi 
produda reda £ P M hanc fecet in M, ipfamque tangat reda M T, 
fit M T ad D E parallela. Hoc ita peragetur. Ducatur A Zad D G 
parallela , & huic occurrat produda DE in S, & cut^a A Y Y talis 
Iit, ut fi hanc fecet produda P E in Y, fit P Y = A S , tum captatur 

P M , fadum erit. 

"Hpt. .Qgod fi curva CiJX X talis fit, ut P X = D S ( vel' fi A Q 
r=AD, & QXXfit hjfcrhola angulo A DG comprehenfa) erit 
curva A M X A D = fpat. A P» R Exemp. 


Fig. 180. 


Fig iSi. 
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Exetftp» II. 

SitcwmAEG (cujus A D) proprietate talis, ut fi a quo- 
Fig. X 8 3 * cunque punflo in ip(a fnmpto E, ducatur re^ E P ad A D nonnalis ; 

conne£tawque A £, fit A £ iotet defignatam A R, & A P propor- 
tione media, fecundum ordinem, cujus exponens fit j reperiatuc 

curva A M B, quam tangat T M ad A E parallela. 

De cur\'a A M adnoto fore » . m : : A E . arc. A M. 

1 Si i (vel A E f« inter A R, A P fimpliciter media ) erit 

AEG circulus, & A M B Cicloi* primitrU - hujus igitur dimenfio e 
lege generali habetur. 

Hatc etiam ex adjungo ProUtmutc magis ccomprehenfivo pera- 
guntur. 


Frobl. II. 


Fig. 183. 


Curva defignetur, puta AM B , cujus axii A D, ita ut in hac 
fumpto punflo quopiam M, & du^a M P ad AD perpendiculari, & 
pofito reftam M T ipfam tangere, habeant T P, P M relationem af- 
iignatara. 

Accipiatur reilaquarpiamR^ dcfiatutTPadPM (quam utique 
rationem afiignata dabit relatio) itaRadPY (quat nempe fumatur 
inreftaPM, & ad axem AD ordinetur) ficut per ejufmodi punfta 

\ tranfcat curva Y Y K 5 tum fi fiat P M ^ j de 

A M B inde confiabit natura. 


curvae 


Exemp. I. 


Fig. 1 84. 


Sit A D G circitU quadrans ; cujus radius aequetur defignatae R ; & 
habere debeat T P ad PM rationem eandem quam habet R ad arcum 
A E j ergo quum fit, juxxa praeferiptum, R. arc. A E ; ; R . P Y j e- 


rit P Y 


= arc. A E j hinc habetur P M = 


APY 

R 


Ext0fp. 
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Exmp. 11 . 

sic A D G elrcjtlt quadrans , 6 c habere debeat T P ad P M ratio, 
nem eandem quam P E ad R j cft ergo P Y aequalis t*ngmi arcus GE| 
& fpat. A P V Y = R X arc. A E . adeoque P M = arc. A E. 

frchL IIL • 


Proponatur figura quxlibct A D B (cujus axis A D , Ufit D B) pj_^ ^ ^ - 

reperiacur curva K Z L, proprietate talis, ut duili ref^ Z P M ad “* ' 

D B utcunque parallela quz lineas expolitas fecet ut cernis) pofitoque 
refhmZT tangere curvam KZL, fit intercepta T P aqualis ipli 
P M. . 

Uoc ita perficietur. Sic curva O Y Y talis, ut adfumpta quadam 
R, protradlaque PMY, fitPM.R:;R.PY} tum libere adfump- 
ti D L (in B D protensa^ fit D L. R : : R, L E 5 & afymWQtu D L, 

D G per E defcribatur HiferboU £ X X j tum fit fpaciam LEXH x- 
quale fpatio D O Y P, « protrafta X H, Y P concurrant in Z j erit 
Z in curva quafita •, quam Ii tangat Z T, erit T P = P M. 


Adnotetur, fi propofita figura fit reUangulum PxrdtUel^rammum 
A D B C, quod curva KZL hac erit proprietas, ut fit D H eodem 
ordine inter D L,- DO media Getmtmce proportionalis, quo DP Fig. iSd* 
inter O A & « (feu nihilum) efi media t/frhhmetici-j quod li libere 
juxta proprietatem hanc defcribatur curva K Z L, & MtchAnice re- 
periatur tangens Z T, inde quadrabitur hyperlnlicitm [putium LEXH j 
erit utique hoc aquale reSlangulo ex T P, A P. 

Subnotari poflat fore i . Spat. ADLK = R x D I DO. z. Sum. 

mara Z P q — R x : ^ ^ fummam Z P cub. = R x 


D L cub — DO cub. 


&c. 3. Si ponatur ^ efle centrum gr. figu- 

rx AD £ K, ducanturque? 4 A D, & 9 ? ad D L perpendicu- 

. , DL-^DO . „ ADxDO 

lares, fore f 4 = ^ , 3 c f 5 = R j-q — . 


R 2 


T*rtLl. 
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?rohi IV. 

Fig, 1 87. Sit angulos B D H reftus, & B F ad D H parallela ; & Mfymptetlt 
D B, D H per F defcripca Iit hjrperlwU F X G 5 item centro D deferip- 
tus Iit circulus K Z L; (it denuo curva A M B talis, ut in hac fumpto 

2 uoconque punfto M, & per hoc trajefta rc£la D M Z, item fumpta 
) I = D M ; 5 * duAa I X ad B F parallela, fnfp^itiMm hypcrLoli&um . 
B F X 1 aequale duplo circuU i ftQari Z D K ; curvae A M B tangens 
ad M determinetur. 

Ducatur D S ad D M perpendicularis j fitque DBxBF = Rq. 
fiatque D K . R : : R . P . tum DK.P::DM.DTj & connefta- 
ivir T M j hic curvam A M B tanget. 

Adiiotetur curvi A M B hanc e(Te proprietatatemj ut DI fit inter 
D B, DO (vel D AJ toAtmor^int media p'Ofort't 9 nMtis Ceametrite^ 
quo arcus K Z inter a(Cai nihilum) & arcum K L eft medius Arhh- 
rmetice, hoc efi , fi D 1 fit numerus in ferie Ceometrite praprtianalitem 
incipiente a D B, & terminata in D A ; ac 0, K L fint Logarithmi 
ipfarum D B , D A j erit K Z Logarithmus if fius D I. Vel 
retro (prout vulgares Laparithmi procedunt, fi DI fit numerus in 
ferie Geemenica exorfa a D O, & delinente in D B ac 0 fit Logarltk- 
mm ipfius D O, & arcus L K ipfius D B, erit arcus L Z Logarithmm 
ipfiusDl. 

Quod fi abfolutc conftruatur curva A M B, ejufque tangens Me~ 
deprehendatur, inde patet hpperl>o’ici Jpatii Cpcli/mam dari, 

■ YClCircMlihyperlnlifmtfm. 

Hujufce 67>«r4/*f naturam, ac dimenfionem (ut & Spatii BD A di- 
, menfionero) luculente profecutus eft pr.Tclarifiimus D. n^aUiJ/im^ in 

Libro de CjeUide j quapropter de illa plura reticeo. 

FrobL V. 

Sit fpatium quodpiam E D G (reftisDE, DG, dclineaENG 
Fig. 1S8. comprchenfa) & data quidam R ; curva A M B reperiatur talis, ut 
fi utcunque a D projiciatur refta D N M, & D T ad hanc perpendi- 
cularis fit, & M T curvam A M B contingat ; fit D T . D M ; : R . 
DN. • 

Sir curva K Z L talis, ut D Z = V R x D N j furop taque libere 

re«fta 
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re£t^DB, fic DB.R: :R.BF (HtauteinBF, ut& DHipfiDB 
perpendicularts) tum per F, angulo BD Hinclufa, cranfirat hjperhU 
F X X { fuque fpatium B F X 1 ( pofici nempe I X ad B F parAlltli) 
xquale duplo fpatio Z D L j fit denuo O M = D G j erit M in cur- 
va quxfita ) quam utique fi ungat re£la T M, erit T D . D M : : R. • 
DN. 


rroBl. VI. 


Sit rurfus fpatium E D G (ut in prxcedente) reperienda eft curva 
A M B, ad quam fi projiciatur re£la O N M, & fit D T huic perpen- 
dicularis, & M T curvam A M B tangat, fuerit D T = D N. 

R ’ 

Adfumatur quaepiam R, dc fit D Z q item accepd D B 


Fig. 188 , 


R * 

(cui perpendiculares DH, BF = jyg^; &perF intra nfymftotos 

DB, D Hdefcribaturi& 7 ffr^/i/<rmM fecundi generis (in qua nempe 
ordinatae, ceu B F, vel 1 X, fint quartae proponionales in ratione D B 
ad R , vel D G adtfl) tum capiatur fpatium B 1 X F aequale duplo 
ZDL j & fit D M = D 1 } erit M in curva quaefita ; quam, fi tan- 
gat MI, eritDT =DN. 


Trobl. VII 


Sit figura quaevis A D B cujus axis A D, haftt D B) «Sc utcunque . 
duAa P M ad DB parallela datum fit(feu exprefliim quomodocunque) '8*^ ^ 
'fjpatium AP M , oportet hinc ordinatam PM exhibere, vel expri- 
mere. 


Accepta qulqiam R, fitRxPZ=APM. hinc emergat linea 
A Z Z K ; huic perpendicularis repexiatur Z O j tum erit P Z . P O 
::R .PM. 


Exemf. A P vocetur a: &fitAPM = v' r«’, ergo P Z == v' 

- . unde reperietur P O ^ . Eltquc V 

i;r.f Vra: = PM. unde A M B cft cujus Px- 

r^mtter eft ^ r, • ' jilUer. 


f 
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xpo.' 


Rg. 19U 
Fig. 19»* 


L E.C T. XII. 

jilittr. Fiat PZszrViAPM.&fiiZ© curv« AZ K perpendi* 
cularisj eritPM = PO. 

Exemf. SitAP = Afj & APM =““• quare P Z = V — 

unde reperictur P O = P M j & rurfus A M B 

erit PxruloU. 


FrM VIH. 

Sit figura qoarvis A D B (' reSis D A, D B, & linea A M B com- 
prehenfaj & a D utcunque projcfta refta D M, datum fit fpaiiura 
A D M } oportet rcAam D M definire. 

t A D M 

' Accepta quapiam R, fit D Z = — — j & Z O curv* A Z K 



jiitter. ShDZ = V4ADM; ScZO curvz A Z K perpen- 
dicularis < cui occurrat D H ad D Z perpendicularis • erit D M 
= VDZxDO. 

De figurii involutu ^ evoluti* bellam infiituit Pr*elnrmGe~ 
ometra D. Gregoritu Alerd. Alienz mefli nollem ego falcem meam 
immittere , verum liceat utcunque ifthuc perrinentes (aliud agenti quae 
mihife ingefleruntj unam aut alteram obfervatiunculam his intexere, 

?robl. IX. 

Data fit figura quiepiam A D B cujus uxu A D, hjis D BJ opor- 
tet ei congruentem involutam exhibere. 

Centra C, intervallo quopiam C L deferibatur Circnlm L X X . fit 
autem curva K Z Z talis, ut pro lubiiu dufti r&tta M P Z ad B D pa- 
rallela, 
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L C X fubdupltis fpatu DKZP)&rinCX capiatur C f* = P M ,, 
erit linea ^ M ipfius B M A involuta ^ vel Ipatiucn C i*C fpatii 
ADB.) 


Exem». Sit A D B circuli quadrans j erit ergo ( quod e pratmonftra- 
tis conftat) fpat. D K Z P ( i feftor L C X) . left. B O M 
: :CLq. D Bq. undearc.LX. arc. BM : : CL.D B. 

2 uare ang. L C X = ang. B D M = ang. D M P . unde ang. 

I K f eft regius, adeoque linea C M’ C efl ftmiclrcnlHt. 

C$roU. I . Subnotari poteft, fi duat figurae A D B, A D G analogae fu. . 

erint ; 6c harum invalxta fint C , C»> ■ & fuerit C/a . Cr ^ ^ ' 
;; DB.DG} erit reciproce ang. fCH.fCr::DG. 

• DB. 

2 » Illud etiam converse valet. 

3. Sin curvae C ry, C S C fuo modaanalogae fiicrint, hoc eft, 

fi-uicunque a C proje£la reA^ C r S| habeant C r, C S ean- * 94* 
. dem perpetuo rationem, erunt hae fimilium linearam invo- 
Imx. 


PrM. X. 

Data figuri quapiam cC9 rcftis C^, , & alia linei 

comprehensa, ei compaentem eva/atai» dcfignare. * "ig* > 9 

« 

CeKtrt C utcunque deferibatur circxlaru arcM L E (cum redlis Gr,. 

C a conftituens' feftorem L C E) tura du£la C K ad L C perpendicu> 
lari, fit curva ff Y H ita rectam G K rcfpiciens, ut libere projecti refta fig* ^9^^ 
C (1* Z , fumptaque C O = arc L Z, duftat^e O Y ad C K perpen- 
diculari, fit O Y = C fi j porro ad rcftam D A fic referatur curva 

BMP, ut ciim fit D P — - ^ & P M ad DA perpendi- 

cularis j fit etfam PMrrCft j erit fpatium OBPA ipfins C f tvehuxm. 

w « 

Extmpn Su L Z £ arcus arculi centro C deferipti, ScCftC ejorraodi Fig. j ^7. 

ffirAlit 
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fplr^lHy ut pro arbitrio du^E redi C ^ Z habeat arcus E Z ad redam 
C u rationem adienaiani (puta R ad Manifeftum cft Hncam CYH 
efle redam, (moniam EZ (KO).Cf* (OY)::R.S, perpetuo. 
Fig.'ip8. unde evoluta B M F fit Purubola ; quoniam axis partes A P, A D fc 
habent ut fpatia K O Y , K C f , hoc eft ut quadrata ex ipfis OY, Cc, 

velexipfisP M,DB. ' 

CoroL Theor, I. 


Si ad figuram ^ C ^ erigatur cjUndrlcfu altitudinem habens aequa- 
lem peripnerix integrx circuli^ cujus radius C L i erit ille- cjUndncHt 
3tqualis/tf/i<<«», quod proaeatur e figura CCHK circa axemCKro- * 
tari. 


Yheor, II. 


Fig. i«f. Sit curva quaepiam A M B (cujus axis A D, bafis D B) & curva 
AZ L talis, ut libere duda redi Z P M, fit P Z = V 2 A P M j fit 
item alia curva OY Y talis, ut ad hanc produda reda ZPM Y, 
adfumptaque reda R, fit Z P q . R q : : P M . P Y 5 fitque denuo D L . 

Fig. ipo, R::R. LE. & per E intra angulum LDG defcribatur Zf/wr- 
“* • btUEW \ huic autem occurrat doda reda Z H X ad A D parallela, 

erit fpatium P D O Y xqualc/fatw HjttrboHc» L H X E. 

. PM aLEXH 

Hinc (nmmA omnium Rq — * 

7heor, HI, 

Sit curva quxpiam AMB, cujus axis AD, bafis DB; & curva 
- K Z L talis, ut adfumptS quidam R, Sc arbitrarie duda redi ZPM 
ad B D parallela, fitv'APM.PM;:R.PZ; erit fpatium ADLK 

Fig. 200. jpqyjjig rcRangftl» ex R in 2 V A D B 5 vel — ^ A D B. 

PM 

Exemp. Sit A D B circuli quadrans, erit fumma omnium _ 
V 2 D A X arc. A B. 


Ikeor. IV. 


Sit curva quxpiam AMB (cujus axis A D, bafis D B) fintque • 
dux linex £ X K, (J Y L ita rclatx, ut in curva AMB furapto quopi- 
am 
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1^9 


Fig/aoii 


am ptm£lo M , du£lifque reftis MPXadBD, & M QJT ad A D 
parallelis, pofitdquc rcftara M T jangere curvam AMB,fitTP. 

PM:: Qj.PXj erunt figurx.ADKE, DBLG fibimet arqua- 
Ics* 

V*l« hoc tonvctlum. Nempe fi figur* A DKB, i>BtO at. f. 

J uemur , & M T curvam A M B tangat , erit T P . P M ; ; Q Y- 

,X: V, V ■ . , 

i.JVtt» Omnium haftenus Propofitorura foecundi/limqm cft hoc 
Thtorem* ; praecedentium quippe complura vel in eo concinentur, aut 
ab eo facile conferantur. Nam polito lineam A M B indeterroinatam 
efle natura, fi ipfarum E X K, G Y L aherutra pro tuo arbitratu de- 
'terminetur, exinde refultabit Theorema quoddam ejufmodi , qualia 
fuperiiis exhibentur aliquammulta! Si f ^.lineaGYL ponatur redta 
cura ipfa B D femi<rcrumconfiicuens angulum (quo cafu cunciuiun- 
ro^!^^Q?D,'Gc6hKidere) proveokt inde prima ‘ 

G Y L fit r&jt Bparallcla, emetget LeOibiis -tjnfdJik RUr- Fig. loi. 
fus fi P M = P X (vel line* A M tf, E X K fint ejrdcmy confeque- 
iprliinc ejulem. Exhinc pOrro liquet adfumpto cuilibet (pa- 
tio infiHit.i^teHcr$ fiCM defigiMri veluti fi ffa- 

tifim D G L B ]MuhluM CujU^i^iMM^DV 

A M B fit pdrkMSit^ cujanwfi A D, eradet E K irfc rt^o- 
rietas, ut (fi dicatur D B = r j "A P .v . P X ='/ . ’ S: l( (vel 


pnetas, 
DB 


femipar^mettr) fit = k^k^x 4^ *■ 7 /; Sin 

A M B ponatur hiperyola^ procreabitur alterius generis curva E X K. 
hisautem expen(is^^^«4w meamincufo, quinonhoc7lb«rfiw4-(fi- 
cut & ea quae fubfequuntur, quorum fere ratio confimilis eft, & fup- 
par ufus) primo loco pofuerimy & ex eo (nec non e reliquis mox 
ffabjiciendis) quod fieri pofic video, reliqua deduxerim. Veruntamen 
hujufmodi Phrjfgtam fapimUm juxta mecum plerifque familiarem au- 
tumo, literas has tradlantibus. 

' Theor. V. 


iJ- 


Sit fpatium quodpiam A D B (re;^lisD A, DB, & curva AMB 
comprehenfum) fint item curvae E X K, G Y L ita rclatar,ut fi in curva ^'8* 
AMB libere fumatur punftum M, ducatur D M X, fit D Qj= DM, 
ducatur QJf ad D B perdendicularis, fit D T ad D M perpendicula- 
ris, re^a M T curvam AMB contingat 5 fi, his inquam fuppolitis, fit 
T D . D M : : D M QY . D X q ; em fpattum DGLB fpaiii E D K 
duplum. b ^ hejr» 


10 


>• 
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7heor. ‘VL 

Fig. 104. * niHui A M 6 oarra qionr» (p^ AD, t>ans D B) & 

carv2 E X K, H Z O ita 'imas fe, & axes A D, rciauc, ut aibf« 
traiie in curva A M B accepto pwido M,& dudi M P X ad A D per- 
pendiculari, fumpta « fi = arc A M,duAa fi Z ad o. C perpendicmari, 
pofitoque c^am T M curvam A M B angere ^ fit T P . T M::fxZ. 
P X j erunt fpatia ADKE, «cOH aequalia fibi. 

Theor, VII. 

Vig,' 104^ Sit rpatium quodpiam AD B (re£Us DA, DB, & curvi AMB 
1*5. definitum) fint item curvx EXK, HZOiti relatae, ut fiquodvis 
capiatur punAum' M in curva AMB, projiciatur re^ D M X, fuma- 
tur <t fi = arc A M ; ducatur f* Z ad rcflara <*■ e porpcndicularis ; fit 
D T perpendicularis ipfi D M ; reda M T curvam AMB ungat «fit 
r TD.T M::DMx fi Z.DXq } erit rpatium «^OHfpatiiEDK 

duplum. 

Sed horum hic efto terminus. 


t. 

Lbct 
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QM 4 ti«iutm naturam e terminorum atmUtU ezf oAiit Vitta • 

V 1-L Ularn ex eorum in fedudu <!ilucid'ius expftcuit ( artejitu. Eam 
ego jam e linearum Ungulis appropriatanim detcriptionc conal>or ali> 
quatenus enucleatam ^are . quifane modus rem prxfcrtim elucidare 
vtdenir, ac ob oculos ponere, agedum. 

In Tequentibas perpetim ad eafdem feries redigi arquatio>' 
nes , qux eet^citntti habent eafdem. 

MqHationHtn S eries prima. 

• * 

4 — j— h — w» 

« ■*-!- y*'‘ = n *ficc. 

Sumatur re^Ia B A aequalis coefficienti & haec verfus H indefini- pj» 
te protendatur } fint anguli RAH, SBH femircfti. fintque lineae 
ALL, AMM, ANN tales, ut re£la G K du£la ad A H utcunque 
perpendiculari (quae didas lineas ordine fecet punftis L, M, N ; re- 
dafque B S, A R pundis K, Z) fit inter G Z, G K media G L ♦ , ii- • Vid. f»g. 90 . 
medtaG M, tntitedfa GM; hz lineae propofitarum xquationum 
nararx expltcandz infervient. Nam fi A G (vel G Z) diatur 'a • erit 
BG(velGK) = i-V-4. atqueG l,q = 44 -f- i 4 j &GMcub. 

= 4’-{-i44 j&GN^f=^^H“i4'. 

S 2 ^ 7 {jttetiir 


^ Digit:.’;id by Google 


L E C T. XIIL 




N0t0ti$r Mttmt 


Fig. 206. 


1 . Du^a A D ad B H pcnpendiculari, fi in hac capiatur A E = » ; 
.ducaturque E F ad A H parallela ; hujus cum lineis expofitis interfe- 
dlioncs zquationuro propoiitarum radices exhibebunt refpedlive • erit 
utique EK , vel EL, vel EM, vel EN zqualis ip/i «; 
hoc eft ipfis A G, concipiendo a fingula interfedione deduci ad A H 
perpendiculares, quae punfta G determinet. 

2. Quo punftumG magisi termino A removetur( 3 c quidem poteft 
G A defumi quavis defignat» major) eo ordinatz G K, G L, G M,GN 
magis increfeunt ; adeo ut quantacunque ponatur A E, parallela E F 
curvis occurfura fit ; & proinde femper habetur vera radix ifiarum 
aequationum cuilibet conveniens-, 6 c ea tantum una, quoniam EF 
curvas illas unico punAo interfccat. 

5. Cmrva A L L efi bjftrinU dtjuiUttray cujus 4 xii A B, reliquz 
A M M, A N N funt bip0rb»Ufi>Tmts. 

4. SiAO fitiABj &AP=t AB, & AQ.- i AB, du- 
canturque O T, P V, Q^X ad B S parallelz, erunt hz curvarum ALL. 
AMM, ANN nfj/mftoti. 

y . Hinc conflat in fecundo gradu fore 4 c“ « — j in tertio 4c~ 


b 

n — — 


b 

m qu 4 rto 4 c“ » — — j qu« tamen inzqualitates, fi A E 
4 


benemagna fit, exiguz erunt. 

6. Aquationibus illis nulla compethw4Arim4 , vtl minima. 


Series fecunda, 

* ' — ‘ b ~n. ' 

44 — ba~ nn. 

4 ' — baa— h‘. 
a*~ba^ — H\Scc: 

Sit rurfus A B = ^ ; & indefinite protrahatur A B verfus I, & 
F^. 207. flnt anguli R A I, S B I femirefti ^ tum concipiantur curva BL L, 
B M M, B N N ules, ut fi utcunque duatur G Z ad AI perpendicu- 
laris (dt^ as lineas ^ans,uti cernis, panctis K, L, M, N, Z) fit inter 
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G Z, G K media G L, bimedia G M, mmcdia G H ( propofltas x- 
quationes explicabant hx linex. Nam H A G (vel G £.) vocetar 4 ^ 
erit B G(velGK) z =4 — & GLq = 44 — h*^ScGMah, 

= i44j3cGNf^=4^ — baK 

N0t. 

1. DaAiAOad A 1 perpendiculari, & £F ad AI paralleli, H 
A £ ponatur zqualis ipfl « ^ erunt E K, E L, £ M, E N radices xqua- 
tionum refpcdhvx, feu zquales auzlitis 4. 

2 . Quoniam ordinatx GK, GL,GM,GN ^ termino B verfus I 
inbnice excrefcunt, fcrnper habetur una vera radix, & unica. 

3. Curva B L LeA h^ffrktU dquiUtera^ cujus *xit A B, reliqux 
curvx fune h)ptrkolif 0 Tmes. 

4. Si A B bifecetur in O, trifecetur in P, quadrifecetur in Q, du. 
canturque ad A R parallelx O T,P V,Q^X , erunt hx curvarum BLL, 

BMM, BNN «fjmfteti. . 

y . 

y, Hinefequitur in fccundogradafore4cr»4" 

4C“»-V-“~} in quarto 4 c” 4 -] — quod fi » fatis magna fit, 

iftx inxqnalicates ad xqaalitatem proxime accedunt. 

6 , Verarum in his radicum habetur minim» > rcilicet.ipfa A B, vel b. 


Series tertia, 

b — 4 =w. 
bt! 44 = »4. 

ba* — 4 * = 4 
b»^ — 4 ♦ = 4 \&C. 

* Fig. aSp. 

Sk A B = ^ , & anguli R A B , S B A femiredH ; tum curvx 
ALB,AMB, ANB tales, ut duhi re£Ia G K ad A B utcunque 
perpendiculari ■ ( qux lineas expolitas fecet, ut vides ) fit inter A G 
(fcuGZ) BcG KimediaG L, bimtU* G M, trimedU GN ; pro- 
pofitas arauationes explicatas dabant hx linex. Nam pofito fore A G 
= 4, ent GK = &>-4 ; 5 cGLq = ^4 — -4 4 ■ & G Mq = 
i *4 — 4 ’,BcG Nq= — 4 *. 

7^0t: 
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L B C T. xni. 

' ;v«. 

J.1 Si in AD (ad ipfatn A B perpendiculari ) defamatur AE = «. 

Sc ducatur E F ad A B parallela, hujufce cuip lineis expofnis interfe- 
ftiones exhibebunt radices 4 refpeftive. 

Cum ad hafee curvas ordinatae feraper terminatae fint, & inter 
ipfas maxima quaedam detur, hujus feriet eujHationes^ pro modulo af- 
lignatae A E (vel »') fubinde duas radices veras habent (curo utique 
fuerit A E curvx maxima ordinata minor refpeftive , hoc eft ciun E F 
cu; ' a- bis occurrerit) nonnunquam duntaxat unam (cum A E nempe 
maximam adaequet, adedque E F curvam contingat) aliquando nullam 
(cum fcilicet A E maximam excedat, adeoque nec E F curvae unquam 
occurrat). 

In fecundo gradu fi A O = O B, & ordinetur O T, erit O T 

' A B 

maximaj (adeciqae radicum una major quam— ^ — , altera minor) in • 

tertio, fi AP = i PE, & ordinetur PV, erit PV maxima (unde 
radicum una major erit quam t A B, altera minor) demiim in quar- 
to gr^du fi A Q.— Q.B, & or^netur QX, erit Q X maximu 
(& hinc una radicum femper major, quam A B, & altera minor). 

4 . Hinc confefhttur, fi fuerit, in fecundo gradu nc~ ^ 


in tertio 


n xr 

i-j h‘ 


_ 27 , 81 


• 256 


nullam dari radicem. 


5 ^. Omnium radicum m 4 ATim 4 eft ipla A B, vel^. 

6. Omnium curvarum communis merfeHio ( feu noim ) eft pun- 

€lum T ; 5c fi fuerit n = 5 femper A O ( vel )cft una radix. 

7 . Curva A L Beft GrcHltte^ reliquae AM B, AN B eum quo- 
dammodo referunt. 


' I. 

4 - 1 - i = » 

i 

.+i=— ■ 

44 

, n * 

4 -+- £ = 


2 * 

4 — n. 

n n 

4 — b =— T 


4 — i= — 

44 


r 

b. 


>< 


0^ — ft, ^ 

H H ! 

I 


4 ~ 


“J 


, I I 

, I , «M 

^ — ^- 4 ’ J 1 . ^“'*=4’‘J 


I» 

Aliter 
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. Aliter (& forte commodius ^ pro ftngulo trium ferierum gradu tan> 
unam adhibendo lineam) explicantor tftz prxoedancac arqaack>> 
oes, hocpafto: 

Sit A H reiffa indefinitd protenta, 8c huic perpcndicolaris A D ^ in F^. 

<^ua fumatur A B = « , Sc ducatur B K ad A H parallela, nm lint xio. 
linex LXL, MXM, MXN tales, ut fumpto in AH qoocnnqne 
punfto G, & du61E G K ad A D paralleU, Ot in proportione A G ad 
G K C vel A B) proporrione ttrtU G L, quarta G M, quinta G N i h* 
linez propofitarum xquationum naturx explicandae infervient. 

NamturoptaA£ = t> (fumatur autem A£ ob primam feriero 
ad panes I , ob fecundam Sc tertiam ad partes H ) & fiat an. 
gnius F £ H femirc^lus ( ifte quidem pro prima Sc fecunda fe. 
rie inclinans verfus H , pro tenia reclinans ab H, nt Schema fatis 
monlbrat) tum tt&x E F cum expolitis lineis interfcAiones refpeftivx 
, radices a determinabunt j nempe li per hos du^x concipiantur ad A H 
perpendiculares ( L G, M G, N G) erunt intcrceptx A G radicibus a. 
xquales refpeiSive. 

Nat, 

Exhinc condat , quod 

I . In hac explicatione eteffieiens b iifdeterminata habetur | ot in prx- 
cedentibus ipfa«. 

X. In prima Sc fecunda ferie femper una politiva radix habetur , & 
unica. 

3 . In fecunda ferie minima radix ipli A B , vel n xquatur. 

4 . Communis omnium linearum ntdm ed funUam X , ubi B X 
(vel a) = ». 

p. In tertia ferie fubinde dux habentur radices pofitivx (quando 
Icilicet £ F curvas bis fecat) nonnunquam una tanmm (cum £ F ip> 
farym aliquam contingat j id quod accidit in fecundo gradu ciim 

[jf 

~ j -in tertio ciira a = fb. in quarto cum az=.\b) aliquando 

nulla, ciim £ F infra tangentes cadit , Sc adeo nufquam curvis occur- 
rit. 

6. Secundi gradus curva ed bmrbola, reli^ bjftrUiifomm; 
quacum comiDuncs afjmftati funtre^ A H, A D. 
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£y Bt C Xll* 


Series quarta. 

4 = »*. 

4^ -1- f f 4 4 = I»'*. 


vSit re^a indefinite protenfa A H , & huic perpendicularis A D j 
fiat aut -m angulus RAH femircRusj tum utcunque duatur GZK 
Fig. 211 .' ad A D parallela • & fa^lo AG.AC::AG.ZKj per K intra 
angulum D A R deferibatur hjpirboU K X K t lint denuo curvz CLL, 
A M M, A N N tales, ut inter GZ, G K unt meiia G L , kmedU 
G M , trlmedU G N ; hae propolito defervient. Nam fi A G (vel 

^ C 

G Z) dicatur 4 , erit GK = 4-1 — ~ & GLq = 44-|-cr. & 

G M cub =45 -t- £T4 j & G N q q 

/ 

Not. 


1 . Defignantur radices, ut in praecedentibus, pofiti AE=»,& dufta 
E F ad A H parallela. 

2 . Si A P = A C, erit P X ad hjftrloUm K X K ordinatarum mi- 
nima i unde li AE (vclw^ “ziPXj nulla dabitur ladix in primo 

gradu. , . r • 

J. Curva CLL eft hj/perbtla aqnilattra , c\i\\is cen(rtm Affemt- 
axu AC ^ quae & ordinatarum eft w»4/iw4 • alioquinfi »cT"r, fem- 
per una vera radix habetur, & unica. 

4. Reliquae A M M , A N N funt hyperboliformes ad infiniwm 
excurrentes . unde femper una vera radix habetur, neque plures. 

5. SiftieritY4=i YX. Yc = |YX; Y>- = ^YX, &pcr 

punfta «, f , >, traduftse concipiantur hpftrboU (habentes 6 c ipfe4- 
fjmptotos Da, AR) y* i erunt hi ipfarum curvarum 

CLL, A'MM, ANN afj/mptttl. (Similes etiam afjmpfatt con- 
veniunt lineis pofthacdefcribendis , quanquaro dc iliis conticeamus.) 


e c 


6. Hinc in fecundo gradu 4-1- —c" « 


c c 


in tertio a-\ c~ « 

. * ? aC 


m 
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in quarto H" ^ » i quat tamen inaequalitas eo minor eft, qu6 

'A E (vcl n) major exiftit. 





n. 


cc 


nn 

a * 


, ec »5 

• a Mm 




Poffithaecfeiies expliari juxta pnecedentiiiA modum recundum^ c,v«7«' 
& eafdcra adhibendo curvas L X L, M X M» N X N j" quarum niml- * * *’ 

rum proprietas eft> ut reda G K duda ad A H uteuxque perpendicx- 

Uri, fi.GL=-J^ , & GM=;^^ , &GN=yg^ 

'Nam n fiat angulus H A R femiredus, dc mcun^e ducatur GEO 
• ad A H perpendicularis ^ &ntG£.c:;r.£ 0 } & perO intra a- 
fymptotos A D, A R defaibatur b^ptrlnU O O } hujufce cum expo- 
litis lineis LXL,MXM,NXN tnterrediones, radices 0 .refpedivas 
detemoinabunt ) dudis utique L G» M G> N G ad A H per^dicu- 
laribu^ erunt interceptz A G ipfis 0 zquales refpedivc. 

Pomnt conltmili modo fubfequentcs omnes xquationes explicari l 
fcd eas modo duntaxat priore danimus expofitas. 


S eries quinta* - 



f^. 21J» 


snits. 
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Series fexta. 



Fig. aij. 


Fiat angulus R AI femireftos, & AD ad AI perpendicularis ^ 
in qua A C = c; tum utcunque dufla G Z ad AD parallela^ fit 
. AG (velGZ). AC:: AC. ZK,& per Kjintra angulum I>AR 
defcribatut hyperhU K Y K • tum fint curva CLYHLa, AMYHM/*, 
'AN YHNr tales, ut inter A G (vclGZ) & GK fit mfSa GL, 
bime di* G M, triftftdia G N ; ha propofito defcrvicnt. 

Conftat hoc, ut in pracedente j & quo pa^ radices refpe^d 
determinantur. Verum adnotetur praterea. 

• » 

- 1 . Cufva C L H, A M H, A N H ad quintam feriem pertinent j re- 
liqua H L A, H M H N » ad fextam. • . • 

2. Quoad curvas ad quintam feriem pertinentes ; fi A f 

& ordinetur ^ Y j erit Y communis linearum interfedio , fcu »p- 
dm. 

, 3. In harum primo gradu ordinau A Keft infinita, in fecundo AC 

eft maxima j in tertio^ fuerit A P — V — & ordinetur P V, 

erit P V raaxima(unde radicum una feraper major eft quam V 

• • . i 

altera rainor)in quarto fi AQj= ^ ordinetur Q^f»' 

erit QX maxima (dRde radicum una major drit, altera minor ipsa 

A ^ 

— J. . 4. Con- 
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4" Gonfequcntir in harum fecundo gradu fi » C7 ^ i «n tertio, fi n\ 


crccV^ ~ = t e c V-r ; vel e* . in quarJ 


ec 


cc 


ce 


-- 7 =ric* i nulla radix habetur* unaminifiis 


tofi»^C — — ,6-'« - 

cafibus refla E F curvas fupergreditur • nec iis occurrit. 

5 . Itidem in his omnibus maxima podibilis radix efi A H = A O. 

6. Curva C Y H eft Circuit quudrunSy reliquae A M H, A N H 
quodammodo 

7 . Ad fextam feriem pertinentium curva HLLeil 

laterut cujus axis A H ; i^liquae funt HjptrUlifermcs. Unde quoad 
hanc feriem liquent caetera. 


m 


Series feptima. 

, , f f ■ 

4 *+■ i> *-l~' — *' 

» 

4*-F- = r \ 

la tefta B A H indefinite protensa capiatur A B = i ; 5e in A D p. , 
ad B H perpendiculari fit A C=f ; fint etiam anguli HAR,HBS Seml- ^ , 

rc<5H} tumarbitrarid dufia G Y ad AH perpendiculari qux ipfam 
B S fecet in Y ; fiat A G . A C : ; A C . Y K ; «per K intra anulum 
D V Sdeferibatur hyperhoU K K K { fint demum curvz C L L, AMM, 

A N N tales , ut inter A G (vel G Z) & G K fit mediu G L, kiun- 
did G M, trimedid G N ; hae faiisfacieni negotio. Nam eft G K r= 4 

-f- ^ “h ^ j & GL q r= 4 4"4- i4-Hcc; 5cGM cub r=4> ■+'^44 

-Wm j & G n q q = 4* -+-i4»-^e44. 

I . Secundi gradus curva C L L eft pars bjftrloU uquiUterd, cuju^ . , ^ 
centrum Oy ipfam A Bbifecans . & fiquiden! A C CT A O, eft O H 
(ad K B perpendicularis , &) = V'ACq — AQq ejus femUxi * ; 
lin A C ~a A O , ejus axis eft O I = V A Oq — A C q . rt^iquar 
vero curvae A M M, A N N funt byperMftrmjf. 

T z a. Hinc 
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2. HiMconftat in fc«ndo ^adu fi httit »r 5 C i nullam veram 
radicem dari tlioquin in omnibus una femper habetur, & unica 5 ' 
quoniam redta £ F curvas femel iaterfecabit, nec pluries. 


Series oSav a. 

t 

Fig.aiy. , = 

ce -t- ^ 4 4 4 = * 

f r 4 -t" i 4 4 — 4 ^ = «J. 
r c 4 4 -j- i «’ — 4'* = &c. 


.Fig. «15. 


Series mna. 


^ , ce 


I— 


■=». 


nn. 


4nt—t0-—ee s= 

4' — haM — ee *■=. 
4^—i*’ — ee»0 — *^&c. 


i-i ' 


Inre^a A 1 fumatur ABs^j^&inADad ipfam A I perpen- 
diculari fit A C = c ) fiant autem anguli I A R, A B $ femiredti . 
ducaturqucre^ZGKad AI utcunque perpendicularis , ip&m BS 
feans ad ^ & fit'A G, A C: : AC . ^ K ^ tum per K iiura angu* 
Ium O b' B deferibotur bj^rioU KYHK $ finr denuo curvx CLHLa, 
AMHMf», ANHN' tales, ut inter A G, GK fintm^ilMGL, lime~ 
d>4 G Mj trimedi0 G N } hx curv* propofito facisfacient j conitar 
autem hoc ut in przcedente. 

Nat.* 

. I .. Curvae C L H, AM H, A N H ad oftavam feriem pertinent, re- 
hquz vero H L A, H H N ^ ad nonam. 

■,a. Quoad o 61 avara leriem, fi bifeorcur A BinO.de ordinetur OT 

hLh 

ad curvam C L H efi OT maxima j fin fiat A P = -y V 


cc 
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11 ac ordinetur P V ad curvam A M H, erit P V maxima , item fi 
3 ’ 

i i V ?4 i i > & ordinetur QX ad curvam ANH 
erit QX maxima. _ ' 

3 . Hinc, fnn fecundo harum gradu fit » c“ V e i *«- 

tiofi (pofitofor«f=~ fit»’ e- e e /-hi// 

^ ' j in quartOjfi (pofito fore^ = i i ~h V 6 + i i » i 

C“e<?f X-hi^’ nulla dat w radix i nam*his fuppfi lis, 

ceda Et curvis non occurret, refpeftivd. 

SifueritAe=-^-hV jeritY 

XJtdtu curvarum j unde fi * = A f j erit A f una radicum in omni- 

**'**y. CurvaCLHeft drcHmfertntU Circuli y cujus Centrum Oj 

reliquae A M M, A N H funt Cjcliftrwes, 

6. Peculiare eft in fecundo gradu, quod fi » “3 r, detur una tan- 
ii fec radicum maxima /qux & minima eft in nona ferie) eft 

i /ii 1 ' 

AHc: — -f-v — 4-<c- 

8 Curva H L a eft hyftrUU uquiUterUy cujus O H 1 re- 
Hqu*HM«,^^^ A;perie/if( 7 rw« s unde patet in ferie nona . 
' ftmper unam’, & hanc uniam radicem haberi. 




Series, decims. 


. ce • 

<e+-t ». 

M 

44 -h i<«— c e '=^niu 
4 ^ -j— l>44 — C f » =: »’• 


Fig. 2 I 


S$riet 
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Series undecima. 



c c ha — 4 a r= an. 

'cc* — taa — 4' = «*. 

, cena — ^4' — 4*=n*,6cc. 

In re^a B A H fumatur B A ^ ^ & in A D ad A H perpendi- 
culari (it AC=rr; fintque anguli H A R, HBS femiredi j tum 
utcunque duda reda G K ^ ad A H perpendiculari ( qux ipfam B S 
fecet in ^ , lit A G . A C : : A C . SK • & per Kintra 
VD, V Sdelcribaturi&/^i0/4 KYHKf /int demum curvzCLHljv, 
AMHMft, ANHNr tales, ut inter A G (vel G Z) & GK fint mt^ 
diaCL, tImedU GMj trimediaGtA; hx propofito ^rvient, id 
quod conflat, ut in pncccdentibus. 

Nit: 


V. Curvae HL a, HMfi, HN » ad decimam feriem pertinent ^ 
reliquae C L H, A M H, A N H ad undecimam. 

2. CurvaH L\ hjtftrlnU d^ilater 4 y & carv^ CLH clrcnU- 

ris circumferenti* pars- utriulque commune centrum efl O, ipfam AB 

hb h \ 

bifecans ( unde A H = h c e : — J 

3. In decima ferie radix una femper habetur, 6c unica, in undeci- 
ma nunc dux, nunc una, fubinde nulla. 

4. Af=^ ; & A4 = — —}6c ordinentur 

♦ Y, 4 X ; punfta Y, X funt nodi curvarum. 

f . In undecimx fecundo gradu ordinata A C cfl maxima ^ fin A P 

= V 1 “ ; & a P ad curvam A M H ordinetur P > , 

9 3 3 ’ * 


. . .. 

hxc maxima erit j item fi A C4j= v ~ — 4- — : — — 

2 O 


& a 

Q 
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Q^d curvaro A N H ordinetur QJ', hxc etiam roaxitna erit; unde 
Radicum limitibus fiet judicium ; ut in iis, qua ad feriem odavam 
funt adnotata. 


Serie f duodecims* 



0 — 


ec 

a 



aa — ta-ir cc -=z nn', 

-j- ce* — 

A * — f 4«=r »% SCC. 


ffig. 117. 


Serie/ decima tertia. 



IfM — 44 — ccr=.rm, 

i44 — 4 ’ ff4 — 

£43—4^ — rr 44 =»*,&c. 

• 

Pro hi», Sit A B = £ } & A C = r 5 & angulos A B S feraire- pjg^ ^ j 7, 
dns , &'G 5 ad A B utcunque perpendicularis, & A G . A C ; : AC. 

§ K ; K H K I K hjftrbtU Afymfiotis S A, S B deferipta ; denuo 
curva CLHLIU, AMHMIM^i, ANHNIN» tales fint, ut inter AG, 

G K fit mUi* G 1 », Ifimdi* G M, trimedia G N. 

7^pp, 


- I. Curva CLH, AMH, ANH, atque curva IL a, IMm 
IN. ad feriem duodecimam fpedant, verum intermedia curva HLI, 
HMI, H N 1 ad decimam tertiam. 

• 2. Curva CLH, I L x funt A7/>er£ff/4 4^«»V4f er/, quarum com- 
mune efwtrin» O vredara A B bifecans) defe/ffiaxu OH (vclOl) 

= V-AOq* ACqreliqoaiales funt, quales figura monftrat. 

3. Curva 
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Fig. ai8. 


L B ic T. XIII» 

Curva HLLl cH ftmieireHlm | reliquas iudem oftentat 
Schema. 

4 . SiAC~jA4= ^ — =-~-H 
yy c c 

V — — } ordinenrurquc reSaef V, 4 X, ^ Y; erunt punfta V, 

X, Y Hoil curvarum (fi i ^ 8 c r, deerunt n$di X, Y •’ fi i = -/ 
8cf ; iicoalefcencj. 

f . Ordinatarum ad curvam C L H mttxima ell ipfii A C . fin AP 

y l>b cc 

— V — — — t & ordinetur P > ad curvam A M H t erit 

3 9 3 * < ‘ 

C c 

p y maxima j item fi A Qj= i t — ^ ^ ordinetur 

ad curvam A N H, erit maxima. 

Ordinatarum ad curvam HLLl maxima cfi ipfa O T j fin A P, 

= ^ — 1" V & ad curvam H M I ordinetur fg^ 

C C 

maxima • item fi A q = | i ^ i i— ~ j & ordinetur q i 


ad curvam H N 1 , erit q d maxima. 

7. Hinc radicum limites dignofeeotur, ut innuitur in iis, qjue ad 
' o^lavam feriem animadverlaTunt. 

8. Patet in Serie duodecima nunc tres, modo duas, fenner unam 
radicem haberi { in decima tertia vero fi^ifidc duas, aliquando tantiim - 
unam, interdum nullam haberi. 

Et haec quidem confiant pofico fore -t. 'c; at fi — = # * 

«vanefeet ^es decima tertia ; coalefcent punfta H, O, I j re^a A B 
hi ftr holam KKK tanget j curvaeque CLH, J La in redtas lineas 
d^enerabunt. 
b 

1 0. Sin **0 f jetiara evanefeit Series decima tertia j hjftrbola kXK 

' tota infra reflam A B jacente ; quo cafu curva C L L erit hyperbola 
acquilatera, habens centrum O, remiaxem ( ipfiAB perpendicula- 
rem ) OT=-/ACq — AOq; tunc 6c curvae A M M, A N N 
ad infinitum procurrent, fic ut xquatienes, qux in Serie duodecima, 
unam femper, & uniram radicem obtineant. Haec fufiecerit infinu- 
afle i quin & rem totam ha^lenus particnlatim attigiffe. Subnefie- 
mus autem notas quaidam magis generales. 
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L E C T. XIII. 

In rA'^/iV4r<«»rj animadvertatur generatim. 

I . Propontara quamvis acquati«nem explicans furv^i deiignator 
• hoc modo : proponatur, exempli aus3 , ^K4tio 4 ^ -f- ec 4» 

— dia4 — f*a=H^ ; In rcAa indefinite protenfa HI dcfignctur pnn- Fig.xip. 
ftutn A , pro radicum termino , vel origine ^ tum arbitrarie fumpta 
A G pro indeterminata radice 4 • fiat G K aequalis primo feriei pro* 
pofitam xquationcra continentis gradu } nempe fit hic GK = 4-)-i 

4- — — (utique rationem 4 ad c fcmcl continuando fit 

C C ^ ^ 

— ; rationem « ad d bis continuando fit ^ ^ ita porro) tum inter 

A-G, G K tot mediarum proportionalium, quot arquadonis propofitx 
gradus exigit (is autem a pura quaefitz radicis poteftate indicatur ) in 
hoc nempe cafu quatuor mediarum proportionalium prima fit G O 
per ejufraodi pun^ O tradufta curva AOO propofito deferviet. 

^ 2 . De radicibus falfis , feu negativis nihil attigimus fupra; catte- 

nun eae reperiuntur hoc modo, daquationi propofitae fubrogetur 
altera , cujus in locis paribus ( etiam vacuos locos adnumerando) 
figna funt iUis contraria , “quz habet aequatio propofita •, erunt hu- 
juice fnlxUtttid dijMatipnu radices verar, feu politivx ipfius propofitx 
zquationis radices falfz , feu negati vz. Extmflo fit mhmIo 
=«3 j vel43-+.^44^ — »3=:o. Subrogetur 4» — ^44*-j-«3=ro •, &. 
hujus, tuti fupra edodhim, verae radices defignentur, hz prtftfittt 
dqmttianu lallz erunt. Kurfus fit 43 —^ 44 — «3 , vel 4* — ^ 44 — »3’ 

= 0 . fubftituatur zquatio 43 4-^44-j-*»3 . hzc nullam veram 

radicem obtinet ^ ergo nec dtjuatio falfam admittit. . - 

3. Quinimo data vera radice quapiam , dcprellioris gradus zqua- 
tio quzdam iailis reperiendis inferviet, qualis ita determinatur. Pro- 
ponatur zquatio quzvis, puta 43 - 1 -^ 44 = 43 . cujus nota fit radix una,- 

3 UZ vocetur f. Confiruatur zquatio plane fimilis propolitz , eaf- 
enique cot^cltutts habens , tantum pro 4 fubfiituendo f j nempe 
/■3-+-.i./'/r= » 3 . ergo .<3-f_i44 — »3 =,/ 3 -i- f ; adeoque 
43 -4-^44 — dividatur hzc zquatio (id quod fem- 

per fieri poteft) per 4 — f; provenieit 44 j* ^ =“ i cujus z* 

quationes czdem erunt cum reliquis zquationis propofirz radicibus f 
quz proinde duas coiligtiur radices falfas habere itaque mutatis loco- 
rum parium fignis, ut ita fiat 4 4 ~ ° 

V 


hujus zquationis- 


verz 
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L E C T. XIII. 

« 

verarradices propoHtz ialfas exhibent. Hic infuper modus arqiiatiV 
nis propofitz, quatenus illa ex aliarum in fe duihi provenit, conftirutio- 
.ncm oftendit. 

• « 

4. Radices maxinox & minimx deprehenduntur in quacunque fe- 
rie ponendo (quovis in gradu fcrici)fofc n=o ; ut in odava ferie fit 

, " 'A 

h* — aa-\-ec—o ; ad coque erit <»( =.~— j-y' — 

ec) mdxlmaraiix j itera in Serie duodecin^.a fit 44 — ta~]-cc~o j 
unde cc=l>d — 44 j erit — cc ) mdix mdxlmd. 

y y h ' ' ' " 

& 4 (= ~ — — cc)r4dlxm*nim4,\ 

5. Cmvurdtn koi{i\ vel i4fer/irf?«Wr innotefcunt, cujufvis in Seriei 
. quovis gradu , ponendo fore 4 — » j ut in oftava Serie , ubi ^4— 44 

fit d—K. ergo bd — 444-cc= 44 i vel cc=zda — bdi 
.cc id i . ii. cc /■ . ^ 

rei — = 44 — - 5 quare 4 = — -j-* ^7^ H — ~ • Item in Se-. 

rie duodecima, ubi 44— i4-^cc =»»=r 44 j erit ideo cc=ia 5 ac inde 
c c 

a — 


i' 


Fig. 120. 


6 . OrdtHdtd mdximCf minJmx^ue variis nodis, tnethodiTque paf- 
fim notis invefiigantur . ego fimul illas atque curvarum tdnguMt 
una opera fic determino. Sit curva A> H, ad Seriem undecimam 
pertinens, *ejufque gradum, cujus zquatio eft ecd — iad—a^—K^^ 

^ pofito y T curvam tangere , & P ad A H ordinari, reperio (de fn- 

3 «J 

pra monfiratis) fore P T = confidero , fi or- 

dinata P ^ fic maxima, fore tangentem ipfi H A pvallelara, feu re£Um 
PTefle infinitam; quare ciim fit » 3 =PTk ; 3*44-! 1^4— rr j dc» 

C C 

fit finita, patet effe iact-\-ihd — cf=ro j vel 44 -j-f ^ 4 =: — . adeo- 
ii cc i 

que V:~ 4 - j: — 77=^=-^*' 

7. Adnoto demum i maximu & minlmic orilddtu radicum li- 
mites derivari ; nempe fi reperiatur ad maximam ordinatam perdnen- 
tis radicis (velut ipfius A P in exemplo proxime fuperiori) valor , & 
is ubique in xquatiooe pro ipsi 4 fubfiituatur , fi quod provenit, de- 
ficiat t\rhomogtntt (quod vocant) etmfdrdtitnUj froiUmd corifirui 

nequit 
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L fi c T. XIII. 

neqdt, aotraltera radidbus aliquot cam, qoas acquation» gradus & 
fpccies prae fe forant. Eadon mmmantm eft ratio , tant^ ibi 
proveniens debet bimagtneitm \\i\3Acxcciiai^ quoradhcali. 
qua, vel omnes habeantur. £arfw^/4 comparent inpraemi/Iis. Hic 
kaqucfiibnfio. 


H7 


• Ltttft DEO opima Maximo, 
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P ig., 5. Liu. 18. ad leftatur , Itgt teilatam facit./, p. l^. Ug. velocitatum. 
p. 14. l. jf. kg. plana. /.17;/, prohibetur, f. i8./.ji./:(/apunftoB. 

p. 1 9. /. 4. /r/. B ^ G K. /. ia.ie./«/.VD multitudo cenferi. /.i)./. 7.« 
lij, radius ad p. a)./.io. necnon.datit. p. 24. /. t. cffcfic. p. z4. /. H* 
Itg- quidem ut pundhim. p. 3«. l.\%. bg. pr^da. p. 3 1. /. 5, t. Aj. ungentes 
(una — hujl^) p. | tangant, p. jfi.tf.Aw. MP. pjv/.i^./rp. TP. 
p. 37. /. 1. diviA P-487.4. arcus N H major cft ipsi. p. ^4 1. /. j*. kg. ver- 
lari. p ♦j. *• il. H R. p. 47. /,atf. 39, 3t 40. 4p. /. 16. 

» / J- <./*?- Fig. Ji, 3t. P4f. 

Fig.33. p. Sf-f. il.dr/rlcintcrfecantes inX.p. tf. lig./^P. p.^t./.ip. 
^g.F B F i^ K E R’ p* K E K. /. <1. /• i5.Ay.pan&8m.p.dt 7.a7* 

KOc”KA, p. d).A id. contaAum. p. tf4./.ai./r/.Fig. t*.p.df. /.4. 
/rp. rtroAs^iaif» p. 67. /.11. bptum alia. p. <7. f.3{. Aig, QjO q ~ Z q. p. 48* 
/. 7. F Q. p. 70. A X X. /rp. Fig. 93, p. 74. A 3. irp. H T («) G A. p. 74. 

A. II . Ap.DF. p.7d. A 18. Aw. P K. p.p 4 Ax®. Af. tanget refiaRFK. p. 78.Ax4* 
/rp. infra, p 79. /. 18. dr/rFig, 1x3. p. 79. /. jj. Av.Fig. XI3. p. «4. A 3X* 
^ V C Z p — C G. p. 87 A 1 4. A(p. D <4’' = ^ pep. 
inrefta. p.p !.< ij. Ap. stqualercaanguloex. p. 91. A 24. Ug.PtQ: t’9^' 

r’ * * i * 

A 1 3. /*p. C A. C D. p. 94 A xx. Aip. A D — ~ C A. p. 97. A x. /i;^. totam. 


pi loi. /. xt* Itg. O P ad O T. p«p. 104. A lo.A^p. applicat», p. i« 4 . A 19. bg. 

femi-aas. ^ iia. A x.A^. applicatis, p. ii^A ixlAy .^^^ p. ii4- Aa 4 . 

. *p. propolimm p. i x 4. A f . Atp. R. s.p. xxi. A ix. Ap.Fig.t*J-p. * ij* A x. A*. 
P1g.x84p.1xf.A4.Afp.DM — Di. p. 1x8. A 7. Zp. Fig. 193. pixf.Aii, 

■* P M ' * ' 

irArfig. 193. p. 1x8. /.xf ^^7^^p|^p.ix9.Ax3,emcfgetaodecin)aLeft.p,i34. 

A xo. A^. hyperbolz. p<w. 139. A 3. Aitp. aan. p. §40. i.i,bg. * *at* 
xptiof.adp. ii2.li.Gg. LeS.XII.j 
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J de Gentro gravitatis parabole & para- 
bolirormis verba 6uDt,iotelJigaotur non curve linee, 
ftd iis cotnprehenla (patia, de quibus apparet ifthic agi. 
Slcubi ponitur A , nec adponitur ulla, defignao* 

tur termini rationem exprimentes, quam habet circuli di- 
ameter ad ejus circumferentiam. . ' 
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Addenda Lediionibus Geometricis. 


H9 


f^acua PageUp explendae hac adjici pojfunt : vice , 

animadverto Potui j[e jecund« K^ppendicuU tertia LeSfio^ 
nis XI J Problemati j pag, 122 . Corollaria quadam adponi 
non injucunda, qualium adferibam unum ^ alterum. 

Probi. Ii 

■V 

D Etar linea quxpiaro AMB (cujas axis AD,ba(is D B) Fig. azit 
curva ANE defignetur talis, ut dofta libwd refla MNG 
ad B D paralleli , qu* ipfam ANE fecet in N , Ht curva A N 
zqualis ipfi GM. 

Curva A N E talis fit ut fi M T curvam AMB, & N S cur- 
vam ANE tangant, fit S G . GN : ; TG. VG Mq — TGq,‘ 
ipfa ANE Propofito faciet fatis. 


Probi II. 

lifdra quoad cattera Suppofitis, & cenftitutis) curva ANE 
NM**** feraper cquetur interceptae reflac 

Curva ANE jam talis fit , ut fit SG.GN : ; iTG x G M; 

GMq — TGqj erit ANE curva qux defideratur. 

Probi III. 

Datur curva quxpiam DXX, cujus axis DA; reperiatur curva Fig. 212! 
A M B proprietate talis , ut fi liberi ducatur refla G X M ad ipfam 
A D perpendicularis , ponaturque S M T curvam A M tangere, fit 
M S aequalis ipfi G X. 

Liquet rationem T G ad T M (hoc eft rationem G D ad M S, vel 
C X) dari j adeoque rationem T G ad G M quoque dari. 

~ X ' infervit 
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1^0 Addenda LeSUonibus Geometricis, 

Infervit hoc Aipcrficiebus dcfignandis, quarum in promptu fir di - 
menfio , etenim (dufta M H ad AD parallela) Superficies Solidi 

ex plani BME circa axem OB rotatu progeniti adaequat 
X G O X ; ut habetur in 1 1 ■ Ledionis XII. 


In Le^. XI. Appendice , numero XXXIII. de Cycloide profer- 
tur Theorema quoddam , id quod ex hujttjmodi generaliori 

Theoremate deduci potuijjet. 

M B curva quaelibet , cujus Axis A D, bafis D B, fit item 
vJcurva ANE talic, ut fi arbitrarie ducatur P M N ad D B E pa- 
rallela, pofitoque rectam T N curvam ANE tangere, (it T N parallela 
Tubtenlz A M ; completo Rcd^angulo A D E G erit Spatium trili> 
ncum AEG aequale Segmento A DB. 

Huic fuppar Theorema tale efi : lifdcm pofiti?, fi tara Segmentum 
A D B , quam Spatium AEG circa Axem A G convertamur j erit 
produAum e Segmento A D B Solidum prodthSi ex AEG duplum. 

E tangentium porro contemplatione fuborta efi methodus, per 
quam expedifiim^ plurima circa maximas quamitates Theoremata 
deducuntur, quz certe fi tempeflive fe objecilTcnt, digna cenfuilTcm 
quz Leflionibusinfererentur, ex iis indigitabo nonnulla. 

Fig. ai^r Sit curva quzpiam A L B, cujas Axis A D, bafis OB • & huic 
parallclz L G , a j. . item L T curvam tangat. 

Theor. I. 

Sit m numerus quicunque, potefiates exponens ; fi ponatur 
D G-— - X T G = G L , erit D G — -j- G L -- maximum, feu 
majus quam D a i, 

Theor. II. 

Itidem, fumpto numero w, fi ponatur B L 2LI-L x T L =: G L J:i j 
erit GL — -t-BLi maxtreumreuro 3 jusquam>Aji 4 .BA.r. 

Theor. III. 

Sint numeri quilibet w, » ; fi piatur wxTG = «xDG, erit 
OG~xGL^manCQum,fca majus quam 

Theor. 
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Theor. IV. 

Quod n ponatur mxTL = >fxarcBL, erit G L^x B L.1 
maximum, feu majus quam > ^ ^ x £ a . 

Theor. V. 

Si fuerit TGxGL = OGLB , erit D G L B x G L maxi* 
mum, feu majus quam D > ^ B x > \ 

Theor. V I. 

Sin TGxGLsraDGLB, erit GLxy'DGLB maxi- 
mum , fcD majus quam 

Haud difficili negotio , cum hxc dcmorflrantur , tum cjufmodi 
complura deprehenduntur. 

Jld iUd vero /nccM^ins tomfrobandA defervire pefHnt hujHfmdi 

TheorefUMta. 

0 

Sint dux curvx A GB, DHC quarum communis axis AD, Fig. 22 
fedordinatx inverfo fitu increfeant ab A ad D B, decrercant a Dad 
A C . ad ordinatx vero communis G E H terminos, re(!ta G S cur- 
vam A G B , & rcf>a H T curvaro DHC contingant. 

I. Si rcfta H T rcftx G S parallela fit , erit G E H maxima or- 
dinatarum in continuum jacentium fumma. 

Nam utcunque du£ta OKFLP ad GEH parallela (qux Li- 
neas fecet ut cernis) erit GH=QPc~KL. 

Not. Verum hoc, fi curvarum partes concavx axi obverfx jaceant, 
alias GEH erit minima. 

II. Si E S = E T , erit re^angulum ex E G, E H maximum : 

Naro ob SE.SF :: EG.FO, & TE.TF :: EH.FP j erit 

*SE*TE . SF*TF ::EG*EH.FO*FP, itaque cum fit 
SE»TEc-SF*TF, erit EG • E Her-FO » FP. 


F i N i S,. 
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